— بکالوریا تجریبیه‎ na - math 


احمهورية الجزائرية الدعقراطبة الشعبية 


انوية مفدي ركرياء — الأزهرية الشعبة : علوم تجريبية 
إمححانات بكالوريا تجريبية HK‏ دورة ماي 2021 
إختبارفي مادة: الرياضيات المدة: 03 سا و 30 د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين : 


الموضوع الأول 


التمرين الأول: ( 04 نقاط) 

نعتبر المتتالية العددية (Un)‏ المعرفة كما يلي : 3- = o‏ و من أجل sse UE US‏ طبيعي ۸ ؛ 
PLE‏ 

. 11,12,143 أحسب‎ (Í 1 

ب) برهن بالتراجع أنه من أجل JS‏ عدد طبيعي 3 < ۸ ؛ 0 < برلا . 

. (Un) استنتج نهاية المتتالية‎ ài. us < 37-4 ؛‎ n2 4 عدد طبيعي‎ US استنتج أنه من أجل‎ (e 

2 لتکن المتتالية العددية (Vn)‏ من أجل aae US‏ طبيعي ؛ 30 + 9۸ — Vn = uj‏ 

. vo هندسية يطلب تعیین أساسها و حدها الأول‎ (vi) برهن أن‎ (Í 

ب) أكتب ,ا بدلالة ۸ ء ثم استنتج Un‏ بدلالة 7 . 

. پم‎ e x etl x 212 ...هر‎ em : الجداء‎ n آحسب بدلالة‎ ) 3 

ب) آحسب بدلالة 7 المجموع ,رك حیث bg:‏ 1/1 + ولا = رگ . 

التمرين الثاني: (AO)‏ سم 
صندوق به ثلاث كريات خضراء تحمل الرقم 0 و كريتان حمروان تحملان الرقم 5 و كرية بيضاء تحمل الرقم /0 
0 عدن نيدي E‏ کی e (TU‏ بكي لاعن dels esl‏ أن EAE E‏ ترا ضفن 
(oati‏ 

1/ أحسب احتمال الحوادت التالية : 

. پسحب كلك كريا همق ق اون‎ ET 

8 اللا مسحب it‏ كريات من ألران مخطفة:: 

. اللاعب يسحب كريتين من نفس اللون‎ : C 

2 اللاعب يربح مجموع الأعداد المسجلة على الكريات الثلاثة » نعتبر المتغير العشوائي الذي يرفق JS‏ سحب 
ثلاث کریات الربح بالدینار (gll‏ یتحصل عله اللاعب . 

) عبن قيم ‏ و بین أن چم = (0 = ۴ . 

ب) عيّن قانون إحتمال × . 


بكالوريا تجريبية (الموضوع الأول) یقت | انحة من 4 اقلب الصفحة 


th -P2‏ بکالوریا تجريبية — شعبة علوم تجريبية 


na - math -‏ بکالوریا تجریبیه 


. ثم عيّن قيمة 0 حتی يربح اللاعب 20 دینارا‎ E(X) آحسب بدلالة 0 الامل الرياضي‎ (c 

التمرین الثالث: ( 04 نقطت) ۰۰عععع._ »س»ء_ععع 
المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس V)‏ :7 :0) ۰ نعتبر النقط ۰۸ B‏ و © التي لواحقها على 
الترتيب 5 = ری 24 = وی و ZA‏ دحج . 

1 آکتب كلا من م2 ۰ و2 و ZC‏ على الشکل الجبري و الأسي . ۱ 

023 فى مكدوعة الأعداد المركة 6 المعادلة داف ES al‏ سر 
ب) استنتج si‏ النقطة A‏ هي صورة النقطة B‏ بالتشابه 5 الذي مركزه © ذات اللاحقة za) zo‏ ل المعاد لة 
((E)‏ يطلب تعیین نسبته و زاویته . 


ce 3‏ قيم العدد الطبيعى 7 حتى يكون (&) حقيقيا موجبا تماما . 
ZC s‏ 


2 < 
4 أ) (T1) che‏ مجموعة النقط M‏ ذات اللاحقة 2 حيث : 0-22 =2 , لما k‏ یسح 24 . 


2 
ب) (T2) oie‏ مجموعة النقط 1 ذات اللاحقة 2 حیث ؛ 7+27 — ۱ 3 ۴ arg‏ . 


التمرين الرابع: ( 08 نقطة) 
تعتبر الدالة f‏ المعرفة على [0) R—‏ بالعبارة : |1- (Cy) ۰ f(x) = x+n]‏ تمثيلها البياني في المستوي 
LOL) usce s aste N OA‏ 5 
(i /1‏ أحسب dim, f). lim fa)‏ . 
lim f(x). lim f(x) (o‏ > فستر النتیجتین بیانیا . 
x50 x30‏ 


]— 26 
کڪ ب / 
1 - دم fx)‏ 1 


2 بين أنه من أجل JS‏ عدد حقيقي × غير معدوم : 
ب) آدرس اتجاه تغير f‏ و شکل Jas‏ تغیراتها . 
3 أ) بيّن أن (Cj)‏ یقبل مستقیم مقارب مائل (A)‏ عند 0*- . يطلب تعیین معادلة له . 

ب) بِيّن d‏ من أجل US.‏ عدد حقيقي × من المجال ]6+ :0] : )1-2( مجع - وام . 

. يطلب تعيين معادلة له‎ » Hoo يقبل مستقيم مقارب مائل (/4) عند‎ (Cy) Sí استنتج‎ (c 

د) حدد نقط تقاطع (Cy)‏ مع المستقيم ذو المعادلة < « . 

ه) عيّن معادلة المماس (T)‏ ل (02)عند النقطة ذات الفاصلة 122 . 

4/ ) برهن ان المعادلة 0 = f(x)‏ تقبل حلا وحيدا 0 حيث 0.5 > 0 > 0.4« ثم استنتج إشارة f(x)‏ . 
ب) أثبت Sl‏ 0 يحقق : 1—0— 60-0۶ . ai‏ آبشی كلا من (A) » (CF)‏ > (ش) . 

5 ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقى aae M‏ و إشارة حلول المعادلة : | = f(x)‏ . 

. h(x) = —2|x| + In |1 e| : الدالة المعرفة على )0( - 73 ب‎ ۸ 6 

. دالة زوجية‎ ۸ SE شم بين‎ » A) = SOR) : تحقق أن‎ (i 

ب) اشرح كيف يمكن رسم (Ch)‏ انطلاقا من ai (Cy)‏ آرسمه في نفس المعلم (Ch))‏ منحنی الدالة ۸) . 


بكالوريا تجريبية (الموضوع الأول) صف ]2[ — i‏ من 4 إنتهى الموضوع الأول 


المو ضوع الثاني | 


التمرین الأول: ( 04 نقطة) 
2 


لتکن المتتالية العددية (Un)‏ المعرفة على LSN‏ يلى : 3 < 0 و * 
1 أ) أحسب 11,۷2 . ثم برهن بالتراجم أنه من أجل sse US‏ طبيعى ۸ ؛ 1 < uy‏ 
ب) بین أن (us)‏ متناقصة تماما على ۷ . 


+u 


. Un+1 = 


le aas ES (05) E 

2 لتكن المتتالية (vn)‏ المعرفة على N‏ ب : 1 - 4 ح و۷ . 

أ) oh‏ أنه من أجل US‏ عدد طبيعي 7 ؛ ۷ = 27+1 . 

ب) استنتج أن (vi)‏ هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول vo‏ . 

. (Un) بدلالة 7 » ثم أحسب من جديد نهاية المتتالية‎ Un استنتج‎ SS » ۸ بدلالة‎ vs أكتب‎ (c 

9 آحسپ بدلالة ۸ المجامیع التالية : 

. S/ = In(vo) + In(vi) ل٠٠٠١‎ —-In(v,) « S" = vo + 2v1 + و2۷‎ + ۰۰۰+ 2 « Sp = uatu ru 
التمرين الثاني: ( 04 نقطة)‎ 

aae 0 /1‏ مركب » 0 مرافقه » آثبت أن 0= 0 +0 معناه 0 تخيلي صرف . 


aae 4 2‏ مركب یختلف عن 0 ۰ نرفق aae US‏ مركب > یختلف عن a‏ العدد المرکب f(z)‏ حیث : 
az,‏ 


> أثبت bi‏ (2)/ تخيلي صرف معناه : Re) [P x Re(a) = laf x Re(z)‏ يرمز إلى الجزء الحقيقي و |.| ترمز 
إلى الطويلة) l O‏ 

3/ نضع : 1 +1- =4 . 

. ذات اللاحقة > حيث ؛ (2)/ تخيلي صرف‎ M مجموعة النقط‎ (D) عيّن‎ (i 

ب) نعتير (A)‏ مجموعة النقط M‏ ذات اللاحقة > حيث : agoa) = o‏ 

> بیّن (A) Si‏ هي نصف مستقيم باستثناء النقطة ۸ ذات اللاحقة a‏ أكتب معادلته الديكارتية . 

4 أكتب f)‏ على الشكل الجبري . ثم عيّن 8 نقطة تقاطع (D)‏ و (۵) . 

التمرين الثالث: ( 04 نقطة) 

يحتوي صندوق على كريات متماقة > منها 7 كرية بيضاء تحمل العدد 7 aae n)‏ طبيعي . 2 < 7) > و tol‏ 

كريات حمراء تحمل الأعداد 7:7 > و كرتين خضراوين تحملان العددين < و > ۰ نسحب عشوائيا و في 
آن واحد كرتين من الصندوق (الكريات لانفرق بينها عند اللمس) . 

)1( أ) أحسب إحتمال كل من الحدثين 4 و 8 حيث ؛ ۸ : سحب كرتين من نفس اللون ۰ 8 : سحب كرتين 

تحملان نفس العدد . 

بال « حتی یکون 2 - (۸)ظ . 

]2[ نفرض أنْ 5 = ۸ و نسمي © و م العددین الظاهرین على الکرتین المسحوبتین » نعتبر × المتغير العشوائي 


بکالوریا تجريبية (الموضوع الثاني) WT‏ من 4 اقلب الصفحة 


th -P4‏ بکالوریا تجريبية — شعبة علوم تجريبية 


na - math -‏ بکالوریا تجریبیه 


الذی يريط بكل نتيجة سحب العدد cos(a) cos(B)‏ . 
Lo "XM‏ 
(I‏ برر آن os‏ گم مرو 


التمرين الرابع: ) 08 نقطة) 
(I‏ لتكن الدالة f‏ المعرفة على المجال ]+ :1[ ب : ر (Cy) ۰ f(x) = Inx-‏ تمثيلها البياني و (T)‏ المنحنی 


ل 
الذي معادلته y = Inx‏ في المستوي المنسوب إلى المعلم النقاض و ا :160 


lim f) «lim f6) أحسب‎ ۱ 


2/ يدن أنه من أجل کل × من المجال Jl; +٥]‏ ؛ 
3 أدرس إتجاه تغير f‏ و شکل جدول تغيراتها . 
4/ آحسب Lagi. dim [f(x) -Inx]‏ النتيجة بیانیا . 

5 آدرس الوضع النسبي بين (Cy)‏ و (D)‏ . 

. [1: +»©] ليكن 4 عدد حقيقي من المجال‎ O المارة من المبداً‎ (Cy) نرید البحث عن المماسات للمنحنی‎ (II 
slias © عند النقطة ذات الفاصلة © يمر من المبداً‎ (Cy) للمنحنی‎ (Ta) المماس‎ i برهن‎ /1 

. f(a) - af'(a) =0 

2 لتكن الدالة بم المعرفة على المجال ]1:1[ بالعبارة (o) = F(x) xf (E)‏ . 

> برهن أنه على المجال ]+ :1[ المعادلتين 0= g(x)‏ و 0= 1 (Inx)? — (Inx)? -Inx—‏ لهما نفس الحلول . 
3 لتكن الدالة u‏ المعرفة على 18 ب : u(t) =P- —t—1‏ . 

. أدرس تغيرات الدالة » و شكّل جدول تغيراتها‎ (Í 

. يمر من المبداً‎ (Cy) استنتج وجود مماس وحيد للمنحنى‎ (c 

. 1.83 > 0 > 1.84 : يحقق‎ u(x) — 0 الحل الوحيد © للمعادلة‎ Sí آثبت‎ (a 

1+ 2ن‎ ۱ 5 m 

. y= EFA X: المار من المید | هي‎ (Ta) استنتج ان معاد له المماس‎ (a 
. (e” < 6.26 . a < 1.8 : (یعطی‎ (Tea) و‎ › (D) ۰ (Cy) tui /1 1 

m 2‏ وسیط حقيقى » ناقش بيانيا حسب قیم aae m‏ حلول المعادلة f(x) = mx‏ . 


_ 1+ (lnx) 
` x(n) 


. f(x) 


بالتوفیق فى امتحان شهادة البکالوریا إن شاء الله 


بکالوریا تجريبية (الموضوع الثاني) صفا4]حة من 4 إنتهى الموضوع الثاني 


naam -corbac - 3lmy -2021P1 BEEN LaTeX اللف موجود في: مموعة الطريق | البين تعلم‎ 
(۱ ۱ — FT 


ال المفصل للبكالورا التجريبية 1 شعية icula‏ 


sos Pe مت‎ ۲ BRE محم‎ | 5 D JAA Por a ۱ PAD 


T 
ef^ حدم‎ 


حل التمرین الأول : )04 نقاط) 


34 
. 1 0, u2 5, U3 E (i /1 


P(n):u, < 0 : نضع‎ (o 


/ 34 4 
< من أجل 3 = n‏ لدینا و 99 a‏ 


> نفرض P(n) bi‏ صحيحة من أجل 3 < n‏ و نثبت 51 )1 + P(n‏ صحيحة (3 > (n‏ . 


و منه (2)3 صحيحة . 


0 < با و 0 < 30-1 و منه 0 1 — 38 + با من dal‏ 3 2 0 و منه 0 < زیون من آجل کل 8 < 8 و 
منه )1 P(n-‏ صحيحة )3 < (n‏ ذن و منه 0 < Un‏ من أجل sae JS‏ طبيعي 3 < 8 . 

(c‏ لدینا 3 cus - 30 + 4 Sus‏ لکن 0 < Un‏ و منه 0 < 4 +38 - ولت و مته 4 - 38 > Un‏ من أجل کل 
عدد بيعي سك دين 00+ = )4 — um | (3n‏ و منه 00+ = lim u,‏ 


"e 
. هندسية أساسها = 4 و حدها الأول 27 ح وله‎ (Un) و منه‎ n عدد طبيعي‎ US من أجل‎ Unyi = sus (i Í /2 


27 24^ 
. من‎ m 20x (5) Foi اوه عي‎ (û) (2 


شاك 
7 55 3 01 »”<” 
rem /3‏ لو اع ۱۹ E‏ 


dis و‎ Sn = (vo + 9 x 0— 30) + (vı +9 x 1 — 30) + --- + (Un +9 x n — 30) (o 


x )1 + 2 + ۰۰00 + n) - 30(n 4+ 1)‏ 9 )4 + ... ل S, = (Ug + V4‏ و منه 


Sa = T1—X h- GE - s0 + 


حل التمرين الثاني : (04 نقاط) 


02 xCl+C2?xC 10 C1 x Cl x C1 6 Ci I 
e - 3 3 2 4 _ وا‎ 3 2 1 1 . P(A) = 23 = 
(Q) 20 20 B) C$ 20 (A) cè mA 
CLO? 3 
PEt e  )0, OH 
20 20 
X 0 | 5 |10 a | + 5 a+10 
۲ ۳ 3 6 I ب)‎ 
P(X =z) 
20 | 20 | 20 | 20 | 20 20 
100 + 10a 30 30 3o 6a+30 a+10 100+ 10a 
Tr Oa EE EX = 
20 و منه‎ Fr) ec) 20 bo 20 bot 290 20 (c 


حل التمرین الثالث : )04 نقاط) 


1/ 3 = ره 2ez‏ کاو اجفم ول سبط 


. zo =1 -1 zg = -1 +1 ره‎ = 1 +1 
1+4 چ‎ 


9 2 س سب 
7( 2 4+ 1-- 


1 . , l l 
pcr DLEE شلا ن منت کے‎ dia و منه 22 + 20 - 2 < 1-2 1و‎ 


اللف موجود 13 مموعة الطريق | ag‏ تعلم LaTeX‏ الموضوع الأول naam -corbac - 3lmy -2021P2‏ 
uH‏ — انا 


. 1 . ۱ چ - 2 1 5 و2 — ZA‏ 
(o‏ لدينا 1 + -- = za‏ قق المعادلة (gi (E)‏ 20*7 = — —— و da‏ 20*7 = 
er‏ 31 اق a‏ 1 (#) أي و انررم 953 29 - ZB‏ 
Zg)‏ — و2) Zo = 2e"‏ 24 و من 4 صورة B‏ بالتشابه S‏ الذي مرکزه 0 و نسبته 2 = 6 و زاويته 7= 0 . 
(NT ZA ZAN^ NT . Æ (NT‏ . 
COS (7) + sin (un 3‏ = )=( < )4 =( حقيقي موجب تماما و منه Sin (7) = Tk‏ و 


ZB 


z - zo = ۵‏ و منه CM = KVIT‏ حيث : )0,1( = ا و منه (T1)‏ هي نصف المستقیم ذو 


— I - 2 
و منه‎ (MÀ, MB) = T mk ومنه‎ arg ( 3 = T mk ومنه‎ arg (= 3 = T + 2716 ب)‎ 
2 وبع‎ - 2 2 ZB—z i 


. [AB] هي الدائرة التي قطرها‎ (T2) 
حل التمرین الرابع : (08 نقاط)‎ 


lim f(z)— و مه-‎ Um. f )z( = +0 /1 


ب) lim f(z) = —oo‏ نسح (2) lim f‏ > التفسير : المستقيم اسرد کک عمودي ل (C5)‏ . 
وک m‏ 
ب) اشارة f'(z)‏ 
I — 00 — n2 0 +00‏ 
2e” 1 — 0 t‏ 
ey —1 T = F‏ 
f(x) + 0 — +‏ 
و منه الدالة f‏ متزايدة تماما على المجالین |2 1n‏ ^ ,رمه - | . ]0+ ,0] و متناقصة تماما على المجال ]2,0 18 - | 
جدول التغيرات 
T — 00 — n2 0 +00‏ 
f'(a) + 0 — +‏ 
00+ (2 10 -) ز 
مه- | 00— 00 — 


3/ أ) لدینا 0 = lim [f(z) - z|‏ و منه المستقیم (A)‏ ذو المعادلة 2 = y‏ مقارب مائل ل (0۶) عند 00— . 
eG-i) (2‏ ص + 2 = (2)/ و منه يك - 1 ها + ص[ + ۾ = (ه) لكن 0 < 1 e=‏ على المجال 
1 1 1 
| + ;0[ و منه )1-4( = -1 و منه ).2 -1( هد 22 = f(a)‏ 
(c‏ لدینا 0 = [22 - lim [f(z)‏ و منه المستقيم (A)‏ ذو المعادلة 20 = y‏ مقارب مائل ل (Cj)‏ عند 0+ . 


e? 


د) = = Tir)‏ إذن 0 = |1 - 12165 و منه 1 = |1 - ”| و منه 1= 1- ”ع أو 1- = 1 "€ و منه 2 = e?‏ 


أو 0 = e?‏ و منه 2ه[ = 2 ء إذن (C7)‏ قطع (A)‏ فى النقطة (In2,1n2)‏ . 


naam -corbac- 3lmy-2021P3 لوشوع لاو‎ BETER AEE IT 
LOLO — En 


ه) معادلة (T)‏ هي y= f'(InZ)(z - 2( + f(In2)‏ . لدینا 3 = f'(In2)‏ و f(In2) = 1n2‏ و منه 
2ط (T): y Br‏ . 

8 )/) متم ة و متزايدة تماما على المجال ]00+ :0[ و خاصة على المجال [0.4,0.5] و 

x )0.5( > 0‏ (0.4)/ ۰ حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة 0 = (2)/ تقبل حلا وحيدا » حيث 
Gi 0.4 > a « 5‏ على المجال ]0 ,مه — [ المعادلة 0 = (2) لا Ja‏ حلا 53 0 > f(z)‏ 

إشارة (۶)2 کما يلي ؛ 


00+ 0 0 00 — 2 
f(z) - - 0 *‏ 
ب) لدينا 0 = f(a)‏ و منه 0 = |1 — | 1۸+ » و à»‏ ^ ۴ = |1 - *ع| لکن 0.4 < » و منه 0 < 66-1 و 
E g^*—e61-— 1 1 L‏ 
مله “€ <1 - 0 وامنه 0 = 2 - 0-1 و منه 0 2 ————— و منه 0 68-1 - Jee‏ 
e? e?‏ 


الرسم في آخر الورقة . 

5/ حلول المعادلة |m|z‏ = (7)2 بيانيا هي فوصل نقط تقاطع (Cf)‏ مع المستقیم الذي معادلته : y = |m|z‏ 
هذا المستقیم یشمل المبداً مهما تغیر M‏ ۰ من البیان نجد : 

إذا كان 1 > [m|‏ أي 1 > m‏ > 1- فان المعادلة f(z) = |m|z‏ تقبل حلا وحدا موچبا . 

ذا كان 2 > [m]‏ > 1 أي ]1]0[1,2- ,2 - ]€ m‏ المعادلة [m|z‏ = (2) تقبل حلين مختلفین في الإشارة . 
إذا كان 2 < |m]‏ أي ]مه+ ,2[ لا [2- m €] - oo,‏ المعادلة f(z) = [m|z‏ تقبل حلا وحدا سالبا . 

Je P! - 1| tat ) 6‏ ط2|1|- = (|2|-)] و منه e|‏ — 1| ص11 e‏ ہا ~le]‏ = (12-)7 و من 

)-|z|( = h(z)‏ ل 

> من أجل کل #0 2 . #0 :ه- و h(-z) = f(-1- z|)‏ أي z| = |z| 53 h(z) = f(-Iz])‏ - | و منه 
h(z) = )-2(‏ ۰ إذن h‏ زوجية . 

ب) لدينا من أجل |0 h(z) = f(z) ۰ z ©[ - oo,‏ و منه (Cx)‏ ينطبق على (C7)‏ في المجال ]00:0 - | ء نم 
تباظر هذا الجزء بالنسية إلى حال مطور التراتیب لنتحصل على الجزء البافي من (:0) . 


LaTeX موجود في: مجموعة الطريق المهيع البين تعلم‎ A 


naam -corbac- 51۷۷-14 sÈ TERN 
ی‎ uie 


کے 


دح حل التمرين الأول : (04 نقاط) 
Taz ١١‏ ۷ 
f- [| N E ۳ N X | f‏ 2 [ 
Uz = /3 3 us x V5 (EAE | ] ۱ (‏ 
N S ۷ = ۱ FA - 3 /‏ 
6 روي [POR‏ 


> نفرض أن P(n)‏ و نثبت P(n +1) Si‏ صحيحة حيث n‏ عدد طبيعي . 


2 يه +1 u‏ + 1/ 
P(n)‏ صحيحة معناه 1 < gUn‏ منه 1 < ولا و منه و < و و منه 1< و و منه 1 < c Unyi‏ 


إذن 1 < Un‏ من أجل كل aae‏ طبیعی 8 . 


1 + u LL un)(1 + un 
کاو ۵ < ہا وم‎ — —— — ( ()1 + ) (h 
24 IRR UNA 
2 n 


2 


unii — Un > 0‏ من أجل US‏ عدد طبیعی Nn‏ و منه (Un)‏ متناقصة تماما على N‏ . 


ج( (un)‏ محدودة من الأسفل ب 1 و متناقصة تماما فهي متقاربة نضع : £ = lim u,‏ » و منه 


(1+ 1)£ — 1) 1-£ ۰ 1+2 ۰ 

lim Un =£‏ و منه -4 مع 1 < 4 و منه س = و منه 0 و منه 
1 < ۸ ۰ إذن „im u,—1‏ 
Un = u3 — 1 (í /2‏ 1-۷۷ — ولا 2 = و21 = ہو20 - 

1 ناح 1 5 
ب) ولاح = Uni‏ و منه (Un)‏ هندسية آساسها 4 و خدها الول ۳-8 ۷0 - 

۳ e 

< Un = VU, +1 = 8x (3) +1 و منه )7( × 8 ,نه 1+ ين = ونه و منه‎ Un = وله‎ X Q" (c 
um, us = 1 و منه‎ (us > 0( 


«S, — 8+ 8+۰۰0 + 8 = 8(n-F 1) طبیعی 78 و منه‎ aae US من أجل‎ 2" x v, = 8 لدينا‎ 3 
و منه‎ S, < ولا‎ + 04+ ۰۰۰4+ US +۰41 و منه‎ S, — (vo +1( (i +1( + ۰۰۰+ (vs + 1) 
1 كد‎ 
5¢ = Ino so) S = 18x [1= (2) [eni و منه‎ Sn = ونه‎ X ——"q— + 1 
H= 


SEn DE z 8 


حل التمرین الثاني : )04 m‏ 


1 » تخيلي صرف معناه 0 = Re(a)‏ ۰ معناه 0 = 2Re(a)‏ معناه 0 = © + a = 2Re(a) 53 a‏ + به . 
Rel)‏ یرمز إلى الجزء الحقيقي ) . S‏ 
2 (2)/ تخيلي صرف معناه 0 = +F)‏ (۶2 و منه 0 = (LR)‏ + و منه 0 2 22 + M‏ 


2 -- 0 2-0 2-0 
azz — aaz + azz — 2 


(s - (5-3 
: معناه‎ aa = 2Re(a) و‎ z + 2 = 2Re(z) لکن‎ |z|"(a + a) = |۵2 + z) 


. |z|? x Re(a) = lal? x Re(z) 


و منه 0 — و منه zz(a + a) = aa(z +Z)‏ لکن zz = |z?|‏ و aT = |a|?‏ و منه 


الملف موجود فى: مجموعة الطريق المهيع البين لتعلم LaTeX‏ 


naam -corbac- 3lmy-2021P5 الموض صو‎ 
از‎ i 


-]1 Leder B... 
be. ES 
و منه‎ 2 = 2 dy نضع‎ » |z|? x Re(a) = |a|? x Re(z) صرف معناه‎ 1 FON 
هي الدائرة الت‎ (D) و منه‎ )2 + 1(* +y? 41 و مثه‎ T? +Y + 22 = 0 و منه‎ (T? +k Caec ) x | ۱ 
Süd و نصف قطرها‎ (NEN) مر مزكيها‎ o 
a? a. یر الملاد ۳۹ زا‎ 
و منه‎ arg(f(z) - a) = arg | | = 2arg(a) - arg(z —a) à» و‎ f(z) - ۵ = ی هك 5 > © مر‎ 


9 31 3 
i:‏ ارم dg(/(z)‏ معناه : :2 = arg(z - a)‏ — 2 و منه a) = E‏ — ج)ع3 و منه 


^ 31 

(V, AM) = =‏ و منه (A)‏ هو نصف المستقيم JAC)‏ حيث 2- = م2 معادلته الديكارتية هي 2 + = = y‏ 
zZ — 2 02 az(z — a)‏ 

=p a خسم‎ -— ۰ — ۰۰ 4 
Te a Ses fi - و ورام اجک مار‎ P3f—pt pepe 

a = (z + 1( +10 — 1)‏ - 2 و منه |z al? = (z-1? -(y—1)‏ و +y?‏ 22 = 22 و 2 = 08 و منه 

f(z) T? +Y? + 2 ; T? + y? —2y 
2 جح[‎ 
GEBAR 4-(30— D? 
ل + 22 و 2 + 2 = ع مع 1- > 2 و منه 0 < 2 + 32+ 2 و 1- > 2 و منه 2- - 2 و‎ + 22 = 0 Ul 


Gal. f(z) = 


—B(—240) dil =‏ 
حل التمرین الثالث : )04 نقاط) 


Ci 6 C2 10 2 C2 + C? C2 - 14 AE 
P(B)— ni d + +n +n . P(A) = کک‎ + +n (i /1 
C? 6 ~ mn?4 1170 4 30 CZ TT 
ا‎ 17 17 


ب) — = P(A)‏ معناه و منه 0 = 130 + 1217 - 19n?‏ حلول هذه المعادلة فى N‏ 


n2 + 110 + 30 55 
. 8 = 5 هی‎ 
|n - 5 3l نفراض‎ ۵ 
TT). 
. Q, € Tij چا و‎ | 
عم‎ ) 
. COS ه‎ COS © الجدول الموالی یبیّن القیم الممكنة ل‎ 
cos a 1 
—1 — 0 
cos Û 2 


0 


0 


zi 
Lim 

4 

0 0 


۳7 " 11 
و منه القیم الممكنة ل X‏ هي [0,1,رچ - 4 . 
C? + 03 x CH‏ 27 


. P(X = 0( = أي وچ‎ P(X = 0( = وج‎ (L 
1 
27. 1$ | i ۱15 6 
P(X =z) 
i D? 24 60 di 37 
E(X)— - 


220 .| 220 
حل التمرین الرابع : )04 نقاط) 


naam -corbac- 51۳/۷ -2021P6 sE TERN 
MN > 8 


LaTeX مجموعة الطريق المهيع البين لتعلم‎ iG موجود‎ CA 


„i, f(z) = Pm wm 


۳۳ fe) ms 
221 / بل‎ ١ \ 
In z)2 + 1 1 1 `) »د‎ jg 
و منه موی لا ب (م) از‎ PE) = E+ نا[ و سم‎ +٥٥] على المجال‎ m uli را‎ j« 
. [1: +0] و منه  متزايدة تماما على المجال‎ [1: Foof (ه) من أجل كل 2 من المجال‎ <0 E fe A 
التغیرات‎ doa pem 
T 1 1-0 
f(z) + 
+00 
f(z) 
— 0 


um [f (z)—1nz| = 0 4‏ و (Cy) «s‏ و (D)‏ متقاریان عند 00+ . 
مه iic). io‏ طر ساد [0+ :1[ و منه (Cy)‏ یقع تحت (D)‏ على المجال 1+60[ . 


lng 
و منه‎ 0 = f'(a)(—a) + fla) يشمل المبداً معناه‎ (Ta) ۰ y = f'(a)(z — a) + f(a) معادالته‎ (Ta) /1 (II 


f(a) — af'(a) = 0 
و منه‎ EAE =0 و منه‎ 2 md + (lazy = 0 معناه‎ g(r) = 0 2 
. (ln z)? — (ln z)? - (lnz) - 1 = 0 

و منه المعادلتين 0 = g(z)‏ و 0 = 1- (Inz)? - (Inr)? - (Inz)‏ لهما نفس الحلول . 

u(£) = 382 - 24 - 1 (1 /8‏ و |إشارة uE)‏ كنا پلي : 


(Inz)? - (Inz) - 1 - (Inz)? 1 1 + (Inz)? 


1 — 00 —— 0 oo 


u'(t) a 0 = 0 + 


l |5:1| العجال‎ ule علي المجالين | 5 -:0- | و[ ]26 ,1[ و متناقصة تماما‎ [ts s sacs 0 s [s 


3 
w'(t 0 1 چا‎ 
1 +00 
f; I 
ES I-t-- 


ب) الدالة u‏ مستمرة و متزايدة تماما على المجال ]۲0 :1[ و ]۵0+ ;1 — ]€ 0 و منه حسب مبرهنة القیم 
المتوسطة المعادلة 0 = u(t)‏ تقبل حلا وحیدا نه ۰ آما على المجال |1 oo;‏ - [ المعادلة 0 = u(t)‏ لا تقبل حلا OY‏ 


naam -corbac- 3lmy-2021P7 


الموضوء الماد 
e LYON | 5 eor‏ 


(Inz)? - (In z)? —‏ لها حل وحید © و منه 


الملف موجود في: مجموعة الطريق المهيع البين تعلم LaTeX‏ 
اج )يوضع 2 t=‏ تصبح المعادلة 0 = u(t)‏ هي 0= 1 - (Inz)‏ 
سرت 24 )و لها حل وحيد a‏ أي 0 = F(a) - f(2)a‏ ۰ إذن يوجد مماس وحيد ل (Cj)‏ يمر من المبدا . 


u(1.83) x 4 > 0 (GREEK) |‏ و منه 1.84 > نه > 1.83 
كك 2 1 

- (LEE) e آي‎ v= rene هي‎ (T) و مه معادلة لاس‎ - et zone ae S 
e^o = E 


2 
(fr Lost‏ للا الرسم في آخر الورقة 
2/ حلول المعادلة Lil. f(T) = mz‏ هي فوصل نقط تقاطع (Cy)‏ مع المستقیم الذي معادلته : y = mz‏ هذا 
jus‏ 
اذا کان m < E‏ المعادلة f(z) = mz‏ لا تقبل حلا . 
بو 
إذا كان ; > m‏ المعادلة Lä f(r) = mz‏ حلا واحدا Lag‏ . 
4 
l‏ 3 
m‏ 2 
l‏ 1 
ai 4.‏ 
zc n‏ 
H‏ 2— 
da 4‏ 
7 


ag‏ ستحان شهادة البكالورا ,اریز وال في نفس عاملان اسان اج 


o ۵ P‏ مرو Ces 3 URBE Pp‏ يم ۱2( ممم ممعم A N‏ محم 


لمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية مديرية التربية لولاية الجلفة 
ثانوية زاغز جلول بالإدريسية المستوى : ثالثة ثانوي علوم تجرربية 
يوم : 2020/03/03 الامتحان الثانى فى مادة : الرياضيات المدة : 4 ساعات 


القرين الأول | 


. عند الأمس‎ la کیس عل 5 کرات حراء و 3 كات بیضاء » كل الكرات متمائلة ولا نفرق‎ ish 
. نسحب من الكيس 3 کرات عشوائيا وفي آن واحد‎ - 1 
: احسب احتمال كل حادثة من الحوادث التالية‎ de 


4 : ” لكان بے كلها حراء . 
- و]: توجد كرة واحدة حمراء في السحب ” 


- 0 : " توجد عل الأقل کرة واحدة بیضاء في السحب " 
D‏ : " الکرات السحوية من آلوان Ade‏ " 
ex - 2‏ من الکیس الکرات البیضاء ونضع مکانها n‏ کرة سوداء حيث 21 مع 2 < ۰ ثم نسحب كرتين على التوالي وبدون إرجاع . 
d‏ نفرض أن عب کرة حمراء يساوي ( 10- ) نقطة » وعحب کرة سوداء يساوي ( 5+ ) نقطة . 
نعتبر التغیر العشوائي X.‏ الذي يرفق کل حب كرتين جموع النقط احصل عليها . 
1 د عين قانون الاحتمال هذا المتغير العشوائي X‏ والأمل الرياضياتي E (X)‏ 
ب - عين قيمة n‏ حتی تكون اللعبة عادلة . 
ج - كيف نختار عدد الكرات السوداء حتى تكون اللعبة مر بحة ؟ 


القرين الثاني | 
n‏ لاله المعرفة على ]-1;--oc[ J‏ کال : — = 
ونسمي (C7)‏ منحنيها البياني في الستوي النسوب | MM‏ التعامد والتجانس (o: 7 j)‏ ( الوثيقة الرفقة ) . 


: المتتالية العددية العرفة على 21 كايلي‎ (un) (I) 
ug = 1 
» t SIM 
n+l — m E 1 


1 - على الوثيقة الرفقة مثل على حور الفواصل الحدود الأربعة الأول لمتتالية (un)‏ ( دون le Le‏ وموضا خطوط الانشاء ) . 
2 - ضع تفينا حول اتجاه تفر المنتالية (us)‏ وتقاربها . 

2 - برهن بالتراجع أنه من كل عدد طبيعي sUn d s n‏ 

3 - آثبت أن المتتالية (us)‏ متزايدة ثم استنتج آنها متقاربة ۰ عين Ke‏ 


2 
vn = lo  :ب‎ N العرفة على‎ (vn) نعتبر المتتالية العددية‎ (I) 


1 - برهن أن التتلية يت هندسية يطلب تعیین اساسا وحدذها الأول . 


: ,رک حیث‎ pd naa اکتب‎ (III) 


uo U1 ولا‎ Un 


UE ed Ao eco t Un — 2 


أستاذ الادة : على عباسی 3as.ency-education.com‏ اقلب الصفحة 


3 


.يوم : 2020/03/03 الإمتحان الثاني في مادة : الریاضیات المستوى : ثالثة ثانوي علوم تجرربية 


EFE 


. (22 +3) (2? — 6z + 21) = 0 : حل في ججموعة الأعداد المركبة © العادله‎ (I) 
« (O; T; V) الستوي الرکب مزود بالعل التعامد والتجانس‎ (II) 


نعتبر التقط A‏ » 8 » © و D‏ ذات اللواحق 365 zp = Zo.» zo = 3+ 2/3 » zg = ۷/3675 cz4‏ عل التریب 
1 - 1 - بين أن التقط 4 » 8 + 0 و D‏ تنتمى إلى نفس الدائرة (C)‏ الى مرها © ذات اللاحقة 3 = Zg‏ . 


1906 1963 
ZD — 1 + م2‎ = 1 ۳ Sí 37 
۰ = i Te 
4 4 A UU M 


ho rr aia M o ap 2 


ZE — ZB 


. ويحول 7 إلى © ثم اکتب الصيغة المركبة له‎ B الذي ره النقطة‎ 7 jode iot l 


iz — 3i| = |-3 + iv3| : من الستوي ذات اللاحقة 2 الق تحقق‎ M جموعة النقط‎ (E) طبيعة‎ e - 1 (III) 
k > Z : حيث‎ arg (Z) = 2/7 : من المستوي ذات اللاحقة غير العدومة 2 التي تحقق‎ M مموعة النقط‎ (D) عبن طبيعة‎ - 2 
FA r1 - 


القرين الرابع l‏ 


(1) نعتبر الدالة و العرفة -oo[ Jie (je‏ :0[ كايل": تمصا + 2ه + 1 2 (ه) و . 
1 - ادرس تغيرات الد الوا 
2 - بين أن المعادلة 0 g (m)‏ تقبل خلا وحیدا به حیث : 40.33 ه > ۰0.32 
3 - استنتج حسب قي :2 |شارة (x)‏ و على المجال ]+ ;0| . 


۰ 


توم[ د 2 


f (a) = ه-‎ + : ME [0: + نعتبر الدالة 7 المعرفة على المجال ]0ه‎ (I) 


۱ (o: £ D انز التعامد والتجانس‎ ۳ eli! البياني في الستوي‎ lesa (Cy) وني‎ 
i lim f(x) و‎ lim f (£) احسب‎ - 1 
Fre z150 


2 - ب أنه من أجل کل +٥6] UM em‏ ز۵إ : ا = (م) ثم شكن جدول تغيرات FAI‏ 


3 -يتَ أن : (0 - )2 = (۵) ۶ م عن حصرا ZO‏ 

4 - احسب lim [f(z)- z]‏ واستنتج ان (C)‏ يقبل مستقيما مقاربا مائلا (A)‏ يطلب تعيين معادلته . 

- ادرس الوضع النسيي بين النحنی (Cy)‏ والستقیم (A)‏ 

5 - آثبت أن المنحنى (Cz)‏ یقبل ماس (T)‏ يوازي المستقيم (A)‏ في نقطة يطلب تعيينها ٠‏ اكتب معادلة الماس (T)‏ . 

6 - آنثی الستقیم ) (A‏ + الماس Ue (Cj) elis (T)‏ أن ( (Cy)‏ يقطع حامل مور الفواصل في نقطتین فاصلتاهما 2:0 و Ti‏ 


DEEE 16ت‎ 2d 9-02 tds 


بالتوفيق والتجاح إن شاء الله في شبادة البكالوريا 
بزاء سر من الم ... F È‏ من "oM‏ 


أستاذ المادة : علي عباسي 3as.ency-education.com‏ 


سس 
را 
FTE‏ 


یز العمل الطلوب على الوثيقة aa‏ المرفقة وتعاد مع ورقة الا جابة 


أستاذ المادة : علي عباسي 3as.ency-education.com‏ 


فيد ال فقة القسم : "me‏ 


— : الوثيقة المرفقة ] القسم‎ [ "T 


لمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية مديرية التربية لولاية الجلفة 
ثانوية زاغز جلول بالإدراسية الستوی : ثالثة ثانوي علوم تجر.ببية 


يوم : 2020/03/03 التصحيح الفصل للامتحان الثاني في مادة : الرياضيات المدة : 4 ساعات 


القرين الأول | 


1 - هه حساب احتمال كل حادثة من الحوادث التالية : 


- 


03 ۰. 03+ 03۰03 + 03 46 Cl.C? 15 Cà 10 
P — o3 75 3 * وما‎ 3 PHP سا‎ ۱۱۹ aW 
0 L cr 2c دوك 00 نم‎ 
: E(X) والأمل الرياضياتي‎ X قانون الاحتمال طذا التغیر العشوائي‎ cue أ-‎ -2 
.i € {1;2;3} مع‎ zi € )-20: —5;10} : dá لنعين قي المتغير العشوائي والتی‎ 
: لدعا‎ 
2 (n + 5)! (n+5)! — (n4- 5) (n 4- 4) (n + 3)! ۲ 
E = 5 = (n4  4( = 9n 4- 0 
۳ qe - (uq 3) (n4 3)! ) + 5) (n + 4) 2 n? + 9n 
: وعلیه‎ 
دك رق د يي ط‎ -r = en ی‎ SNO - و‎ 


Al — n?c9n-420 Ag ۱2 + On +20 
A? n (n —1) 
P)X =10( = ع‎ = 
( ) A2, n? + 9n +207 


لناخص ذلك في الجدول الاي : 


T —920 5 10 
20 10n n? - 
PUE 
X = nom gn 30 و‎ E 20 [uu + 9R + 0 


تعبین الأمل الرياضياتي E(X)‏ : 


20 10n n?—n 10n? — 60n — 400 
E(X) = —20 5 - 10 0 
E En) (arem) احتجتي)‎ n? + 9n + 20 


ب - تعيين قيمة 7 حت تکون اللعبة عادلة : حتی تکون اللعبة عادلة یکون 0 = E (X)‏ 


10n? — 60n — 0‏ ء 
EX —0‏ معنا :0— | : = 4 ی 1 معنا zl‏ ۰ 
EEEE ۵ (X)‏ ي : 0 = 400 — n= 10. 0۶ — 60n‏ 


(n + 4) (n — 10) : ;‏ 10 
- تبيين كيف نختار عدد الكرات السوداء حت تكون اللعبة م à‏ ؟ : لدینا : = .E(X)‏ 
c‏ تبيين كيف نختار عدد الكرات لسود حت تكون ۵_ من لدب 2 ا" (X)‏ 
wg P e‏ 4 ل 10 
(a‏ تکون اللعبة à»‏ يكون : 0 < (2) 7 ای 0 < )10 — (n‏ ای 10 0 جح سكع ew.‏ 
حتى تکون اللعبة م ! یکون : e Pe ec Hood‏ وري uw‏ 
ومنه حتى تكون اللعبة مر بحة نأخذ الكرات السوداء أكبر تماما من 10 كرات . 
اتمرين الثاني | 
 3u, 3 3 _ 4+1 JP 3 ILJ‏ قحقنحسة ري اماق رن 
del un +1 ul un +1 | Un +1 un +1 Un +1‏ ورين 


أستاذ المادة : علي عباسي 3as.encg-gducakion.com‏ 


(1) 1 - اقثیل على مور الفواصل المحدود الأربعة الأولى لمتتالية (un)‏ ( الوئيقة الرفقة ) . 
2 - وضع التخمین حول اتجاه تغير التتالية (Un)‏ وتقاربها : 
من خلال البيان نلاحظ أن حدود التتالية AUS (Un)‏ وبالتالي تن VÍ‏ متزايدة كلا نلاحظ آنا عقارب نحو نقطة تقاط النحنی 
(C7)‏ مع المنصف الأول وعليه تن VT‏ متقارية نحو النقطة ذات الفاصلة 2 . 
3- البرهان بالتراجع أنه من كل عدد طبيعي 8 : 2 > Un‏ : 
- من أجل 0 = n‏ لديا 1 = d uo‏ أن 2 > 1 ومنه 2 > uo‏ وبالتالي الخاصية "2 > un‏ ” محققة من أجل 0= 1 . 


1 1 , ۲ 


: 3 
ÉL‏ 177 —— بإضافة العدد 3 تحصل على : 2 > بم ٠‏ 


ومنه من del‏ کل 70 عدد طبیعی فان : 2 > (Us‏ 

ملاحظة مهمة : هنا يمكنك استعمال الدالة الرفقة JEN‏ من Un‏ إلى Unyi‏ وهو الأفضل . 

3 - اثبات أن المتتالية (us)‏ متزايدة ثم استنتاج آنها متقاربة ٠‏ تعيين نهايتها : 

usa = Un = f (Un) = us Ld‏ نلاحظ من خلال البيان أنه من کل m‏ من JI‏ ]2 :0] النحنی (Cy)‏ يقع فوق الستقیم 
ذوالمعادلة y = x‏ 

ومنه من أجل کل m‏ من المجال ]2 :0] b‏ : 0 < 2 - )2( ۰ 

به آن 2 > f (Un) - Un < 0 : Op ) 0 > uoi gel) 0 > un‏ وعليه 0 < Unti - Un‏ وبالتالي المتتالية (Un)‏ متزايدة . 
با أن المتتالية (Un)‏ ومتزايدة و 2 > Un‏ أي محدودة من الأعلى بالعدد 2 فإن المتتالية (un)‏ متقاربة نحو 2 . 


: تعيين النهاية‎ 
. مع | عدد حقيقي‎ lim usu; 1 و‎ lim و‎ = D: متقاربة فان‎ (un) ما ان المتتالية‎ 
£ " £ 3l 
prose deg INO p EV 
. lim Un = 2 ومنه‎ l = 2 : متزايدة فان‎ (un) والتتالية‎ uo = 1 وبما ان‎ 1 - 0 
T, Foo 
: هندسية مع تعيين آساسپا وحدها الأول‎ (Un) البرهان أن المتتالية‎ - 1 (II) 
2 2 2 (un +1 Ju, —2u,—2 Uun—2 1 fun - 2 1 
Un+1 Ju; SIM م0‎ SIM 3 Un 
Un + 1 
2 2 " 1 5 
«v = ] - — = وحدها الأول ي ارا‎ g = هندسية أساسها ۾‎ (Un) ومنه المتتالية‎ 
uo 
: Nn بدلالة‎ Un استنتاج عبارة‎ gna v, عبارة‎ xs - 2 
2 2 2 E 
- ۰ Un m ومنه چچ ر‎ Un SE کہ - 1 = ن ونه‎ aw --(1) ومنه‎ Un = vg: لدينا‎ 
1+ (5) E ۲ : (Un) التحقق من نهاية التتالية‎ 
1 1^ 7 2 
.)-1 ج‎ > 1 ( lim 6 = 0 لان‎ lim ونه‎ = lim عل‎ =2 
3 n—-4oo V3 n—-oo n—-Foo 6 
1+ ) < 
3 
: Sn _كابة بدلالة « المجموع‎ (III) 
us 1 1 1 1 1 1 15 
: مج وج وباتاي‎ > 2 E" 7 ا تب‎ og جا د‎ 
m Un Un Un E (3)" 
1— ۷ 1— (y 
Sn = — (3) - (3) -(3/—.....-(3)^ = — (3? + 31 +3? + ..... --[ e ۳ o) 


أستاذ المادة : علي عباسي 3as.encg-education.com‏ 


: (2? + 3( )22 - 6z + 21( = 0 : المعادلة‎ C حل في مموعة الأعداد المركبة‎ (T) 
(22 — 6z + 21( = 0 لدينا 0 = (21 + 62 — 22( )3+ 22( معناه : 0 = (3 + 22) أو‎ 
. 2 = 41/3 z = 1۷/3 با معادلة الأولى 0 = (3 + ?2( معناه 3- = ع أي 31 = ”ع وعليه‎ ud 
A = (-6)? — 4 (1) (21) = —48 = 48i? = )4۷/30(" غر إلى المعادلة الثانية 0 = (21 + 62 - 22( نحسب المیز‎ OVI 
as A حلول المعادلة الثا و‎ 
! : وعليه حلول المعادلة الثانية هي‎ 
N 


22 


إذن حلول المعادلة 0 = )21 + 62 — 2( (3 + 22( هي : )20/3 + 3 ;20/3 — 1/3;3 ;56/3( = «S‏ 
(II)‏ 1 -1- تبيين أن النقط «A‏ 8 ۰ © و2 تنتمي إلى نفس الدائرة (C)‏ التي مركرها © ذات اللاحقة 3 = 0م : 


[za — z4| = |3 — ۰/36۶2 | = |3 - v3 (eos (3) + isin (5) = 3 — iv3| = V12 = 3 

[za - zg| = |3 - v3e™3| = |3 - v3 (cos (— Il -2( ((| = |3 +/3[ 2 ۱/12 = 3 

3 = |3 94-| > [ )ا د و asale 8- (822i/3)|‏ 

zp| = |3 - (3 - 2i/3)| = |3 - 3+ 2iv3| = |2iv3| = 3‏ - مها 

۰ QA QB OC QD 2/3 8 أي‎ E — zal = [zo — zg| = واضم أن : امع — وها = |20 — و2‎ 
. (C) Mee الل‎ uer D و‎ 0 CORR ومنه التقط‎ 


ES 1906 $.—1 1963 |" 
اس‎ 1 ۱ T 1 ۱ = ب - تبيين أن : هم‎ 
اک‎ 1900 — 1963 2-275 M 2+ 2۷7 1963 NV. FP. 1 1963 
4 "V 4 E 4 - | یر‎ 2 2 2 


zp— 1 a zc —1 pe ;1 \ 1906 ;1 \ 1963 ; 19067 ; 19637 
4) *Va ARR TEY) eR 8 


DE 4 eil PEERS) - 6357 . ؟ سم‎ pe. 5ع‎ Lug 
- 1906 - 196 1 3 1 TUA 
(5 (S =- 6-3) as] == e مه‎ 


: BEC ثم استتاج طبيعة المثلث‎ 2 cen aat sal dois اه‎ E 
d - 9958: معناه‎ O باللسبة إلى‎ D نظيرة‎ E 
وه مه‎ _ 320۷/3۲۷3 — 343i/3 _ 1+۷3 —2e5 z 
= و سح م تحص‎ — € 
za -zB | —3-2iV/34 4/98  —34 31/3 -1 1-۷3 5 


—^ 


*( 


- E Z BC 
١ متقاس‎ BEC سهد الث‎ lum. باس کت اب سا كك امد‎ 
. اس لأضلاع‎ E - XE x) 3% ZE — ZB امع — ورم|‎ BE دب‎ 
: الصيغة المركبة له‎ AE وبحول 8 إلى © ثم‎ B النقطة‎ So ب -_استنتاج طبيعة التحویل 7 الذي‎ 
2 2 — £ 7 
. -< وزاویته‎ B دوران ^$ ه النقطة‎ Tox zo ويح‎ — € 3 (zg — zg) ی — ومنه‎ CI 


ZE ZB 
Po oaa c 1 v3 \ | 1 v3. 1 ۷3 f3 va. 
2 =€ 5 ۰ + وم‎ )1- ۵ 3) = 2779 Pris qct ege z4 و و‎ 
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1 - تعيين طبيعة es (E)‏ التقط M‏ من الستوي ذات اللاحقة 2 التي تحقق : [1۷/3 + 3-| = [iz - 3il‏ : 


: GS | +) - 3(| = VIZ : تكاق‎ [i (x + iy) - 36| = (73). + 3 : تكاق‎ [iz - 3i| = |-3 + iV/3| : لديا‎ 
. r = 2/3 ونصف قطرها‎ O (3; 0) هي دائرة مركرها النقطة‎ (E) شن + ”(3 - £( إذن‎ = 2 
HEZE arg (2) = 2kr : من المستوى ذات اللاحقة غير العدومة 2 التى تحقق‎ M النقط‎ ict (D) تعيين طبيعة‎ - 2 
: E i 
2 ۳ ws z 4 
وعليه حتی تکون‎ arg (7) = 2arg(z) des arg (z) = —arg (2) : أن‎ du, arg )2( = arg (2) — arg )2( ka 
. 0 هي عور الفواصل باستثناء النقطة‎ (T) إذن‎ )7:011( =  : $K arg (2) = kT یکون‎ arg 6 — kr 


القرين الرابع l‏ 


. دراسة تغرات الدالة و‎ - 1 (D) 
. lim g(z) = lim )1 + z?-1nz) = oo و‎ lim g(z) = lim )1 + 2ه‎ -Inz) = هه-‎ : SWI 
- - كه‎ 


TITOS O r0 r0 


7 1 
المشتقة :. الدالة و معرفة وقابلة للاشتقاق على ]00+ :0 ودالتها المشتقة هي : + 22 - g'(x)‏ « 
نلاحظ أنه من أجل كل m‏ من Jl‏ ]۵6+ :0[ فإن : 0 < (T)‏ و ومنه الدالة و متزايدة تماما . 


جدول التغيرات : 
00+ 0 £ 
g'(x) +‏ 
00+ 
تسح 8 
م6- 


2 - تبيين ob‏ العادلة 0 = (m)‏ و تقبل حلا ولخدا a‏ حيث : 0.33 > نه > 0.32 : 

. 9 (0.33) = 0.00023 و‎ g (0.32) = —0.037 kJ 

من جدول التغيرات لدینا الدالة و مستمرة ومتزايدة تماما Je‏ الجال ]0.33 ;10.32 و 0 > )0.33( x g‏ (0.32) و إذن حسب 
مبرهنة gll‏ التوسطة فان العادلة 0 = (ar)‏ و تقبل حلا وخيدا a‏ حيث 0.33 > به < 0.32 . 

3- استنتاج gv‏ ته اشارة g(x)‏ على Ji&I‏ ]00+ :۱0 : 


T 0 0 +00 

g(x) — 0 + 
lim f(x) lim f(x) حساب‎ -1 (II) 
TPES 2350 "2 

ik 241 
, lim luz  -مم‎ : OY lim f(x) = lim (+ =z) = —oo 
2-50 2250 2-50 T 
f iim s. lim S ps lim f(z)-— lim ) + 2+5) - lim (-2+24 82) - مه‎ 
همملجيو‎ 7 zoo TL 1 00ج 1 00ج‎ gH zoo x X 


2 - تبيين أنه من أجل کل ± من SE re - -£9) : [0: +٥٥] dll‏ جدول تغیرات الداله ‏ : 
الدالة f‏ معرفة وقابلة للاشتقاق على المجال ]06+ ;0] ودالتبا المشتقة هي : j‏ 
—xmz—(2-Inz)‏ 


- 19-1 -z?—]hnnz-1 9 (x) 
۳ £ ۳ ۳ ۳ 
f (e) = -1+ = کاو - 2 2 ے بت ۽ ر‎ 
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جدول تغبرات الداله ۶ : 


" 2 +1 
Ina = - (1 +a?) ومنه‎ 1 + ۵۶ -Ina = 0 : ولدينا : 0 = (») و ای‎ f (a) = - + ۳ (1) : 3 
1 Q, 8 
: J£ (1) بالتعویض في‎ 
2 +1 2 - (1 2 1- Qa? 1 2 d 1 
f (a) = —a4 TAU FTN oy EM s = =+ gig ات‎ -a) 
0 0 a a“ OQ 0 20 


4 - حساب lim ]/)2( + a]‏ واستنتاج أن (Cj)‏ یقبل مستقیما مقاربا مائلا (A)‏ يطلب تعيين معادلته : 


2 +1 2 1 
lim [f (rz) + z| = lim و کته + مس‎ = lim ) + ( م‎ 
ودب‎ z—--oo £ x—>+o AT 1 
2 + 72 


*دراسة ped‏ النسي بن giallo (Cr) iil‏ (۵)_: دنا : — — - و + )= روت f)‏ 
إشارة 2 + f (x)‏ من اشارة 0 = :دوا + 2 لان 0 < نه . 

ادا : 0 = کی( ییون _ ers‏ 
e? -‏ > نه oba‏ 2= < 2 أي 0 < تمصا + 2 ومنه 0 = f )2( - y‏ ومنه (Cy)‏ فوق Jel de (A)‏ ]مه+ 2-2[ . 
- لا e‏ 4 و معناه آل ا 
- المنحنى (Cp)‏ يقطع المستقم (A)‏ في النقطة )7 6— (CH) A (A) = ])e *; =e ((( « (e;‏ ۰ 

5 - اثبات أن التحنی (Cj)‏ یقبل ماس (T)‏ بوازي المستقي (A)‏ في نقطة يطلب تعيينها . كابة معادلة الماس (T)‏ : 

۰ A (x0; f )2:0(( نعتبر النقطة‎ 


=e -2 ومنه‎ Ing = -2 معناه‎ 2 + nz = 0 أي‎ 


£ £ HH 
اي‎ g (xo) = 35 اي‎ Am = —] معناه‎ fF (xo) = =1 معناه‎ ) A) ex di عند النقطة ۸ پوازي‎ (T ) الماس‎ 
e^) يوازي المستقيم‎ (T ) إحداثيات النقطة ۸ التي یکون عندها الماس‎ ale, zo = e! ند = 20 1ا + 2 + 1 ومنه‎ 
, ۸)61:6- e) 
(T) : yp = f' (e (=e + f (et) آم مس دنم‎ rte : (T) معادلة الماس‎ 


(Cs) والتحنی‎ (T) الماس‎ » (A) gil إشاء‎ -6 
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الوثيقة المرفقة 


ELE s 
ll 


UE H-FtEEEEÀS 
Wig ui NER i HH 


—? 5 15 | uU3ug 
2 


تلصق الوثيقة المرفقة مع الإجابة الفوذجية على الكراس 
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D 
O. 
in 


1 
O. 
t 


۱ الا 
BAC 2‏ 


الجمهورية الجزئرية الدمقراطية الشعية 


وزارة التربية الوطنية 

امتحان بكالوريا تجريي للتعليم الثانوي الأستاذة: قميري سميرة 
الشعبة: علوم تجرييية دوة ماي 2021 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 03 سا 


صندوق به 9 كرات لا نفرق بينها عند اللمس» منها أريع كرات حمراء تحمل الأرقام ۰1 ۰1 ۰1 2 . وثلاث كرات بيضاء تحمل 
الأرقام ۰2 2 « 3 وکرتان خضراوان تحملان الرقمين 1 ۰ 3 . نسحب عشوائيا ثلاث كرات على التوالي دون إرجاع. نسمي 
الحادشین: #8: الكرة الأولى تحمل الرقم 1 8 : الكرات الثلاث من نفس اللون. 

d ۶۵ - jua‏ جچ-(قطرر 

2 احسب P(An B)‏ ثم P(Au B) gx‏ 
لاعب يدفع 5 دینارا ثم یسحب عشوائیا ثلاث كرات من لصندوق السابق دفعة وإحدةء إذا كانت الكرات تحمل نفس لرقم یحصل 
على 10 دینار ‏ ولذا كانت کرتان فقط تحملان نفس لرقم یحصل على 5 دینار ولذا كانت الکرات تحمل أرقاما مخطفة مشى مشي 
لا یحصل على شيئ (یخسر مادفعه). نسمي ×: المتغیر العشوائي الذي یرفق بکل سحب قيمة الربح الصافي 

۲-0-2 da 

4. عين قیم المتغیر العشواثي X‏ 


5 اكتب قنون احتمال المتغير العشوقي X‏ 
6 احسب EX)‏ 


7. يعيد شخص هذه اللعبة 2000 مر بصفة مستقلة. ما هو مجموع لریح المتوقم؟ 
í 2 i‏ 
(Da) 5 (Dj)‏ مستقيمان معرفان بمعادلتیهما (D): »=ın@)x +n)‏ و =x‏ «:(,2) في المستوي المنسوب إلى معلم 
متعامد ومتجانس ) j‏ ,0:3 ) 
1. احسب فاصلة نقطة تقاطع (D)‏ و (DÀ‏ مثل (DJ (D).‏ في المعلم ( ز,::0) 
المتتلية( (u,‏ معرفة بحدها الأول يه حيث 2= په ومن أجل كل عدد طبيعي i n‏ | )+ ,0(0ها- ی 
3 مثل على محور الفواصل الحدود نا بلا u,‘‏ 3 ولا (دون حسابها موضحا خطوط الإنشاء) 
3 بين أنه من أجل كل عدد طبيعي ۰7 ا > ا >1- ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية (u,)‏ 
(v)‏ المتتالية المعرفة علي -3u +» HN‏ ,۷ حيث :۵ عدد حفيني. 
4 عين قيمة » بحيث تکون المتتالية ) (v,‏ هندسية . 
نضع 3= 
6 أكتب v,‏ بدلالة « ثم عبر عن nA su,‏ ۳ 


ا 


7. احسب نهاية المتتالية i ola as‏ 
نضع من أجل کل عند طبيعي (eT en‏ سا رل 
(v, ) atadh 8‏ متقارية ؟ 
التمرین الثالث: 
f£‏ لدالة المعرفة على R‏ كما يلي: m e" -# —x‏ ()/رء (C,)‏ منحنیها البيائي في المستوي المنسوب إلى المعلم لمتعامد 
والمتجانس (:::0) 
1( أحسب نهايتي الدالة ۶ عند KE‏ وعند 9—. 
2( بين أن المستقيم (D)‏ ذا المعادلة y > —X‏ مقارب Jia‏ للمنحني (Cf)‏ عند — 
3 أنرس الوضع النسبي للمنحني (Cf)‏ مع المستتیم(0). 
4( أدرس اتجاه تغير الدالة ]ثم شكل جدول تغيراتها. 
5( حدد إشارة الدالة Ref‏ 
6( بين أن المنحني (C‏ يقبل مماسا (T)‏ موازيا للمستقيم (D)‏ يطلب كتابة معادلة له 
7( بين أن المنحني (Cg‏ يقبل نقطة انعطاف يطلب حساب احداثييها. 
8( ارسم (Cg‏ والمماس (T)‏ والمستقيم (D)‏ 
9( ناقش بیائیا حسب قيم الوسیط الحقيقي 7# عدد حلول المعادلة ذات لمجهول الحقيقي e -1+ me * : x‏ 
ع لدلة لسرفة على R‏ بمايلي؛ OE)‏ 
10( اعتمادا على دراسنك لاتجاه تغیر الدالة f‏ 
(i‏ استنتج -دون حساب- نهایات الدالة g‏ عند أطراف مجموعة تعزيفها: 
ب) شكل جدول تغيرات الدالة g‏ 
F (11‏ الدالة المعرفة على R‏ كما يلي: )1 ما (1- F(x)- e e-‏ 
أ) بين أن الدالة F‏ دالة أصلية للدالة f‏ على R‏ 
ب) استنتج اتجاه تغير الدالة F‏ على R‏ ثم شكل جدول تغيراتها. 
التمرين الرايع: 
المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد لمتجانس (Or)‏ النقط 4ء 8و ٥‏ لواحقها على الترتيبا: ,2 ۰ و2 
و2 حيث: 213 +3-- 07 دوع z,‏ 0 243 +3- يت . 


نت و z‏ 2-2 5 5 
1 بین آن ١ے‏ ثم cio‏ طبيعة المثلث ABC‏ 
و2 م2 ANNM‏ 


2 احسب لاحقة النتطة © مرکز ثقل المثلث ABC‏ 
3. لصب لاحقة D ahad‏ صورة ahad‏ © بالدوران الذي مرکزه O‏ وزاویته $ 


4 بين أن 1-- E3‏ 


و و2 


الاستا 


53 


قيري 


.- 
o 


5. استنتج أن النقطة 4 نظيرة النقطة 8 بالنسبة إلي D‏ 


الصفحه 2/2 


RI: RI: 5 12 : 82 : " B3; V1; 3‏ | بستتزم ا 

1 إثيات أن: 2-2 ون EE‏ استتتاج اتجاه التغير: : المتتالیه( (u,‏ منتاقصة تماما 

3 AxA 4 
P(B)= و‎ = 

4 4 9 

2 حساب (2)48 ثم Moe‏ 


4.تعبين قيمة » بحيث تكون المنتالية ) (v,‏ هندسية . 

Xa - 3) nu, أعا+‎ 2 «a iE va =3 + نه‎ 
يكاقئ‎ va - (2)ع31 + و‎ -3+ æ 

Y „= (u, au es 

|: يكني أن يكون:.  nim‏ ي 2-3 

عبارة الحد العام: *(2 90 - 

۲۳ ۳ ند‎ Xla2y -1 

از نهاية امتالية ( ه) و نهاية امتالية ) (us,‏ 

المتتالية( + حو اشديا ني Wata‏ 0 


P(AUB)= P(4+P(B)-P(A^B)= E 
ر‎ = 0( =2 j یات‎ 3 

620+» _ 55 
C 84 

4.قيم المتغير العشوائي X ={-5,0,5} : Y‏ 
5. قانون احتمال المتغير العشوائي K‏ 


۳) 0( - 


B l. Da | x: | إت‎ 0| 3| 
8 — 1 — EFIE 
2 E | 


3 u, 


200- F pz, = E EQ) حساب‎ 6 


1 
1 
| 
| 
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in2 (a2 "tay 


to 

R 

My (w) 5.عازب المتتالية‎ 
" 

to 


2000E(X)- -2262 
=at بو‎ u, 1 

T ciini siad -‏ ای ين + w, ma‏ 
من المتوقم خسارة ما قارب 2262 دیتارا )122( (a2)‏ 12 5^ 

1 jl ES 3 -1 : 

w,-zw-l-4 بحل المعادلة‎ - Bilal. 

1 1 1 1 x22 نجد:‎ 3-4 << 

سس 1( + با )چ = ره 


(Dj) Jà2-2‏ و (Dj‏ والحدود 27 ˆ m‏ 2ط 


المتتالية ), (w‏ مجموع متتاليتين متقاريتين فهي متقارية 


1. حساب التهايات: 

aR Md 

lim f(3) - lim ©)6 -)-x =+ 

2تبات أن المستقيم (D)‏ مقارب ماثل ثلمتحتي ) عند — 

lim (f(x) -(3)) = im é* -e* =0 

أ- لدیتا 2 - u, -188( -1 au‏ 3 لوضع النسبي للمتحني (Cf)‏ مع لمستقیم (D)‏ 
يلا > ا >1- قالخاصية محققة من أل 0 ترس إشارة تفرق - ٭ حيث (1- E -E =F (E‏ 
تیان صحة Cu, iip‏ بر > RE‏ پیت > يبري > 1 xepel i‏ شنحتی ر تحت Phd‏ 

O يع نستي دی ان ل ی‎ 2 V nO < nDun <u, decia a, / 
4D) فرق المستقيع‎ (Gf) لمنحنی‎ xep.-[ v - Ld 


3 اثبات 43 من اجل کل ax‏ طييعي -l«u,,«u, cn‏ 
Dy‏ 


A mmr mrs mri mri mrt mri ا ا ل‎ mri mri mri mri mri mim mrt mr mr mr mr mr mr mr mr mri ا ا‎ mr mmr mri mri mr E EE TE T 


رد ا س ا ا س 4 4 سے 


الس اس وس رسن Swims msm msi‏ 


Eg x صو 0 وب‎ N P ۹ ودلتها‎ Ra گر قايلة للاشتقاق‎ - f i3 pee X 


: ER ^ D Y! ایح(‎ ije- i 
: o 0 5 i 


: الدالة /متناقصة تماما على Ja‏ [2,0-[ 

: و متايدة تماما على المجال 0.59[ 

: 5 إشارة الدالة f‏ على 18: f‏ موجبة تما 

قماس(1): (T)‏ بوزي المستقيم (D)‏ يعتي 1- -(<) ر 

: 1--1- تی- 2و2 يكاقئ (2)ہا- = × 

ihlas 6‏ المملس: در 

R الاشتقاق مررتين على‎ gm f (Cj اتعضاف المتحتي‎ ai .7 | 
تقو(‎ = e)4 -1( ١ 

(Gg quis - VUA عند 4 ها وتیر‎ nan f الدالة‎ : 


: قيل تقطة اتعطاف احدائداها: (4 ما + p‏ ۳ 


روا د قايلة للاشقاق على „R‏ 
F(x)ee*-&-x-f(x)‏ 

F a3 اتجاه تغير‎ 

R QE متزئيدة تماما‎ F موجبة تدا تماما إتن الدائة‎ f 


r 
2-29 .23 1 T 
Z-—2 d 2 3 
c B5 


z,-:, -3-2iB-i4B  -3-3i45 
z.-:, 3+23+3 — 3-345 
cbe )-1+ تن‎ 1 -2-2448 


= .8 
E FiB (1+5 Jas Emu 
» E 
4l 1,345.45 
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$e 3 25.61 ABC cid iuh 
0 26723 
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zs 2,728 |. T 3 24 یگ زع 3یا د‎ 
Z-z) 3 جو - با‎ SA 
هه تايرع ىلاع‎ > atsi (BC.E4]- 7 قاد و‎ - BC أي‎ 


+ 
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E. oa ads 5 المئاقشة البيائية:‎ .9 : 
چ د & = 3 اسر‎ +m 35 € =l+me” : 
P لاحقة التقطة 2 : تلاوب ع‎ 3 e7 -e پر‎ == + um: 
E + المعائلة لا تقيل حلا‎ nei ۱ 
2. G DOREA TAF 3,5 
2,22,2? [X perez حلا وحيدا‎ gaan یر‎ 
2 "ود‎ í مختفین‎ jia المعادلة تقبل‎ 1 
اثیات أن أن 1-= 3 4 أ‎ 4 4 ne pie 
zi Zj = المعادلة تقبل حلا وحيدا‎ me [0, ]مب‎ 
2-۳ 3B [3 :Dg تهايات لدلة‎ 0 
= ] e : NS 
z= E yp 5 1 8 
Se | ج و 9 تقد‎ |) 
۱ QT arma lim gx) - im (i imf («)=0 
P img) Lu im f (x)= + 
i DB=-DA لتتتاج: 1- - ع يعني‎ | == 
۹ 1 ۱ سب )رجا )ره — 3 ۳ ۱ وق - و2‎ | 
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الجمهورية الجزاترية الديمقراطية الشعبية 
s‏ 


المستوی ASI:‏ علوم تجريبية 
اختبار الفصل الثاني في مادة الریاضیات 
التمرین 1 
3x‏ 


لتكن الدالة ۴ر المعرفة على] 00+ :1-[ كما يلي: fG)z—‏ 


2+1 
و ليكن (Cp)‏ تمثيلها البياني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد و متجانس J)‏ ,0,1( 
(الشكل في الوثيقة المرفقة) 


1 = ملا 
3us‏ 
Un +1‏ 


1) مثل على محور الفواصل الحدود U1 ‘Uo‏ »ولا و ولة ( دون حسابها موضحا خطوط 
الانشاء) . 


Un+1 — 


2( ضع تخمینا حول اتجاه تغير المتتالية (un)‏ و تقاربها. 


3) برهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي Un > 2: n‏ 
4( ادرس اتجاه تغير المتتالية ) (u n‏ » ثم استنتج آنها متقاربة » و عين نهایتها. 


v, = 1— كما يلي بش‎ N المعرفة على‎ (y p) نعتبر المتتالية‎ (IT 


) برهن أن (y)‏ متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 


n Nau, ثم استنتج عبارة‎ en اکتب عبارة , ر بدلالة‎ (ca 


3( احسب بدلالة بر المجموع S,‏ حیث: له ... + 


un-2 ` 


التمرین 2 

1 لتکن الدالة بم المعرفة على ] ۰0+ :1[ كما يلي: 

(x) =x? - 2x — 4 ln(x — 1)‏ و 

و ليكن (Cg)‏ تمثبلها البياني كما هو مبين ي الشکل المقابل : 
1) بقراءة بيانية : عين حلول المعادلة 0 = g (x)‏ 

2( احسب )2( م ۰ ثم بين ان المعادلة 0 = g Q)‏ 


تقبل حلا وحیدا 0 o‏ 2.88 > 0 >2.87 


X e حسب‎ g(x) استنتج اشارة‎ (3 


4 na 28 5 


fœ) = 3+ المعرفة علی] 00+ 1[ كما يلي: = + تسش‎ f لتكن الدالة‎ (IT 
)0,1,[( و (م6) تمثيلها البياني في مستوي منسوب إلى ا‎ 
احسب النهايات عند حدود مجموعة التعريف » فسر النتائج هندسيا.‎ (Í 1 
(Cg) مقارب مائل للمنحنى‎ y = × 3 ذي المعادلة‎ (A) بين أن المستقيم‎ )١ 2 
. (A) ب) ادرس وضعية المنحنى (م6)بالنسبة للمستقيم‎ 
f )x( = بين انه من اجل کل رمن ]+ :11 فان : بسا‎ ) (3 
ب) استنتج اتجاه تغير الدالة م ثم شکل جدول تغیراتها.‎ 
) ۶ (a) و (م6).( نأخذ‎ (T) ارسم‎ )4 
: لتكن الدالة م المعرفة على] 00+ :1[ كما يلي‎ (5 


h(x) = رد‎ + 3x + 2[In(x — 1)]? + 5In(x — 1) 


- بين ان الدالة p‏ دالة اصلية للدالة Sf‏ 


- الوثيقة المرفقة- 


2( التخمین حول اتجاه تغير المتتالية (un)‏ و تقاربها. 


خمن أن المتثالية (,۷) متزايدة و متقاربة محو العدد 2 . 


3( البرهان بالتراجع انه من dal‏ کل عدد طبيعي Un > 2: n‏ 
نسمي P(n)‏ الخاصية 2 > Un‏ 


و منه : 2 > ,۷ أي (p,)‏ صحيحة من أجل 0= n‏ 
hs P A‏ عا ^24 Pega "TE TM‏ 
C‏ فرض S9?‏ (,7) و برهن على ?39 uu)‏ نفرض أن 2 > ,۷ و نبرهن أن 


8 
-3 ء‎ 1 1 e 
«4-] ای —- ای‎ u,*14344,.,u,42:c 
I o n . 3 " 215 
u, +1 "wl 3 ^ 


. صحيحة‎ (pa) : إذن‎ Upa >2 : Qiu, 3- T 43-1 : و منه‎ 
1 


ومنه حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع فان 2 > Un‏ 


4( اتجاه تغير المتتالية (, ,) » ثم استنتاج آنها متقاربة » و نهایتها, 


TP DE ی ها اا*‎ PA, 
: اي‎ ۷, 42 e لدينا من البرهان‎ 


و منه0 Un+1 - Un‏ ومنه المتتالية (un)‏ متزايدة . 
- بما أن المتتالية (y p)‏ محدودة من الأعلى بالعدد 2 و متزايدة فإنها متقاربة. 


1 
1 < م۷ ; ,=4 


n ثم استنتج عبارة ,بر بدلالة‎ cg عبارة ,,«ربدلالة‎ (ca 


Vga-—- O” 


2 2 


u جر‎ ———— 3 
E do 1+ 7 


lim u,22 


x4 م‎ 


3( حساب بدلالة y‏ المجموع S,‏ حیت: 


ad 


1 ) بقراءة بيانية للمنحني نجد المعادلة0 g (x)=‏ تقبل حلین متمایزین 
2( لدینا: 0= (2) م 


8 (2)=0: 

* بما أن g‏ مستمرة و متزايدة تماما على المجال [2.87:2.88] و > 
(2.87).g (2.88)‏ 8 

وحسب مبرهنة القیم المتوسطة فان المعادلة 0 2 (x)‏ ع تقبل حلا وحیدا بى في 
المجال |2.87:2.88[ 

3( إشارة g(x)‏ حسب قیم ‏ ملخصة في الجدول التالي: 


و lim f (x)=‏ ومنه المستقیم الذي معادلته 1- x‏ مقارب ل: (,6) 


* 


limf (rem 

2) بما أن 0-])3- Tim [f (x)-(x‏ فان المستقیم الذي معادلته 3- ×= y‏ هو 
مستقیم مقارب ۱ 

مائل للمنحني ) (C,‏ بجوار )499( 

ب) لدراسة وضعية ( (C,‏ بالنسبة إلى المستقیم المقارب الماثل ندرس إشارة الفرق 
(x)-y‏ م و الملخصة في الجدول التالي 


(C,)‏ بقع فوق 
(A)‏ 


448( مهما كان |ه+:1[ x e‏ لدینا: للقي راض 
(c1)‏ 
zen) Se FOR] a‏ 
آي «e‏ #متزيدة تماما على کل من المجالین 11:2 و ]+ :۵ ]| ومتناقصة تماما 
علی[»:2] 
جدول التغیر ات 


(Cg) و‎ (D) e» (4 


( 
نبين ان الدالة ‏ دالة اصلية للدالة ۶ . 


h'(x) رح‎ 
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الجمهورية الجزائرية الدعقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 
مدرية التربية لولاية تمنراست البكالوريا التجريبية دورة ماي 2021 
الشعبة : رياضيات 
اختبار في مادة الرياضيات المدة : أربع ساعات و نصف 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 
ا موضوع الأول : 


التمرين الأول: (04 نقاط) 
1. أ- عين مجموعة الثنائيات (x; y)‏ من الأعداد الصحيحة حلول المعادلة 8x —5y =3 :(E)‏ 
ب. ليكن +7 عددا صحيحا بحيث توجد الثنائية (p;q)‏ من الأعداد الصحيحة تحقق: 1+ 87 - 5m‏ 4+ ن5 - m‏ 
- بين أن الثنائية (7:4) هي حل للمعادلة و استنتج أن :[9]40 - m‏ 
ج- عين أصغر xe‏ صحيح m‏ أكبر من 2000 و يحقق [9]40= m‏ 
2 ليكن 7 عددا طبيعيا. 
أ- بين أنه من del‏ کل k‏ من z1[7]: N‏ 27 
بحما هو باقي القسمة الاقليدية للعدد 2 على 7 ؟ 
Jh -Í .3‏ العدد 1998 الى جداء عوامل أولية ثم استنتج الأعداد الطبيعية التي مریعاتها تقسم العدد 1998 
ب- cue‏ الثنائیات من الأعداد الطبيعية حیث: 21998 m^ —34d?^‏ 
pgcd (a; b) Cus‏ = 1 و m= ppcm(a; b)‏ 


التمرین الثاني: (04 نقاط) 
يحتوي كيس على 7 كرات بیضاء و 3 سوداء لا نفرق بینها باللمس نسحب عشوائیا کرتین من الکیس مع الارجاع 
( نسحب الكرية الأولى نسجل لونها ثم نعیدها الى الکیس ثم نسحب الكرية الموالية ). 
1 (حسب احتمال الحوادث التالية : 
A‏ " الحصول على الكربتيين بیضاوبین " 
B‏ " الحصول على کربتیین من نفس اللون " 
2 خعرف لعبة حظ كما يلي: تمنح لكل كرية بیضاء العلامة  cus‏ عدد حقيقي موجب و لكل كرية سوداء العلامة »-. 
ليكن X‏ المتغیر العشوائي الذي یرفق بکل سحب كربتيين مجموع النقاط المحصل علیها . 
أ. عين قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي 26 و احسب آمله آلرياضياتي ( E(X‏ . 
ب. عين قيمة العدد » حتی تکون اللعبة مريحة. 
3 خضيف الى الکیس ۸-3 كرية سوداء و نعيد عملية السحب المعرفة أعلاه 


ما هو عدد الکریات السوداء التي تم ٍضافتها علما أن احتمال الحادخة A‏ يساوي I‏ 


4 
1 
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(e) 
التمرين الثالث : )04 نقاط)‎ 
بحدها الأول 2- ,» و من أجل كل عدد طبيعي‎ IN لتکن (,) منتالية عددية معرفة على مجموعة الأعداد الطبيعية‎ 


‘U 


A 3 nid : غير معدوم‎ 7 

دع وم 5 3 n+l 3 n‏ 
1. آحسب الحدود ولا و ولا و U,‏ ثم ضع تخمیناً حول اتجاه تغير المتتالية ( ,)۰ 
-Í 2‏ برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 غير معدوم ؟ 7+3 > ,۰1 

ب- آثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم: ) ,3+( = usu,‏ ۰ استنتج اتجاه تغير المتتالية (,4) 
3. 06 متتالية عددية معرفة من أجل كل عدد طبيعي n‏ غير معدوم ب: V, —u,—n‏ 

أ -بين المتتالية (,::)متتالية هندسية أساسها > يطلب تعيين حدها الأول . 

ب أكتب عبارة الحد العام v,‏ بدلالة 7 ثم أستنتج an ANa u,‏ 


2 


2 n 
0S, =U +U, +... +U, 3 S, is) وما‎ ZB V, : نضع‎ m 


آحسب بدلالة n‏ المجموعین AN S,‏ أحسب ع lim‏ 
التمرین الرابع: )07 نقاط) 
| - م الدالة المعرفة على R‏ ب : 
g()-1-(? -2+2 (7‏ 
1. ادرس تغیرات الدالة ۽ ثم شكل جدول تغیراتها 
2 بين أن المعادلة 0-(×)ع تقبل حلا وحيداً a‏ حيث 0,35>0>0,36 ثم استنتج |شارة glx)‏ على JR‏ 
اا - ۶ ala‏ المعرفة على 1۴ ب + fG)ex-1«(8*2)7‏ 
و (C)‏ تمثيلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس j)‏ , 7 ;0( ..(الوحدة (2em‏ 
1. أحسب lim f(x)‏ و lim f(x)‏ . 
2. بين انه من أجل كل عدد حقيقي × فان (×)ع f'(x)-‏ ثم أستنتج تغيرات الدالة ۶ و شكل جدول تغيراتها. 
3. أ. برهن أن المستقيم (A)‏ الذي معادلته من الشكل 1-×=ر مقارب للمنحنى (C)‏ عند مه+. 
ب. حدد وضعية (C)‏ بالنسبة للمستقیم (۰)۸ 
4. آکتب معادلة المماس (T)‏ للمنحنی (C)‏ في النقطة ذات الفاصلة 0 
5 أنشئ )^( و (T).‏ و المنحنی (C)‏ 
انتهی الموضوع الأول 


2 
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الموضوع الثاني 
التمرین الأول: )04 نقاط) 
آذکر إن كانت الجمل التالية صحيحة af‏ خاطنة مبرّرا الاجابة . 
1( من أجل كل عدد طبيعي ۸ ۰ 3 يقسم العدد1- =2 
I (2‏ کان × عددا صحيحا x? - = e‏ فان [0]6 = 
3( إذا كان [17] ”ر = y [17] ab x?‏ = 
4( مجموعة حلول المعادلة 3= 12x -5y‏ المعرفة في 77 ۰ هي مجموعة الثتائیات (x,y)‏ من الشكل 
10k :9+ 24K (‏ 44( مع keZ‏ . 
M. )5‏ و ۷ عددان طبیعیان کتابتهما في النظام العشري هي : abc‏ و bea‏ على الترتیب . 
إذا كان M‏ یقبل القسمة على 27 فان M-N‏ یقبل القسمة على 27. 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
لدینا وعائیین , /) و U,‏ بحتویان على كرات لا نفرق بینها عند اللمس . الوعاء ,07 يحتوي على ۸ كرة بیضاء و ثلاث 
كرات سوداء n)‏ عدد طبيعي غير معدوم ) و الوعاء U,‏ يحتوي على کرتین بیضاوین و كرة واحدة سوداء . 

نسحب عشوائیا كرة من , U‏ نضعها في ر SU‏ نسحب كرة من ر ل نضعها في , U‏ 

1. نعتبر الحادثة ۸ یبقی الوعاء‌ان علی ما کانا علیه. 


p(a)- 312) CENE 


4(n«3) ^ 77 
lim P(A) ب عين النهاية‎ 


2. نعتبر aall‏ 8 الوعاء U,‏ يحتوي على كرة واحدة بيضاء فقط . تحقق أن P(B)=‏ 


3. يدفع 20DA cae‏ و يقوم بالتجرية السابقة 
أ. إذا كان بعد التجرية الوعاء U,‏ يحتوي على كرة واحدة بيضاء اللاعب يكسب 2n DA‏ . 
ب. إذا كان بعد التجرية الوعاء U,‏ يحتوي على كرتين بيضاوين اللاعب n DA cS‏ 

ج. إذا كان بعد التجرية الوعاء U,‏ يحتوي على 3 كرات بيضاء اللاعب لا يكسب شيئاً 
اشرح لماذا لا يكون للاعب أي ريح إذا كان لا يفوق 10 . 
4. فيما يلي نفرض أن 10 <7 نعتبر × المتغير العشوائي الذي يأخذ قيمة الربح الجبري للاعب 
مثلآ : إذا وجد كرة واحدة بيضاء يكون الریح 27-20 - X‏ 
أ -عين قانون الاحتمال المتغير العشوائي X‏ 
ب احسب أمله ألرياضياتي . 
ج- بين أن اللعبة تكون رابحة عندما يكون 25 كرة بيضاء على الأقل في الوعاء U,‏ 
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التمرین الثالث: (05 نقاط) 
1- < ۶ + , 
1. عين العددين المركبين © و 8 حيث : ادر 
2 المستوي منسوب الی المعلم المتعامد المتجانس | 0ع :0) نعتبر النقط ۶ و A‏ و 8 لواحقها على الترتیب 
1< رم و 21-27 2 و 2-2+27< وم . 
أ -أنشئ النقط 7 و 4 و8 
ب Qum‏ ,2 لاحقة النقطة w‏ مركز الدائرة (C)‏ ذات القطر [A8]‏ 


, "TU : t 3-9i ,.. t. 
(C) تنتمي إلى الدائرة‎ D نقطة لاحقتها = وء أكتب رج على شکل الجبري ثم بين أن النقطة‎ p 3 
1 


1 


aze gaie he, Cus zp لاحقتها‎ (C) نقطة من الدائرة‎ E 4 


1 -أکتب العدد Ae X‏ الشكل الاسي . 


Q2 342, t ع‎ 
= c 


التمرين الرايع: (07 نقاط) 
| - ۾ دالة عددية معرفة على ]00+ :0[ ب 
x! -1+1n(x)‏ رماع . 
1 ادرس تغيرات الدالة .g‏ 
2 أحصب el)‏ ثم تج إشارة aG)‏ حمب قیم x‏ على المجال ]+ :0[. 
اا - دالة عددية معرفة على ]00+ :0[ ب 


)08 .)م 


X 
. )0: 7 , و (,6) تمثیلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس (ز‎ 
. lim f(x) و‎ lim. f(x) أحسب‎ .1 
f کل عدد حقیقی موجب تماما مد : )£0 =( .ثم شکل جدول تغیرات الدالة‎ del بين أن من‎ 2 
0 à 
. یقبل مماساً(7) معامل توجهه 1 يطلب كتابة معادلته‎ (C,) بين أن‎ 3 
مقارب للمنحنی(,6)‎ y-x-1 المستقیم الذي معادلته من الشکل‎ (A) بين أن‎ - .4 
.)۸( بالتسبة للمستقیم‎ (C,) ب- آدرس وضعية‎ 
(c,) و المنحنی‎ (T) و‎ (A) أنشئ‎ .5 
. (m+1)x+ln(x)=0 حلول المعادلة‎ aae m ناقش بیانیا حسب قیم الوسیط‎ 6 


انتهی الموضوع الثاني 
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التصحیح الفصل الوضوع الأول شعبة الریاضیات البکالوریا التجريبية : 
التمرین الأول: )04 نقاط) 
1 - عون مجموعة الثنائیات (x; y)‏ من الأعداد الصحيحة حلول المعادلة —5y =3 :(E)‏ ×8 
لدینا 8-5+3 و منه 3..(F)‏ 2 )5(1-)8(1 بطرح (F)‏ من a= (E)‏ أن (1-«)5-(80-1 و 


8 ۲ 58 - 1-1 | ; 6+ 21<- ۲ | . ۳ 
pgcd(8:5)-1‏ حسب مبرهنة غوص فان E‏ اي 2 > : s M‏ إذن مجموعة الحلول هي 


S -((L-5k;1-8k):k eZ [‏ 
ب. ليكن 7 عددا صحیحا بحیث توجد الثنائية (p;q)‏ من الأعداد الصحيحة تحفق: 1+ م8 - 7 و4 + 5- m‏ 
- |ثبات أن الثنائية (p; q)‏ هي حل للمعادلة و استنتج أن :[29]40< m‏ : 
Ga‏ 5+4 -1+م8 أي 8-5-3 أي أن الثنائية (ب:م) حل للمعادلة .(E)‏ 
(p;q)=(1+5k;1+8k)‏ و منه m=8p+1=8+40k+1‏ أي 9+ m-40k‏ ذن [9]40= m‏ 
ج- ces‏ أصغر عدد صحيح Ím‏ من 2000 و يحقق ]29[40 m2 2000 : m‏ أي أن 2000 < 9 40k‏ يعني 


آن 21 ka‏ إذن 50 < 4 بالتعويض بأصغر عدد لي هو 50 نجد أن m=40x50+9=2009‏ 


2. لیکن n‏ عددا طبیعیا. 
أ- إثبات أنه من أجل كل م من N‏ :[1]7- 2۳ لدینا [ 7] 1= 2 بالرفع الى قوی k‏ نجد [ 7] 1= *2 
ب- باقي القسمة الاقليدية للعدد 277 على 7 : لدینا 1442=3x480+2‏ و [7] 1= "2 بالضرب في ”2 
نجد[ 7] 4= ”<2 إذن باقي قسمة ”2 على 7 هو 4 . 
3. أ- تعلط العدد 1998 الى جداء عوامل أولية :23*37 19982 
استندلج الأعداد الطبيعية التي مریعاتها تقسم العدد 1998 : هي 1 و 3 
ب- cues‏ الثنائیات من الأعداد الطبيعية حیث: 12-3442-1998 حيث pgcd (a; b)‏ =4 و 
m= ppem(a; b)‏ لدينا 4 قاسم للعدد 72 و منه d^‏ قاسم للعدد 742-3447 أي انه قاسم للعدد 1998 إذن 
42-1 أو 42-9 إذن 0-1 أو 4-3 
لما 1= m^ 23441998 :d‏ أي 2032 = m^‏ و 2032 ليس مربع تام إذن m‏ غير موجودة لأنها xe‏ طبيعي . 
لما m^ =34x9+1998 :d=3‏ أي 2304 = ab-md :m-48 «i, m^‏ أي أن ab-144‏ نضع ۵<30 و 
b=3b'‏ حيث pgca(a;b)-1‏ و منه نجد ۸۲-216 يعني أن (E16)‏ -('4':5) أو )161( (a';b')2‏ إذن 
(a;b )=(3;48)‏ أو )48;3(=) (a;b‏ . 


التمرین الثانی: )04 نقاط) 
يحتوي كيس على 7 كرات بیضاء و 3 سوداء لا نفرق بینها باللمس نسحب عشوائیا کرتین من الکیس مع الارجاع 
( نسحب الكرية الأولى نسجل لونها ثم نعیدها الى الکیس ثم نسحب الكرية الموالية ). 
T3 58 T 49‏ 

P(B )= و‎ PA)» دج‎ 


_ 58 ا مت‎ ds e اكه اعا‎ 
10 100 102 m e ل‎ al 
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" الحصول على الکربتیین بیضاویین‎ A 
' الحصول على كريتيين من نفس اللون‎ " B 
خعرف لعبة حظ كما پلي: تمنح لكل كرية بیضاء العلامة © حيث © عدد حقيقي موجب و لكل كرية سوداء العلامة‎ 2 
.- Q 
. المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب كربتيين مجموع النقاط المحصل عليها‎ X ليكن‎ 
: × أ. عون قانون الاحتمال للمتغير العشوائي‎ 


Xi - 20 0 20 
P(X =x, ( 9 x Ns 
100| 100 100 
9 49 80 4 با‎ 
FAX سس = 2 = 2- سح‎ = — : x š C 
كلك‎ E noa) ose Sas PEOR) ap dass 


ب. عون قيمة العدد » حتی تکون اللعبة مريحة : يعني أن 0 E(X)»‏ یکافی أن 0 < بن 
3 خضيف الى الکیس 7-3 كرية سوداء و نعيد عملية السحب المعرفة أعلاه 
حساب axe‏ الکریات السوداء التي تم إضافتها علما أن احتمال الحادثة ۸ يساوي 
T 49‏ 1 ,1 49 

Fe +7‏ و دك ها 7 عدد طبيعي يعني أن 4 7+ کف (n TJ 24x49‏ إذن 

7 -(7+ ) أي أن 7-7 

التمرین الثالث : (04 نقاط) 


.l 
4 


لتکن (,) متتالية عددية معرفة على مجموعة الأعداد الطبيعية N‏ بحدها الأول 2- ,» و من أجل کل عدد طبيعى 


۱ ۱ 1 2 
7 غير معدوم : aa‏ كي 
yacha]‏ بلا و يلاو ب : 8 4*1*3 1,4 ,2 , 31 کتک رب بر 
3 3 3 3 9 9 3 3 
5 62-36-27 4 2 
23 ج 12 ولا = با 


تخمیناً حول اتجاه تغیر المتتالية (,): المتتالية متزايدة لاحظنا أن Eu,‏ بلا > يلا > u,‏ 
2 - الهره‌ان أنه من أجل کل عدد طبيعي :غير معدوم $ ۸+3 > Du,‏ 
U >1+ 3‏ محفقة 
نفرض آن3 Uu, En‏ صحيحة و لنبرهن صحة 7+4 > u,‏ 
u, Sn+3‏ يعني آن کید > zu,‏ باضافة نجد mM‏ 
3 > ,1 إذن 4 +7 > u,‏ صحيحة n+3<n+4 oy‏ 


jj ا ب‎ 
O Gu n3 E 


و منه من أجل کل عدد طبيعي غير معدوم n‏ فان n3‏ > ,1 . 
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ب- إثبات أنه من أجل كل axe‏ طبيعي غیر معدوم ,1= ربا لدینا 
—u,+n+3 | 1 1 iol 1‏ 
Oo ac RUE RH,‏ اا E ae‏ 2 کک ا ar‏ 


. استندلج اتجاه تغیر المتتالية (,») : بما أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم n‏ فاٍن 7+3 > ,» و 
uau, = x(n +3-u, (‏ فان 0 < ,»- ره إذن المتتالية (,) متزايدة 
3 (,) متتالية عددية معرفة من أجل کل عدد طبيعي 7 غير معدوم ب: — ,1= Ov,‏ 
أ- |ثبات أن المتتالية (,«)متتالية هندسية أساسها 8 يطلب تن VI‏ + اس 


=u 


n+l 
ومنه (,«)متتالية‎ Vna إذن سح‎ Vari -i. -n) آي‎ Vasl و منه رگ‎ Viu -iu, + امد‎ 
v, 2u, -1- و حدها الأول1‎ i هندسیة اسللاها‎ 
2 11-1 
y 8 : 7 بدلالة‎ y, ب-كدشيق عبارة الحد العام‎ 


n 


n-l 
».- (5) + فان‎ uv, =v, + أن‎ lain بدلالة‎ u, استنتاج‎ 


2Y 2۳ 
OS, و إلا + ...+ ولا‎ X UH E ۷, : نضع‎ .4 


9 
-( 
6 aN .. 29 4Y 2 9 
S —-—.|1-|— u$ 2-x-|]-- و يرنه‎ S. روات‎ 
n 5 | Bl دل‎ n 3 3 Bl و‎ n 3 1 1 
9 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 
| - الدالة المعرفة على R‏ ب : 
g(x)-1- (2 -2+2 (7‏ 
1. دراسة تغيرات الدالة بم : النهايات lim g(x)- tim(i-x*e7)-1‏ و — د( lim g(x)- lim(-x^‏ 
المشتقة +(x? - 2x 2)e^‏ *-+(2 +2 -) -(0)'م أي gG)- Gà -4x4)e?‏ إذن 
e^‏ (2-)-() و موجبة و تنعدم عند 2 


جدول تغیرات 0+ م6 | X‏ 
1 


2. اثبات أن المعادلة 0 g(x)-‏ تقبل حلا وحيداً ‏ حيث 0,35>0>0,36 لدینا : 0,002-=(0,35)ع 
6 -(0,36)؟ و بما الدالة م متزايدة على R‏ فحسب مبرهنة القیم المتوسطة المعادلة السابقة تقبل حل 
وحید Q‏ 
إشارة g(x)‏ على R‏ موجبة على المجال ]50+:2] و سالبة على المجال a]‏ :هه [ 
الا - م الدالة المعرفة على © ب + fG)ex-1«6^«2)e.‏ 
و (C)‏ تمثيلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس j)‏ , 7 :0) ..(الوحدة (2em‏ 
1. ضري گهایات: [x + xe” |= ec‏ يسنا lim f(x)-‏ و 0+ | مر + ار lim f(x)= lim‏ . 
2 اثبات انه من أجل كل عدد حقيقي x‏ فان f'(x)=1+2x.e™ (x «2)e7 : f'(x) 2 g(x)‏ ومنه 
f'G)2 26) o3 F()21- (9 -2x2)e7‏ 
استندلج تغیرات الدالة fo: fo‏ متزايدة على المجال ]مه+:] و متناقصة على المجال a]‏ :0 [ 
جدول تغیرات: 


3 . الپره ان أن المستقیم (A)‏ الذي معادلته من الشکل 1--« مقارب للمنحنی (C)‏ عند ioo‏ 
)e™ =0‏ 2+ )صا lim[f(x)- y]-‏ و منه محققة 
ب. تعد وضعية (C)‏ بالنسبة للمستقيم Je: (A)‏ 2 *)-[-()/] الفرق موجب تماما و منه (C)‏ يقع فوق 
المستقیم (A)‏ 
4. كتابة معادلة المماس (T)‏ للمنحنی (C)‏ في النقطة ذات 
الفاصلة 0 y= f'(0)x+ f(0):‏ أي y=-x+1‏ 
5. أنشاء (A)‏ و (T)‏ و المنحنی (6): 


انتهى الموضوع الأول 
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التصحيح المفصل ا موضوع الثاني شعبة الریاضیات البکالوریا التجريبية 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
أذكر إن كانت الجمل التالية صحيحة af‏ خاطنة مبرّرا الإجابة . 
1) من أجل كل عدد طبيعي 7 ۰ 3 يقسم العدد1- "27 لدینا[ 3] 2-1 بالرفع الى قوى» نجد [3] S1‏ "2 و منه 
[2-1-0]3 و منه صحيحة. 


2( إذا کان × عددا صحیحا حلا للمعادلة | 0]6 = x?-x‏ فان £x = [e]‏ 


]6[ | 5 ام در 0 x=‏ 
]6[ | 2 0 | و | و | | x’ -x=‏ 
و منه خاطئة 


3( إذا كان ]17[ y?‏ ”× فإن [17] y‏ 
]7[ ”ر = ”× يعني إن [17] 20 y‏ 2د یکافی أن x! - y!‏ مضاعف للعدد 17 و 17 عدد آولي و 


. X 


ر - (x-yXx y)2 x?‏ إذن 17 قاسم(ر+) أو 17 قاسم للعدد (x— y)‏ أي أن ]17[ xo»‏ أو ]17[ y‏ -=× و منه 
خاطة . 
4( مجموعة حلول المعادلة 3= —5y‏ 127 المعرفة في ”7 ۰ هي مجموعة الثنائیات ) (x,y‏ من الشکل 
(4+10k :9+ 24K (‏ مع keZ‏ :5<*9-1206- 1206+ 12*4 -(9+24) 5-(4+100) 12 و aia‏ 
(4-10k)—5 )9+24(- 3‏ 12 إذن محققة و منه صحيحة 
M )5‏ و N‏ عددان طبیعیان کتابتهما في النظام العشري هي : abc‏ و bca‏ على الترتیب . 
إذا كان M‏ يقبل القسمة على 27 فان M-N‏ يقبل القسمة على 27. 
إذا كان ۸۸ يقبل القسمة على 27 يعني [ 0]27< uM‏ أن [ 1004+100+6<0]27آي أن 
[27] ۸-< ۸-۸ أي أن ]27[ M-Nzs-100»-10c-a‏ أي 
M-N =-a-100b-10c [27]‏ و [27] 999=0- أي أن و منه ]27[ M-N =-1000a-100b-10c‏ أي 
+10b +c) [27]‏ »10000 ۸-۸۷ أي أن ]27[ M-Ns-10M‏ و [027= M‏ إذن |[ 27] 0= ۸-۷ صحيحة. 
التمرین الثانی: )04 نقاط) 
لدینا وعائيين , ۷ و U,‏ یحتویان على كرات لا نفرق بینها عند اللمس . الوعاء , /) يحتوي على 7 BS‏ بیضاء و ثلاث 
كرات سوداء n)‏ عدد طبيعي غير معدوم ) و الوعاء U,‏ يحتوي على کرتین بیضاوین و كرة واحدة سوداء . 
نسحب عشوائيا كرة من , U‏ نضعها في ر [1 ثم نسحب كرة من U,‏ نضعها في , لا . 
1 نعتبر الحادثة ۸ یبقی الوعاء‌ان على ما کانا علیه. 
١‏ رات أن )3032 p(4)-‏ 


4(n+3) 
و نضعها‎ U, بيضاء من الوعاء‎ ES الحادثة ۸ هي أن نسحب‎ 
بيضاء و نضعها‎ BS U, ثم نسحب من الوعاء‎ U, في الوعاء‎ 
أو نسحب كرة سوداء من الوعاء ,1 و نضعها‎ U, في الوعاء‎ 
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U, ele all كرة سوداء و نضعها في‎ U, ele all ثم نسحب من‎ U, ele all في‎ 


n 3 3 2 3n«2), , 
P(A)= - TEF 
M T 4) +3( من الور‎ 


lim )۸( - 2 : lim P(A) النهاية‎ gei a 
يحتوي على كرة واحدة بيضاء فقط . التحقق أن د لا‎ U, نعتبر الحادثة 8 الوعاء‎ .2 
11 
كرة‎ U, ثم نسحب من الوعاء‎ U, و نضعها في الوعاء‎ U, هي : آن نسحب كرة سوداء من الوعاء‎ B الحادثة‎ 
: U ele gll بیضاء و نضعها في‎ 


3 2 3 
P(B)- - من الشجرة‎ 
(5) n+3 4 2(n+3) < 


3. یدفع لاعب 20DA‏ و يقوم بالتجرية السابقة 
أ. إذا كان بعد التجرية الوعاء U,‏ يحتوي على كرة واحدة بیضاء اللاعب DA cS‏ 27 . 
ب. إذا كان بعد التجرية الوعاء U,‏ يحتوي على كرتين بیضاوین اللاعب n DA cS‏ 
ج. إذا كان بعد التجرية الوعاء U,‏ يحتوي على 3 كرات بیضاء اللاعب لا یکسب شيئاً 
شرح لماذا لا یکون للاعب أي ريح إذا كان Yn‏ یفوق 10 : 
اللاعب : 
يأخذ 2n DA‏ بعد gis‏ 2024 الفرق هو 2-20 يكون رابح إذا كانت 10< ۸ 
أو يأخذ n DA.‏ بعد دفع 2024 ill‏ هو 7-20 يكون col;‏ إذا كانت n»20‏ 
أو يأخذ ما 024 بعد دفع 2024 الفرق هو 20- هنا هو خاسر 
إذن إذا كان 7 اصغر من 10 فإن اللاعب خاسر في الحالات الثالثة المذكور أعلاه 
4. فيما يلي نفرض أن 10 n‏ نعتبر × المتغير العشوائي الذي يأخذ قيمة الربح الجبري للاعب 
مثلاً : إذا وجد كرة واحدة بيضاء يكون الریح 2-20 - X‏ 
أ تين قانون الاحتمال المتغير العشوائي × 


Xi 2n —20 n—20 —20 
P(X =x) 6 3(n 4 2) n 
4(n+3) | 4(n3) | 4(n«3) 


6(2n-20)-3(n-20)(n-2)-20n 3m -62n-240 | , Cus 
E(X)- - : عسراب آمله آلرداضیاتی‎ 
م‎ 4(n +3) 4(n +3) لرياضياتي‎ i i3 


ج- إثبات أن اللعبة تکون رابحة عندما یکون 25 كرة بیضاء على الأقل في الوعاء U,‏ : اللعبة رابحة يعني أن 0 E(X)»‏ 
أي أن 0 <627-240- 307 نحسب مميز کثیر الحدود 240 A = 6724- 822 easi 3n? —62n—‏ إذن الجذران هما 


۸< 25 لما‎ E(X)»0 و24 ومنه‎ E 


التمرين الثالث: )05 نقاط) 
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1. تتن العددین المرکبین ‏ و 6 حیث : 


nap 20-0, =1+ 6 c; MES 4 —‏ 2+7 ح ين 
»مو كفن أن ات 


2-1 
3y < 6‏ - 
الجملة نجد 1-- f‏ + 2 -1 إذن 2 + 2- - / 
2. المستوي منسوب الی المعلم المتعامد المتجانس r)‏ , »2 :0) نعتبر ld‏ ۶ و و 8 لواحقها uie‏ الترتیب 
21 ر2 و 21-7 > و +2-< Zp‏ 


2-1 
نجد 6 +21 ۲-3 و E aia‏ ا و منه 1-27- y‏ بالتعويض في معادلة من معادلتي 


aj!‏ النقط 7 و ۸ و ظ 
(egeo‏ ,2 لاحقة النقطة w‏ مركز الداترة (C)‏ ذات 
القطر :[AB]‏ المرکز هو منتصف القطعة [AB]‏ أي 


أن 
a+ l1‏ _ 
2 2 
349i‏ 
D .3‏ نقطة لاحفتها i. e‏ 
+۸ 2 


کلسقر 7 على شکل الجبري : 
(3«9i)(4-2i) 304300 3 3,‏ ;3-9 


E ً =‏ < و4 
4+2i 16+4 20 2 2‏ 
إثبات أن النقطة D‏ ت تمي إلى الدائرة (C)‏ : 
f. 3 4 3 5‏ 
سح | مت مه ماع 7 ات = dagaa Ala‏ 
Zw 2 2 | 2‏ 2- وتا و 1 -انه- و lza Zw‏ و 


E .4‏ نقطة من الداثرة ۳ لاحقتها ,2 Cus‏ 


iZ iZ 
= 4 4 
Zg =e tz +]1-6 * |z, 


أ كشت العدد ut.‏ على الشکل الاسي : 


- | zi J 4 
-i De Ü 
2 2 2 2 
3 
2 


(5 22 
E ti 


4 4 


(-i) 
zb 
2 


e 


التمردن الرابع: )07 نقاط) 
| - ۾ دالة عددية معرفة على ]مه+:0[ ب 
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. زجاع‎ 2 x? - 12 1n(x) 
:g دراسة تغیرات الدالة‎ .1 
dim. s(x)- lim |? - 1+ و =|( )ہ1‎ lim g(x)- lim x? = + النهايات‎ 
۳ 
X 
g(1) 2 -1«1n(1)2 0 : bas 2 
على المجال ]هه+ :0[: بما أن الدالة عمتزايدة على ]مه+ :0[ و تنعدم‎ x حسب قیم‎ g(x) استندلج إشارة‎ 
. [0:1[ موجبة على المجال ]ه+:1] و سالبة على المجال‎ gla) عند 1 فإن‎ 
اا - م دالة عددية معرفة على ]مه+ :0[ ب‎ 


المشتقة ۰ g'(x)=2x+‏ موجبة إذن الدالة ۽ متزايدة على ]+ :0[ 


و (C)‏ تمثیلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس (ز , 7 :0) . 


In(x) 


lim f(x)» lim x 2-4. و‎ lim. = OX lim f(x)2-: lim f(x) و‎ lim f(x) حاب‎ 1 
X490 بجر‎ p X ممبجر بش‎ x——30 
بالتزاید المقارن.‎ lim In) - 0 لان‎ 
X00 X 
: f '(x)- e) : اثبات أن من أجل کل عدد حقيقي موجب تماما‎ 2 
1 
=|. -In(x) 
a "T. B. 
إذن ابا( و محععفه‎ f'()-22 $ n(x),.. و‎ f'(x)231- x 


2 
X 


جدول تغیرات الدالة ‏ : 


3. إثبات أن (,6) يقبل مماسآ(”) معامل توجهه 1 :1-(م)۶ تکافی Oi‏ يعني أن “د (:)م یکافی أن 
In(x)-1‏ یکافی أن e‏ = × 
مال ا و 1 و هي المعادلة المطلوية 
4. - إثبات أن (A)‏ المستقيم الذي معادلته من الشكل 1-×=ر مقارب للمنحنی(,6) : 
lim[f(x)- y]- imj- n =‏ و Aw‏ محققة 
ب- درس وضعية (,) بالنسبة للمستقيم )4( : ندرس إشارة الفرق | |=[ -()/] 
و هو موجب على المجال على المجال ]0:1[ إي أن (C,)‏ يقع فوق المستقيم (A)‏ على هذا المجال . 
و سالب على المجال على المجال ] م+:1[ إي أن (,0) يقع تحت المستقيم (A)‏ على هذا المجال. 
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(c,) و المنحنی‎ (T) E (^) انشاء‎ .5 


6. الم‌ناقشة بيانيا حسب قیم الوسیط m‏ عدد 
حول دنه EREE‏ . 
as (m+1)x+In(x)=0‏ 
(m. 1)4 182 -0‏ و منه j- In)‏ 
x x‏ 


m=— 


باضافة ‏ نجد TS L‏ و منه 
x‏ 
x+m= f(x)‏ حلها هو إيجاد فواصل نقاط 


(A, ):y = مع المستقم + بر‎ (c, ) bü 


= 


اس نلاحظ أن (c,)‏ 3 (,۸) لا یتقاطعان و منه لس للمعاداة حلول 


das NS m=-1-Ż 1‏ آن (c,)‏ و (,۸) يتقاطعان في نقطة واحدة و منه للمعادلة حل وحيد 


fF 


اس me‏ نلاحظ أن (c,)‏ و (,۸) یتقاطعان à‏ نقطتان و منه للمعادلة حلين 
ا ] مه+:1-]> ” نلاحظ أن (C,)‏ و (An)‏ یتقاطعان في نقطة وحيدة و منه للمعادلة حل وحيد 
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الجمهورية الجزائرية الدیمقر اطية الشعبية 
مديرية التربية لولاية تیارت 


وزارة As jill‏ الوطنية 
امتحان البکالوریا التجريبي ثانوية: قاديري خالد - السوقر 
الشعبة: علوم تجريبية ماي 2021 
اختبار في مادة الرياضيات المدة: 03 سا و30د 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين 
الموضوع الأول 
التمرين الأول :( 5 نقاط ) 
U ay = 3 5 Es : n‏ 


(u, )‏ منتالية عددية معرفة بحدها الأول 3= ug‏ ومن أجل کل عدد طبيعي 


1) برهن بالتراجع أنه من أجل کل عدد طبيعي :n‏ 3 > , > 2 
2( بين أن المتتالية ) (u,‏ متناقصة واستنتج آنها متقاربة 


3( لتكن المتتالية ) (v,‏ المعرفة كما يلي: من أجل كل عدد طبيعي (st en‏ 5 
U,‏ 


أ- بين أن ( (v,‏ منتالية حسابية أساسها 2 18 »احسب حدها الأول 


pure e 1 


ب - أكتب بر ۷ بدلالة n‏ ثم بين أن U, EET‏ > احسب limu,‏ 


4( أ- احسب بدلالة 7 المجموع S,‏ حيث : Va Vy,‏ ومح إلى 
T E (n *D(n*2)‏ ۳ 
ب - بين آن: Hg "Eu : x| 2 l ۳ x| n : - 2 z‏ 
à. - 2‏ 2- رلا n2‏ 2- ولا 


التمرین الثانی häi 4 Y:‏ ) 
cue (1‏ قيمة العدد الطبيعي ‏ التي من أجلها یکون : 230 ۸ 
2 كون EE‏ نيا" و مسا مود وه تن ر do‏ 
نسحب عشوائيا من الکیس كريتين على التوالي بدون ارجاع الكرية المسحوبة 
نعتبر الحوادث التالية: ۸ (الحصول على كرية واحدة سوداء ) 
B‏ ( الخضنول كرية dual)‏ خضراء) 
C‏ (الحصول على كرية سوداء و كرية خضراء) 
D‏ ( الحصول على الأقل على كرية سوداء) 


بين ان احتمال الحادثة ۸ هو P4) => ٠‏ » ثم احسب احتمال الحوادث: D ۰ C « B‏ 
3 ليكن y‏ المتغير العشوائي الذي يرفق Adae JS‏ سحب عدد الألوان على الكريات المسحوبة 


Cue‏ قيم y‏ ثم عين قانون الاحتمال للمتغير العشوائي بر و أحسب الامل الرياضي 


صفحة ] من 4 


اختبار في مادة الریاضیات / الشعبة علوم تجريبية / بکالوریا تجريبي 2021 / ثانوية قاديري خالد 
التمرين الثالث :3 4 نقاط ) 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة [] المعادلة: 0= 50+ -10z‏ ج 
2( المستو ي المركب مزود بمعلم متعامد و متجانس( V‏ : 0:71) ¢ ۸ و B‏ نقطتان لاحقتاهما على jill‏ تيب 


+2 رم و 25-5 وج 


أ- ale‏ النة .B5A go‏ 
۱ 2 ۱ 
ب - أكتب رج » و على الشکل الأسي. و استنتج طبيعة المثلث OAB‏ 
B‏ 
8 1442 2021 
re cj >‏ ا 24 24 
ج - بين أن :1+1= -(E)‏ 3( 


3( ليكن C‏ مرجح الجملة ((1(:)0:1-:8) ; (۸:7) ). 
ما هي طبيعة الرباعي OBAC‏ ؟ استنتج Zo‏ لاحقة ale C‏ النقطة C‏ 
4( لتكن (T)‏ مجموعة النقط M.‏ من المستوي التي تحفق: |MA — MB + MO|| = 5V2‏ 
تحقق أن النقطة A‏ تنتمي إلى (۲) ۰ ثم عين (D)‏ و انشنها 
التمرین الرابع :( 7 نقاط ) 
(T‏ الدالة g‏ معرفة على المجال بالعبارة : 1- g(x)2Qx +1( e”‏ 
1) احسب نهايتي 8 عند 00+ وعند 00— ثم ادرس اتجاه تغیر g‏ وشکل جدول تغیراتها 
2( احسب g(0)‏ ۰ ثم استنتج إشارة g(x)‏ على 
(II‏ الدالة f.‏ معرفة على المجال 7 بالعبارة : f G)ox(1-e7 S‏ 
(C, (‏ منحنی الدالة ۶ في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ;i,j)‏ 0) 
1) احسب نهايتي f‏ عند مب وعند 00- 
2 - احسب | Là lim [f (x) -x‏ النتيجة هندسیا 
ب- ادرس الوضع النسبي للمنحنی ( (C,‏ بالنسبة لمستقیمه المقارب المائل (A)‏ 


3( أ- آثبت أنه » من أجل كل -1)g CX):0 iex‏ 7 6)-(" / 

ب - استنتج اتجاه تغیر الدالة م ثم شکل جدول تغیراتها » ماذا تستنتج بالنسبة للنقطة ذات الفاصلة 0؟ 
4( ارسم المنحنی ) (C,‏ على المجال (مم+ :1-] 
m )5‏ وسیط حقيقي » عين قیم 77 التي من أجلها تقبل المعادلة f )۲( = mx‏ ثلاث حلول 


4 من‎ 2 iaia 


اختبار في مادة الریاضیات / الشعبة علوم تجريبية / بکالوریا تجريبي 2021 / ثانوية قاديري خالد 


الموضوع الثاني 
التمرین الأول y;‏ 5 نقاط ) 
(,) متتالية عددية معرفة بحدها الأول 3= » ومن أجل کل عدد طبيعي 3u, , =U, +4 +4 in‏ 
1( احسب ,1 10۰ Uz.‏ 
2 - برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي WU,» : n‏ 
ب - استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 < n‏ فان: i,» n‏ ثم احسب نهاية ) (u,‏ 
3( لتكن المتتالية (,«)حیث: من أجل کل عدد طبيعي v,-u,—2n-«*l «n‏ 
أ- بين أن (v)‏ متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول 
ب- أكتب , ۷ ثم ,۸ بدلالة 11 ثم آحسب نهاية المتتالية ) (u,‏ 
4( احسب بدلالة 0 المجموع 5 حیث: HU US rU,‏ ولاح S,‏ 
5( لتكن المتتالية (w)‏ المعرفة بحدها الأول 2-1 wo‏ ومن أجل كل عدد طبيعي غير معدوم DH‏ 
nw, —-(n-cbDw,,-3‏ 
احسب , ۰۷۷ ۰۷۷ و۷ و W4‏ ما تخمينك حول طبيعة المنتالية ) f(w,‏ 
برهن على أنه من أجل کل xx‏ طبيعي n‏ . 227-1 , ۱ 


التمرین الثانی ۰( 4 نقاط ( 
- ۱ 3 
1( عين قيمة العدد الطبيعي ۸ التي من أجلها یکون C; -12(n-2)‏ 
2 ) كيس يحتوي على 9 قریصات متماثلة منها اربع قریصات بیضاء مرقمة ب: 1 » 1 » 1 » 2 وثلا ث 
قریصات حمراء مرقمة ب: 2 .2 .2۰ و قریصتین سوداوین مرقمتين ب: 1 ۰ 2 
نسحب عشوائيا من الکیس 3 قریصات في آن واحد 
ونعتبر الحادئتین : 
A‏ (الحصول على 3 قریصات من نفس اللون) 
3 ( الحصول علی 3 قریصات تحمل نفس الرقم) 
أ- بين ان احتمال الحادثة ۸4 هو : s‏ - (۸)۸ 


ب - احسب احتمال كل حادثة من الحوادث التالية : 8 ۰ AUB ۰ AOB‏ 
3- لیکن ‏ المتغیر العشواني الذي يرفق JS‏ عملية سحب مجموع الارقام على الكريات المسحوبة 
عين قيم y‏ ثم عين قانون الاحتمال للمتغير العشوائي بر و أحسب أمله الرياضياتي 


صفحة 3 من 4 


اختبار في مادة الریاضیات / الشعبة علوم تجريبية / بکالوریا تجريبي 2021 / ثانوية قاديري خالد 


التمرین الثالث:7 4 نقاط 


1( حل في D‏ المعادلة 0 = (4 + 2۶-23( :+1- (iz‏ 
2( نعتبر في المستوي المركب المنسوب إلى alea‏ متعامد و متجانس (0:1/:12) النقطتين 4 و B‏ لاحقتاهما 
ungue‏ ۰ 7 وماك 2 € و دیارج 
«us .i‏ 2 » وه و Ze‏ على الشكل الأسي. 
م“ £c‏ 


ب - أكتب العدد على الشکل الأسي و استنتج طبيعة المثلث ABC‏ 


ر 2 zg‏ 
ج ‏ عين ,رج لاحقة النقطة D‏ حتی یکون الرباعي 018 ۸ مستطیل 
3 اكتب العدد م۷2 Zy‏ على الشكل الجبري ثم على الشكل الأسي واستنتج قيمتي es)‏ و |2( in‏ 
4( عين مجموعة النقط M‏ ذات اللاحقة > بحيث: 267+ 2(<7- arg(z, -z)-arg(zg‏ و (k el)‏ 
التمرين الرابع :( 7 نقاط ) 
نعتبر الدالة ۶ المعرفة على ]ممب:ا[ن ]1;1-[ - 7 كما يلي: )1+ )ها = رم f‏ 
nm‏ 
(C, (‏ المنحنی الممثل f. Allall‏ في معلم متعامد متجانس (O.P, J)‏ 
Hm (n), m (n) im f (=) e O‏ ضر تع یب 
احسب ) lim f (x‏ 


X —-o0 


x (x —3)‏ 
(x Dx -1("‏ 
ادرس اتجاه تغیر e‏ ثم شكل جدول تغيراتها 
(y) (3‏ المنحنی ذو المعادلة y —Inx‏ 


1 +1١ + f 
f (x )-Inx - أ- 3 تحقق من أن| £2 ]+ ل‎ 


2 بين أنه من أجل کل × من 7 » ۱۳ 


ب- احسب | lim [f (x )-Inx‏ وماذا تستنتج؟ 


] من ]صمب :1:11 < 1 2 » واستنتج الوضيعة النسبية ل( , »)و )7( على ]مم+‎ x بين أنه من أجل كل‎ -z 
X 


4( ارسم )50) (C,‏ 
5( نعتبر الدالة و7 المعرفة على [1-1:1- O‏ كما يلي: |1+ ها + 


BGS 
ل‎ lx *1|-2 


( رن))المنحنی الممثل للدالة h‏ في معلم متعامد متجانس j)‏ , 7, 0) 
-i‏ بين أن المستقیم (A)‏ ذو المعادلة 1- = x‏ محور تناظر للمنحنی(,») 
ب - بين أنه من أجل كل x‏ من |مم+:1[ب |1:1-[ - 7 » h(x)-f (x)‏ 
ج- ارسم (,)) في نفس المعلم 
صفحة 4 من 4 


الموضوع الأول 


التمرین الأول : 
1( البرهان بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبیعی >u, > 3 «n‏ 2 


من أجل 0 = n‏ »3 > :> 2 محققة 


نفرض أنه لكل 2«u, > 3 0 cn‏ ونبرهن أن 3> ر,,2>0 
D5 a Dea nd ۲‏ 1 
لدينا 3 > 2«u,‏ تكافئ 7-> ->1-ومنه 21,453 
U,‏ 

2( بين أن المتتالية ) (u,‏ متناقصه_واستنتج أنها متقاربة 

-u? +31, -2 

Uu Mn I ص م‎ a 

Uu, 
u, =1 أو‎ u, =2 تعني‎ 47 +3۷ -2=0 
n 3 
2 

eu +3u,—2 — 


الاستنتاج: بما أن ) (u,‏ متناقصه ومحدودة من الاسفل فهي متقاربة 
3( أ- بين أن( (v,‏ متتالية حسابية_أساسها 2 In‏ 
m -1‏ 1- 
v, =n fan - In M, =]n| 2‏ 
Up 72 u, - 2 U, =2‏ 


Uu — 
n 


JN‏ اس 


uU, 
Vo =]n2 حسابية أساسها 2 وحدها الأول‎ (v, ومنه(‎ 


ب - v,‏ بدلالة n‏ 2102۳7 2م[ (1+ (n‏ - 2 مام + 2 ماح v,‏ 


Uu, -2 u —2 
2p 8 
U, = 7 i ومنه‎ u,e n — 2e"^ =u, n 
E د‎ 
8 2e "7" -1 5 pna? eed 
Hp In27*! — an+ 
e -1 2 1 
Dit (2-3) 
n+l 
limu, = lim 3 -5 
n+l 
: n بدلالة‎ S, أ- حساب‎ (4 
E E 
n 2 2 
(n+1)(n +2) 
ون و‎ 
T = ولا‎ -1 M u,-1 , u,-1 M: u, -1 ET 
(O72) 72) 2 u, ~2 
T, =e” xe"! xe? x....Xe'" — e? E 2 


التمرين الثاني Y:‏ 4 نقاط ) 


1( تعيين قيمة 30:0 - A,‏ تعني 30 — ومنه 
(n —2)! 7 9 ————‏ 
ab novcdiys 30 gi v DURAN a‏ 9:530::0:?) 
(n -2)!‏ 
6 - 7 أو n--5e‏ 
2( 
3 10ے (4 2 ری م 
Ac 30 5‏ 
2(A]xA) 16 8‏ 
کے py UA T‏ 
6 
2 12 (41» 242 
رو 
6 
4 4 +( ۔ رورم 
6 


z^-10z +50 =0 (1 
رج‎ -5-57 › z, =5+5i › A =-100 = (10i (۳ 


المثلث 048 قانم في A‏ ومتساوي الساقین 


2021 ۳ 2021 EDT 
NC 2 کے‎ 


E 1442 14427 
2 i (721 1 
e? =e 2 =e P ای‎ 1 


2021 1442 
Z 2 . 
2A -| 24 =]+i ومنه‎ 
£g و4‎ 


CA + BC +CO =0 43CA -CB +00 لدینا0-‎ 3 
CA =0B أي‎ CA +BO -0 أي‎ 

وبالتالي الرباعي OBAC‏ منوازي اضلاع 

Zc =Zc— Zg +2 =l0i 

Aem أي‎ [A4 — AB + 40|| = || 08|| = 5/2 لدينا‎ 4 
[wc] - 5./2 تعني‎ ۳۸ -MB +MO | = 542 لدينا‎ 


542 ونصف قطرها‎ C دانرة مرکزها‎ (T) 


i (1010747) p 
سس 6 بسا‎ 


/ 


صفحه 1 من 4 


5 —o0 15- 0 + ) نقاط‎ 7 Y: التمرین الرابع‎ 
&'(x) - 0 ti lim g(x)-4 (0 0 
۲0| 1 ار ی‎ pe «| = tim [oxe بل‎ 
-2e* -1 g'(x)2Qx +3(* 


|0; على [00:0-[ و 2(<0,) م على ]دم‎ 860 «0 ۰ 800-0 
ل‎ (x)=x (1-e7 ln q 
Jim f (x) 2 م‎ < lim f (x) = te (1 
عند مم‎ (c, ( مقارب مائل ل‎ (A): y =x المستقیم‎ ۰ lim [f (x)-x]7 lim [xe (e^ -2( | 2031 8 


ب  -‏ 0< 2 5 6 تكافئ 2 < " ع تكافئ 2 10 < —x‏ تكافئ 2 10[- > x‏ 


۳ —00 -]n2 0 100 
X —- mat + 
e*-2 id 5 - 
ل‎ (%)-x T - 
,)ففق )| (,ع)تحت(ه) | الوضع النسبي‎ ( (A) ,)تحت‎ ( 


f (x)= (1-e ” ) -2xe (1-e)-(1-e*)|1-e7 Dart ] 4g 
f 'G)-(e7 -1) [2x +1)e™ -1 |=(e™ -1)g Cx) 


— e 
T 


النقطة ذات الفاصلة 0 هي نقطة انعطاف 


4( رسم المنحنی ) (C,‏ على المجال |+[ , 3- f CDU‏ 


5( حلول المعادلة × = ) f. (x‏ هي فواصل نقط تقاطع والمستقیمات 
المعرفة بالمعادلة y — mx‏ 


قیم 771 التي من أجلها تقبل المعادلة mx‏ = ( ×) 7 ثلاث حلول 
هي 1 > 0«m‏ 


صفحة 2 من 4 


58 » 1 "m ۲ nH 3 
-12(n -2) تعني‎ C, -12(n - 2( : Ax تعيين‎ (1 
(n -2)*3! USE تعيين فيم‎ ( 139. 31 e: 


u 
3 27 


( نقاط‎ 4 y: التمرين الثاني‎ u sa tn A ۰۷-4 (Mu Bái 5 y التمرین الأول‎ 


2( البرهان بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبیعی u, < 0 «n‏ 
أجل uy < 0۰7 =O‏ محققة 
نفرض أنه من أجل كل رمن u, <0 «D‏ ونبرهن أن: 420 


: : 4 aLa " 
limu, = + 445 9 3 linn = لدينا مم+‎ 


u, +4n +4 


d(8‏ رب -1 2n‏ = 1= 21۷ - رب 2۷ رب 


ZR 
3 


u = 4 +27 -1 ومنه‎ 2, =v, +27 -1 لدينا‎ 


u,—v,-2n-1 لدينا‎ N بدلالة‎ S,  باسح)4‎ 
$,-(vy9y-D* (v, +1( + مم ...+ (3+ رم‎ + 2 -1( 
۲۳ ,( +]-1+1+3+...+-)2-1([ ومنه‎ 


S, کا‎ J+ iere T] 
1-0 2 


1 n+l 
5-1-4 سمي‎ 
3 


w,=7 * w,25 » 3ع درطا‎ ۰21 (5 

التخمين حول طبيعة المتتالية ( ,,) : حسابية أساسها 2 

برهن على أنه من أجل كل عدد طبيعي Ww , =2" -1 ۰ N‏ 
أجل 0= م 1-= ر س محققة 


نفرض أن 27-1 - ,1 ونبرهن أن :1+ 220 Wy,‏ 


لدينا لكل مم من 0 02 < u,‏ و 0< 4+ مر4 ومنه 0 < u,,,‏ 
ب - لدينا لكل 1< ب i10‏ ولدینا X, -u, ,*4(n-1)*4‏ 
تكافئ u, =3u, —4n‏ ومنه 0 < 3u, —4n‏ أي <“ 


(y. )‏ متتالية هندسية يطلب أساسها أ و حدها الأول 4= v,‏ 
۳ 3 11 


$, (V, tV, tv, t... 


e 1+ (2n -1)]‏ +[ سره 


n(n -1)(n -2)(n —-3)! 


n^-n-7220 ومنه‎ - I2(n - 2) 
(n -3)43! 
7 --8 ۶1 أو‎ n-9 «Az289-17 أي‎ 
3 3 
DUNT El د( م‎ € +C) 5 م‎ 
C; 84 6 C; 84 
3 3 
Pumpe ene. 
C; 8 2 
5 14 2 17 
P(AUB)=P(A)+P(B)-P(A CB) —4—-—-— 
(A UB)- P(A)* P(B)-P( vu TE TT 
]3:4:5:6( هي‎ x قيم‎ 3 
2 3 
P(x- j- C6 _ 30 15 | 2) -3)- C 3 b 
84 84 42 84 84 21 
Coram CC M l 
Pe qug eer T 
84 84 42 4 84 21 
x] 3| 4۱ 5| 6 الأمل الرياضياتي‎ 
لاحتمال‎ 4۱ 30۱ 40 0 bu 4.66 
841 84| 84| 84 3 


التمرین الثالث:( 4 نقاط ) 
1( حل المعادلة 0 = (4 + 22-2-32( 1+1- (iz‏ 
M l P‏ و 
(ما 0 - 4+7 1- iz‏ تعني 1-7- - سب« -< z‏ 
= 1 
أي 1+7 = z‏ 
أو 0= 4+ 2-232 


Bi › 4 =-4 = Qiy‏ - رع « و ودوج 
T‏ 37 . 
= وه و 4 م2 - 


12 
=2 6 4 2 
iy. xD... cbe. qus us 
C A — ۱ 1 e 2 - با‎ 
lp ka -2i i 2 2 
A قائم في‎ : ABC. طبيعة المثلث‎ 
ر2‎ = -l-i مستطيل يعني ,72 725 2-1 أي‎ ACDB - ج‎ 


za xz, = (N 3+1 )( -1+i ( 3 - 1+3 -Di (3 
2x2 m Qe efie efie) o ae on] 


. (11z NS a 03 اب‎ 1 
sin| —— |= n +2 +3 (n+2(2n-1)+3 2n? +30 +1 
) د( )مه و جرد(‎ |_2, 43 _ (+O -=D+3 | 
n +1 n +1 n +1 
ON و‎ UL. 2 
EI» een L نا مسب[‎ i +37 +1 Qn*Dn*D , || 
CB n +1 n +1 
[4 : | هي القطعة المستقيمة‎ M مجموعة النقط(ج)‎ 
الموضوع الثاني‎ 
4 صفحة 3 من‎ 


التمرين الرايع y‏ £237 )1+ »)ما سل -(:) f‏ 
pes‏ 


lim f (x)=-03 lim f (x)= lim f (x)- 4 (1‏ التفسير: 1 - × و 1-  -‏ مستقیمان مقاربان عمودیان 
1و x‏ اک x——3- x‏ 


lim f (x (= +0 
quu ie. T RE ED 
f G) (x p? eî (x 4 DG -۳ Ee Dx zy (2 
-l 1 3 +0 

x - + + + 
x —3 — - = + 
x +1 + + + + 
f) + — = 0 + 


/متزايدة تماما ule‏ [1:0-[ وعلی a ۰ 3o‏ تماما على [1:3[ وعلی ]0:1] 
(y) (3‏ المنحنی ذو المعادلة y =lnx‏ 
-I‏ تحقق من ن مش )طسب -( مه -(۱+ teens‏ وت ا 
x‏ 1-1 1-1 
lim 7 (x)-Inx [-0 nz‏ وتستنتج أن: ) (y) (C,‏ متقاربان عند مم 
x +1‏ 


ج- لدینا من أجل کل x‏ من ]0+ :1[ » × < 1+ «رومنه 1 < 


n uL‏ و محل 445 0 < Fix )-Inx‏ ومنه ( ,0 )فوق )( على مب یا[ 
x- x‏ 


لدينا من أجل كل x‏ من ]0+ :1[ » 0<[ 


(4 


1 : 3 B H B H : ۱ 
= " E +1|= h(x) -i (5 


ومنه المستقیم (A)‏ ذو المعادلة 1- = X‏ محور تناظر للمنحنی(,6) 
ب - لدنیا من أجل کل x‏ من Jif‏ ن |1:1-] - ۲ ۰ 1+ بر |1+ x‏ ومنھ h(x)-f (x)‏ 
ج- رسم (C)‏ ینطبق على ( (C,‏ في المجال ]ممبناژن ]1:1-[ = 7 و (,)) متناظر بالنسبة للمستقیم (A)‏ 
صفحة 4 من 4 


خاص GL‏ شعبة : علوم Aa E‏ التحضير الجيد لبکالوریا 2021 


موضوع تجريبې للتدرب رقم 02 مع الحل المفصل 


التمرین الأول ( المتتالیات العددية) : * 05 نقاط * 
في الشكل آدناه النحني ) (C,‏ یمثل الدالة f‏ العرفت على Hitel‏ ب: 5 -() 
E‏ : 5 
و الستقیم (d)‏ ذا المعادليّ 2x‏ « . 
1( عين إحداثيات نقط تقاطع النحني ) (C,‏ و الستقیم (d)‏ . 
2 ادرس اتجاه تغير الدالت f£‏ على ]«+:1-[ , ثم بين أنه إذا كان : [1:2]> x‏ فان : [1:2]> f(x)‏ . 


3 
3 نعرف على مجط!ع«الأعداد الطبيعيت N‏ المتتالية (,») كما يلي $72 
f (u,)‏ - برلا 
أ باستعمال (C,)‏ و (d)‏ أنشئ على حامل محور الفواصل الحدود : us ۰۷, » ٠,‏ و us‏ مظهرا خطوط الانشاء , ثم أعط 
تخمینا حول إتجاه تغير و تقارب المتتالية (,) . 


ب- برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي n‏ فان : 2 > .1«u,‏ 
ج- آدرس رتابم التتالین (u,)‏ , ثم استنتج أنه من أجل کل u, > : neN‏ و آن (u, ) A UU‏ متقارین . 


4 - بين أنه من أجل کل عدد طبيعي n‏ فان : <$(2-u,)‏ 


ب- برهن بالتراجع أنه من أجل کل عدد طبيعي n‏ فان : es «xs‏ 
34 آحسب نهاین المتتاليت ) (u,‏ * 


5 2- 
5( التتالین العدديت (v,)‏ معرفة علی N‏ ب : em‏ 
U,‏ 
أ برهن أن المتتاليت ) (v,‏ هندسية يطلب تحدید آساسها و حدها الأول V‏ . 


y = 


n 


ب أكتب عبارة الحد العام v,‏ بدلالت n‏ » ثم استنتج عبارة الحد العام ) (u,‏ بدلالت ۸ و حدد نهایتها من جدید . 


: 1 1 1 
6 نض Tees 4 : N b‏ 4 
) نضع من اجل كل ne‏ 1 


"^ ug-l uj-1 U, — 


«ini Sec 0 عون ا‎ 


no p 


التمرين الثائي ( الإحتمالات ) : * 04 نقاص * 

يحتوي كيس غير شفاف على آریع کریات حمراء تحمل الأرقام : ۰0 ۰0 1 2 و آربع كريات خضراء تحمل الأرقام : 
1 و o‏ سوداوین تحملان الرقمین :1 .2 . 

ر کل الکریات ماق ولا یمکن التمییزبینها ند اللمس . 

نسحب حشوائیا من الكيين ثلاث کریات على التوالي بد ون ارجاع. 

- نعتبر الأحداث التالین : 

. " الحصول على ثلاث كريات من نفس اللون‎ " : A 

. " الحصول على ثلاث کریات تحمل نفس الرقم‎ ": B 

." الحصول على ثلاث کریات جداء الأرقام المسجلة علیها غير معدوم‎ ۰: C 
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. P(C) و‎ P(AUB) . P(AnB). P(B) › P(A): «AUI أحسب الاحتمالات‎ 1 

2 نعتبر التغیر العشواني × الذي يرفق بکل تجربة جداء الأرقام الملسجلة على الکریات السحوين . 
أ حدد قیم ‏ الممكنة» ثم عرف قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي × . 
مام T A ERA‏ )1> الى )مر ۱ 


التمرین الثالث (الأعداد المركبة ) : * 05 نقاط * 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلت : 0-(62+18- 2 )(4+ (z2?‏ . 
2 في الستوي الرکب النسوب إلى المعلم التعامد التجانس [0:0:7) نعتبر النقط : ۰۸ 8 » © و2 التي 
لواحشها على الترتيب : 2 ع<رع 2-21 ,2( 23-31 Ze‏ و 233i‏ ود . 
أ ما طبیعم الرباعي ABCD‏ ؟ آحسب مساحته . 
ب - بين أن النقط A‏ ۰8 © و D‏ تنتمي إلى نفس الدائرة ذات الرکز O‏ يطلب تعیین احدائییها . 
3 آکتب العدد - على الشكل الأسي . ثم استنتج الطويلة و عمدة للعدد ال رکب 2 lil‏ علمت أن : 


1 T 
- QXZp =3] 052 +52 (| 


ب- اعط الكل الجبري للعدد N‏ القیمن ال بوط لكل من 9 LY‏ 

ج- عين قیم العدد الطبيعي ^ التي من أجلها یکون العدد "2 تخیلیا صرفا . 

د بين أن العدد  (Va)‏ حقيقي. 

(k eZ) مع‎ arg (z? +4) =arg(z+2i)+ 7+ 2km : حيث‎ > iW ذات‎ M هي مجموعة النقط‎ (IT) نعتبر‎ - 4 
. (II) عین طبيعة المجموعة‎ - 

ب لتكن (C)‏ مجموعة النقط M‏ ذات اللاحقة z‏ حيث : -|zo ze‏ إو ۱2+ -|z-ze[‏ 
- تحقق أن النقطة 0 تنتمي إلى المجموعة (C)‏ » ثم حدد طبيعة هذه الأخيرة . 


التمرین الرابع ( الدوال اللوغاریتمیة) : * 06 نقاط * 
dd‏ الدالة ع س فاع ان 1د ا مایت دعس =( )م ۱ 
X‏ 
1( احسب Ala‏ م عند 0 و عند 0+ . ثم فسربيانيا call‏ عند 0 . 
2 ادرس إتجاه تغير OMA‏ م و شکل جدول تغيراتها . 
3 - بين أن Ast‏ 0= (×) ع تقبل حلا وحیدا a‏ على الجال |ممب:م[ . 
ب - تحقق أن : 1,84 > > 1,83 . 
4 استنتج اشارة (x)‏ ع على الجال |م+:0] . 
2Inx‏ 


1 الدالت f‏ معرفت على ]مم+:0[ ب: (C) « f(x) - A‏ التمثیل البياني للدالة f.‏ في الستوي النسوب 


X +x 
(0:1. j) إلى المعلم التعامد التجانس‎ 
. و فسرالنتانج بیانیا‎ lim f(x) ۰ lim f(x) : احسب كلا من‎ 1 
_ 2(2x41) 


2 - بين أنه من أجل كل عدد حقيقي × من gcc ds : JO; tof‏ 5 
x +‏ 


ب استنتج انجاه تغير f AMI‏ و شکل جدول تغيراتها . 
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Fia) عط خض لادد‎ es. 7 (2) = A love 

3 اكتب Jala‏ الماس (T)‏ للمنحني (C)‏ في النقطدّذات الفاصلت 1 . 

4 آنشی الماس (T)‏ و مثل النحني (C)‏ . 

5 نعتبر الستقیمات ) (d,‏ المعرفة بالمعادلة 1-× "= y‏ حیث : m‏ وسیط حقيقي . 

أ بين أن جمیع الستقیمات (dp)‏ تمربنقطة ثابتة يطلب تحدید احدائییها . 

ب- ناقش بیانیا عدد حلول f (x) 7۲-1 : Waltl‏ . 
A(x) - T‏ و (C,)‏ تمثيلها البياني . 
أ - بين أن المنحني (C,)‏ هو صورة النحني (C)‏ بواسطة تحویل نقطي بسيط يطلب تعیینه . 

ب -مثل (,6) في نفس المعلم السابق . 


6 الدالت ۸ معرفة على المجال ]0:-[ كما يلي : 


( الوثيقة المرفقة بالتمرين الأول) : 


(Cy) 


(d) 
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0:8 


0.6 


0.4 


حل مقترح للتمرین الأول (المتتالیات العددية) : 
1 نحل المعادلت 2 f(x)‏ آي : E‏ آي نجد : 0= 2 +3- x‏ لدینا مجموع العاملات يساوي 0 و منه : 
X‏ 


1< ود 225 ود اذن : ((1:1(,)2:2)) 2 (6,)e (a)‏ - 
2( لدینا من أجل کل y : xe] 1; +٥]‏ م آي : f'(x)»0‏ »> إذن f Mal‏ متزايدة تماما على |0*+:1-[ ; 
x+‏ 


لدينا : xe[L2]‏ أي : 2 > × >1 . بما أن oda‏ ۶ متزايدة على | +:1-[ فان : )2( f(x) > f‏ > (1)/ أي نجد : 
f(x) «2‏ >1 و بالتالي : (x) e[L.2]|‏ /|. 


2 ; 
3 لدینا: كي ومن أجل کل عدد طبيعي -u= f(u,) : n‏ 
أ الانشاء و التخمین : 


لا 
0 
9 1500975308641 لم ث©» 
(4x- 2)1 («+ 1)‏ 3 
LA CE‏ 
Choix de la fonction‏ 
2 
1.41 
2 - جد 4 
F‏ 1+ جا f:‏ 
T el + ^ 1 -‏ 
استاد المادة : بلقاسم عبدالرزاق 12 
4 1 
0.8 
0.8 
]0.4 
02 
i - ۰ r r o—o—o T r T ; : ; B‏ . : : : : 
32 3 28 26 24 22 2 18 18 14 12 1 ۱ ۲ ۱ ۱ 0.2- 0.4- 0.6- 
U‏ ولا uU, U‏ 
o Ui 3‏ > 


- نلاحظ أن : ,> بلا > ,» > us‏ أي كتخمين نقول : المتتاليت ) (u,‏ متزايدة 
كما نلاحظ أن الحدود تتقارب نحو فاصلة نقطة تقاطع (C,)‏ و(4) أي کرد : المتتالية ) (u,‏ متقاربن . 
ب) نستعمل البرهان بالتراجع لنبین الخاصیم : 2« P(n) T 1«u,‏ . 
نتحقق من صحة الخاصية من أجل 7-0 أي لدینا : <= ,» و 142.42 ومنه : 2> ,> 1 (محققة) . 
نفرض صحة P(n)‏ من أجل : كيفي أي : 2 > 1«u,‏ ونبرهن صحتها من أجل ۸+1 أي : 2 > ,»1>1 . 
Cad‏ فرضا أن : 2 > 1«u,‏ و حسب الجواب (2) : بما أن : ]1,2[ € u,‏ فان : f (u,)e].2[‏ أي : 2« f (u,)‏ >1 


ومنه : 2> ,1>1 » إذن : من أجل كل sae‏ طبيعي n‏ فان : 2< .1<u,‏ 
ج Mol‏ نحسب بلا Uy‏ : 


_ 4-2 Au, —2 u; U, _ u; +3u, -2 


) +3u,-2)>0 : فان‎ 1«u, > 2 نجد من أجل‎ cu, Uu, 


4 


u, 1 u, 1 


و 0 <1+,» ومنه : یکون : 0 < cu, 7u,‏ إذن : التتالین (,) متزايدة تماما على N‏ . 


u, 1 


- بما أن : التتاليت (u,)‏ متزايدة تماما على N‏ و 2 - ,» فانه من أجل كل ne N‏ فان : IX‏ 
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- بما أن : التتاليت (u)‏ متزايدة تماما ومحدودة من الأعلى فهي متقارین . 


4 " : : 
.2-u,4 s; Q-u,) : یکون‎ ne N ل لنبین أنه من أجل كل‎ 4 
22 4u, -2 _ 2u,*2—4u,-2  —2u, +4 


H 2 Uu Mol نحسب‎ 
u, +1 u, +1 u, +1 


CU و منه : 2 > 4+ ,0-2 إذن یمکن‎ 1«u, > 2 : Ua 
U, + 


—2u +4 2 ۲ 2 "I 2 i: 5 ; 3 4 
n <=x2(— 2) : ان :=< ای : - < 1 ای : - > ای : )4 )> 4 2-) ای‎ 1 
Tg UL ا‎ bi s C254) يا‎ mal g eure CMS Des 
. هو امطلوب‎ 2-u, <$(2-u,) : إذن‎ > ua >) +2( ومنه:‎ 
P(n) — 2- 4 : لنبرهن بالتراجع عن الخاصیم‎ (c2 
n 2 5 هوه‎ ۰ ۰ ۰ ۰ 


- لنتحقق صح: الخاصية من أجل 0=« آي : 2 > 2-2 أي: + ومنه: 2-41 ( ققة). 


n+l 
كيده‎ ud +1 ونبرهن صحتها من أجل‎ 2-u, >) 
4 1/4 4 4Y ك4‎ 1(4)" a 

لدينام* مان : | — ات > 2-u,‏ ای : x—‏ <) 2-1 من : <) i 2-u‏ 

ينامن جهة أن : |2 )ل > ,»2 أي: ann 2)2-,( > i E]‏ | >(,-2) 

1 4 n+l 4 1 

ومن gr‏ آخری لدینا : M 2—u,, sQ-u)‏ آذن : من هذا وذاك نجد : ZH‏ برلا 

۳ ۱ .. 104۲۱ 
و os‏ من اجل کل عدد طبيعي n‏ فان : 34> 2-u,‏ 
)11> ,»2 >0 . 


2 3 : ونعلم آن : 0< ,»2-1 وبالتالي‎ 2-u <42) : Uaec 


لدینا: 0 - )$( im‏ ومنه: 0= ),2—4( lim‏ و هذا يدل على أن : |2 - |lim u,‏ . 


noo 2‏ 
5 من أجل کل neN‏ لدینا: گس = ov‏ 
U,‏ 

Au, —2 2u, —4 
2 : u —2 م‎ +1 u +1 2u —4 2|u,-2 ۲ 
۳ کک‎ | — nH = n = n = n = n 5 .l 

٩۰ ۰ ۰ ۴ لد بل 1 ره‎ 3-3 (ecl bis 
u, +1 u, +1 


v _ 02 _ 
سين‎ 


و منه التتاليت (,۷) هندسین آساسها دد وحدها الأول 1-- - 
Hg —‏ 


n 


ب - نجد : [2)--.» و لدینا: 4- v,‏ أي : 2- ,4 = v,u,-v,‏ أي : 72 vu, 7u, mv,‏ أي : 2- ,ات (1- u, (vy,‏ 


qu " 5 
i) ۵ ]ی‎ 
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n+l 
. 5-3-33 [ +(n+1) : آي‎ S, 2-|- 


حل مقترح للتمرین الثاني (الاحتمالات ) : 
1 حساب احتمال الاکن 


3 
الحدث (V,V,V) : A‏ أو (R,R,R)‏ أي : لمكن 8 ند" 


1 
P(A)-— |: P(A 
ای‎ teg RU A 720 0 
11 A+A; _ 60+6 _ 66  ; ; 
. P(B)-2 2 ومنه:‎ P(B)- : أو )2.2.2( أي‎ )1,1,1( : B الحدث‎ 
1 Aj 
. ۱۳۳۱۸ أ و منه:‎ (V,V,V) : AAB الحدث‎ 
١ 1 120 ( 7 Aj 720 : أي‎ QU) 
P(AUB)=P(A)+P(B)-P(AAB) : و 8 كيفيين فان‎ A بما أن الحدثين‎ 
3 1 1 1 18 


.|IP(AU B ومنه:‎ P(AUB - : نجد‎ (6l 
N: E a ES 


الحدث © : هنا کاننا نجزء الکریات الموجودة في الكيس لكريات تحمل رقم معدوم و آخری لا تحمل رقم معدوم . 


s336 j 
; FIG (0)م ومنه:‎ - 2 - "p^ j 
0 


1 


2 أ- لدینا : X‏ يعبر عن جداء الأرقام الظاهرة في السحب . 

ومتدقيم التغير المشواكي ٭ 10095 مق 
قانون الإحتمال للمتغير العشوائي × يكون كما يلي : 
xA)  336+48 384‏ يه)3+(42 3(A,x‏ 


336 384 


P(C)-1- i P(X =0 - 2‏ - يلزن عور م 
(Cy ۳ Prog 720 720 720‏ 
x A! :‏ ۸2 (3 
A60‏ عر 180 3*60 Men).‏ 8 5 "0 
720 720 0 70 70 
Ax A!‏ (3 3 
Pede aos , E 3x30 90‏ 
0 70 70 720 720 
x 0 1 2 4 8‏ 
P(X-x)| 384 | 60 | 180 | 90 | 6‏ 
72 | 720 | 720 | 70 720 


ب اا d‏ تحافئ : X^-X»0‏ و منه : X(X-1)»0‏ 8 
بعد دراسة الإشارة نجد أنه يكون : 0 < (1- ×)× لما : 1< × . 
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e .6 - 276 ,‏ را 
720 720 720 720 


( x?-x >1)= P(x =2)+P(X =4)+P(X -8) : إذن‎ 
P(e** 21) us 


حل مقترح للتمرین الثالث (الأعداد المرکبة) : 


. Z? -62+18-0 أو‎ z «420 : لدینا : 0-(22+4()22-62+18) تکافی‎ 
چ‎ 23-3 |z - 7 " : K 

منه : 40+ z7‏ | 6(-36--^ ای : 4—= منه : | i‏ 

xd T nel S d E 


إذن : |S = (2i,2i,3-3i,343i]|‏ . 
2 - بما أن النقطتان A‏ و 8 متناظرتان بالنسبة لحامل محور الفواصل و أيضا النقطتان C‏ و D‏ متناظرتان بالنسبن 
لحامل محور الفواصل ر لديه ضلعان متوازیان و ضلعان غير متوازيان) . آیضا و لدینا AD = BC : Laj‏ 

بالتالي : الرباعي ABCD‏ شبه منحرف متقايس الضلعين . 

- بالنسین لمساحن شبه النحرف نطبق القانون باستعمال الأعداد المركبةّ و نجد مساحته ببساطن . 

ب- بما أن للقطعتین [AB]‏ و [CD]‏ نفس الحور و الذي هو حامل محور الفواصل (xx)‏ فهذا يدل على أن الدائرة التي 
تشمل النقط A‏ 8 » © و D‏ مرکزها سيكون ينتمي لحامل محور الفواصل c‏ إذن : (x,0)‏ . 

لحن نعلم أن : vA = 9D‏ أي : ارم - | = ارم - رج| أي : -x|‏ :3+ 3| = :د - Di‏ أي : |31 +د-3] |21 + ×| 

6x -4 : آي‎ x! +4 < x? -6x418 : 2ہ آي‎ + 4 = Ax! - 6+8 : آي‎ Joy +27 


و منه : 3+ x)‏ -3) = 


aS‏ مامتا ل نز 
D3C UE 42 dai oi‏ تنتمي إلى نفس الدائرة ذات الوك | 2.0 l of‏ 


E 
z cos = 
arg(zp)= + 1 ومنه:‎ arg(zp)=0 


2 و‎ lz,| 2 342. : أي‎ zp =3+3i لدینا:‎ 3 
mE 
sin 0 = 


. [zp - 30/26 * | : إذن‎ 
10) _ 3e 
ME es : | Q = : 
5^ ي‎ r 


لدینا ) =3(cosZ +isinZ‏ × أي : ax3 2e * =3e?‏ و منه 
32e +‏ 
أي : تل 2لا ديو إذن : TEN‏ و 2/7 + - arg(a)‏ : 
2 12 
: 3. 1 
[eos isin, | (o 3+33‏ 
EN NM"‏ شك 2 3 - 
ب- لدینا : z E‏ < يع . 
Zp 343i 343i‏ 
is-isicig Siete S _ (1+43)+(43-1);‏ (3+33[)6-6) _ ار 
6i 72 72 4‏ -64 


i 
: بالطابقم بین الشکل الأسي و الشبكل الجبري للعدد ۵ نجد‎ - 
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3 +1 ۷3-1 
ret‏ اسف e‏ لا نيتلا ےو 
2 2 


ج- العدد "2 تخيلي صرف معناه : arg(a")- 7 ka‏ آي : narg(a) - 7+ kz‏ أي : مس آي : +55 
بضرب الطرفين في 12 نجد : |6+ 12۸= ۸| مع (k €N)‏ . 


m 


1440 — 0 2 Z FOR Z 1440 14407 ۳ 
حقيقي.‎ (£n " ioa (a [e| 0 دیا اد کیت‎ 


4 لدینا: arg( 22i) 7 2kz‏ = )4+ )يمه آي : 7+7 arg [(z-2i)(z+2i)]= arg (z +2i)+‏ 
لأن : *(27)-2ج =4 + ةج , أي : arg(z 2i) + 7+ 2kz‏ - (20 +ع )همه arg (z-2i)+‏ و بالتالي نجد : 
arg(z-2i) = + ۶‏ آي : 7 + - - arg(z-z,)‏ آي : i (u; AM)- T + 2kr‏ 
12 2 2 
إذن : الجموعن (IT)‏ مي ره الستقيم الذي مبدژه النقطن 4 ویشکل زاوي قیسها 5 مع حامل محور الفواصل 
باستثناء lali‏ ۸ . 
ب- لدینا : ام متا ك kK [zz‏ :)€( - 
e(C) abad -‏ 0 معناه : مج - zo —zc| *-[zo — zo -[z;‏ آي : |g -[z; - z.‏ + مج 


ومنه : zo -zef‏ معا + lze‏ أي : )36( = (۷18)+ (vis)‏ أي : 36-36 Ciim)‏ 
إذن : النقطة (0)ع 0 . 
لدينا : [zo -zef‏ |رت-2|+ لمع -ج| (C):‏ أي تصبح : (C): CM”+ DM? = CD?‏ . 


العلاقت : CM? + DM? = CD?‏ تدل على أن النقطة M‏ ممكن أن تنطبق على © أوعلى D‏ . 


أو تدل على أن الثلث MCD‏ قائم في M‏ و في الحالتين النقطت M.‏ تكون في الدائرة ذات القطر [CD]‏ . 


إذن : المجموعة (C)‏ هي الدائرة ذات القطر [CD]‏ . 
ملاحظة : يمكن استخدام الشكل الجبري (z= × iy)‏ للوصول إلى المعادلة الديكارتية للدائرة (C)‏ . 


حل مقترح للتمرين الرابع (الدالة اللوغاريتمية) : 


: ۱ 1 ; LE 2 +1 
. lim-Inx 4o لان : ار نا و‎ » ime()-tin( 


£ 1 
. lim-Inx-2—e و‎ lim am لان‎ » lim «(9)» im قلف‎ nx |= 


x0 x24 2 x +1 2 X—-00 ممبجير‎ 


*) التفسير البياني للنهاية عند 0 : المستقيم ذو المعادلة 5-0 مقارب للمنحني (C,)‏ ۱ 
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. -1 1 TM "m veau. cu 


نلاحظ أنه من أجل کل xe]o;co[‏ تکون g'(x)«0‏ إذن : الدالة ع متناقصة تماما على ]مه+:0[ . 
*) جدول التغیرات : 


3 ) *) الدالة ع مستمرة و رتيبة على المجال ]مه+:0[ صورة هذا الأخير هي المجال ]م»+:-[ و بما أن : 
ec‏ + مه[ e‏ 0 فان : المعادلة 0- () 8 تقبل حلا وحيدا © على المجال | 0:4] . 


2 (8)1,83] - 
ب) لدينا : أي : g(L84) >0> g(1,83)‏ و منه : 1,84> م >1,83 . 
۳ لباو E pw‏ ات نف (ET‏ 


: g(x) إشارة‎ (4 


x——0 x——0 x——0 


lim (2Inx)--o و‎ lim (x +x)=0" : لان‎ lim f(x)= lim E (* 


*( التفسیر البياني : 
- المستقیم ذو المعدلة 2-0 مقارب للمنحني (C)‏ . 
- المسنقیم ذو المعادلة y=0‏ مقارب للمنحني (c)‏ بجو ار 0+ . 


He +x)+(2x+1).Inx 


2( ) الدالة f‏ قابلة للاشنقاق على ]م»+:0[ و عبارة دالتها المشنقة هي : f'(x) 22.4 EN‏ 
X +x‏ 
أي : 2 auo‏ عاش PIC P‏ ( نستخرج (2x+1)‏ عامل مشترك ) تصبح : 
(X +x)‏ 
d‏ 1+ 
7 جرد 2(2x«1)‏ 


. هو المطلوب‎ |f (x)= 


و بالتالي : لما xe]-o;o]‏ تكون : g(x)20‏ أي : f'(x)20‏ إذن : الدالة f‏ متزايدة على Hoa]‏ . 
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و لما ]ه+:»[ء+ تکون : e(x)«0‏ أي : f'(x)«0‏ إذن : الدالة fo‏ متناقصة على امه+:م[ . 


a «1l +1 7 5 
= : تحت نك‎ = : | = : 4 . 
2 2 0: +1 T Qd e s(«) ١ o eie 
7 a +1 
21۳00 20 +1 a +1 1 0: +1 1 
= = =2 =2 : لنحسب نجد‎ )* 
f(a) a +a æ’ +a “Sal y IU "2a«1 a(a-1) تجد‎ (9) + ( 
2 
à | Eze نه ند‎ 
و منه نتحصل على : ]زب سوم - (0)/] هو المطلوب‎ 
: جدول التغيرات‎ )* 
: fla) د) حصر‎ 
1 1 1 


« < — و منه نجد : 


لدینا : 184« م > 1,83 أى : 4,68 >1+ م2 > 4,66 أى : 
2æ+1 4,66 7 à‏ 4,668 


<0,213 و لدینا : 1,84> <a‏ 1,83 أي : ES‏ و منه 


—— : > 0,214...(1) 
1,84 4 183 2a +1 


(2)... 0,546« ل > 0,543 بضرب (1) في (2) ت اني ن 
0 


a (2a 1) 
; 2 : 
. 10,230 0,232| : أي : 0,232< ————— « 0,230 اذن‎ 
0290 > ff NQ9?| : بان‎ Salar) 5 


3) كتابة معادلة المماس (T)‏ : 


. ))7(:«=×-1| : و منه‎ (T): y=(x-1)+0 : أي‎ (T): y= f'(0D(x-1) f (1) : لدينا‎ 
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. (d,):y =” ×-1 : Gal (i (5 

إذا كان : x-0‏ فإن : y=-1‏ و النقطة (1-,۸)0 تنتمي إلى جميع المستقیمات (d,)‏ . 
ب) المناقشة البيانية لحلول المعادلة : 2-1« f(x)em‏ . ( ملاحظة : 0< ” ) . 

*) في حالة 0= m^‏ أي : 72-0 المعادلة تقبل حلا وحیدا . 

*) في حالة 1« 72> 0 أي : 1>7>1- المعادلة تقبل حلين متمايزين . 

*) في حالة 1= m^‏ أي : 7-1 أو 7-2-1 المعادلة تقبل حلا مضاعفا هو 1 . 

*) في حالة 1< أي : m»1‏ أو 1-> ” فان المعادلة لا تقبل حلولا . 


M) UN tal (f (6 


x^ [x BE. 


بما أن : 0,0[ فان : × = || و منه : 


إذن : ),6( نظير (C)‏ بالنسبة إلى حامل محور التراتيب . 
أي : (,0) هو صورة (C)‏ بواسطة التناظر بالنسبة إلى حامل محورالتراتيب . 


طتابة الأستاة : بلقاهم عبدالرزاق 


بالتوفيق للجميع في بكالوريا 2021 
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الجمهورية الجزائرية الديقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 
مديرية التربية لولاية تمنراست 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي التجريي 
الشعبة : تفي رياضي 
اختبار في مادة الرياضيات 


دورة2020 


المدة :4 سا و 30 د 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 


الموضوع الأول 
التمرين الأول : ( 04 نقاط ) 
(u, )‏ المتتالية المعرفة ب 1= » و من أجل کل عدد طبيعي 7 : DIM‏ 
1 - آحسب u‏ و us‏ ثم برهن بالتراجع أنه من أجل کل عدد طبيعي n‏ : 3 > ,»>0 
2 تكن (v,)‏ متتالية المعرفة من أجل كل عدد طبيعي بم  :‏ = ,ر 


11 


أ حبين أن ( )1١,‏ متتالية هندسية أساسها n‏ 

ب cad‏ ,۷ ثم ,1 بدلالة Bon‏ احسب نهاية المتتالية (,») . 

(w,)- 3‏ الهتتالية المعرفة من أجل کل عدد طبيعي n‏ بش W,‏ ٬نضع‏ پر S, =W oW FW 5 FW‏ 
| تحقق أنه من أجل کل عدد طبيعي ۸ : W, =y,‏ 

ب بين أنه من أجل كل عدد "na (3 Jine‏ 


n vo n 


التمرین الثاني : ( 04 نقاط ) 
يحتوي كيس على ست كرات بیضاء تحمل الارقام 0۰ 0۰ ۰ 1 .2۰.1 و کرتین سوداوین تحملان الرقمین 0 
> 1 ( الکرات لانفرق بینها باللمس ) نسحب عشوائیا في أن واحد کرتین من الکیس 
qual .1‏ احتمال الحوادث ۸ » «B.‏ © حیث : 
"A‏ الكرتين المسحوبتين من نفس اللون " 6 " الكرتين تحملان رقمين جداژهما معدوم 
C‏ " كرتين بلونين مختلفين و رقمين جداؤهما معدوم " 
2. نعتبر المتغير العشوائي × الذي يرفق بكل سحب مجموع الرقمين المسحوبین 
أ. عرف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي 
ب. أحسب الأمل ألرياضياتي للمتغير العشوائي X‏ 
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التمرین الثالث : ( 05 نقاط ) 
< 3 + يه 
1. عين العددین المرکبین .© fo‏ حيث : E‏ 
2 المستوي منسوب الى المعلم المتعامد المتجانس ( ۷ ,0( نعتبر la‏ 7 و By A‏ لواحقها علی 
الترتیب 21 ,> و 21-2 رج و 2-2+2- ورج 
أ -أنشئ النقط 7 و ۸ و8 
ب عين ,2 لاحقة النقطة w‏ مركز الدائرة (C)‏ ذات القطر [ [AB‏ 


D 3‏ نقطة لاحقتها د ره ENS‏ على شکل الجبري ثم بین آن النقطة د NOE IN‏ 


E .4‏ نقطة من الدائرة (C)‏ لاحقتها ,ج Cus‏ | 1+ یه 


أ -أكتب العدد Ne ut‏ اليكل الآسي . 
ب giu‏ أن ,32 2-2 
4 4 

التمرين الرابع : ( 07 نقاط ) 

. 1:)( ب: ×0[ +1= "برع‎ |0; +oo| نعتبر الدالة ۸ المعرفة على‎ (I 
+60 عند 0 وعند‎ A احسب نهايات الدالة‎ .1 
ثم شكل جدول تغیراتها.‎ ]0;+oof ادرس اتجاه تغير الدالة ۸ على‎ 2 
. ثم استنتج اشارة (×)۸ على امم+:0‎ A) احسب‎ 3 


f(x)-2x ajen Sa ]0; +| نعتبر الدالة م المعرفة على‎ (II 
x 
۱ )0:1; 7 تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس(‎ (C, ) و ليكن‎ 
. وفسر النتيجة بيانيا‎ limf (x) ثم احسب‎ lim f (x) caua .1 


"hen 


ME 


2 بين ازومن dal‏ کل × من ]+ :0[ : = (x)‏ ۶. استنتج اتجاه تغير الدالة 7 ثم شكل جدول تغیرات. 


3 ۳۳ ان المستقیم (A)‏ 53 المعادلة y =× a‏ مستقیم مقارب للمنحني ) (C,‏ عند 00+ . 

ب) ادرس وضعية ) (C,‏ بالنسبة للمستقیم (A)‏ . 
4 بين ان المستقیم( (d‏ ذو المعادلة -1- ×= y‏ یمس المنحني(,0) في نقطة A‏ يطلب تعيين احدائیها 
امم ( ۱۵ ورف وريم 


6 ناقش حسب ed‏ الوسیط الحقيقي m‏ عدد حلول المعادلة II. m‏ 


X 
انتهى الموضوع الأول‎ 
2 
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الموضوع الثاني 


التمرین الأول : ( 04 نقاط) 
نعتبر الدالة /المعرفة على ]0,6[ ب: _ 


ح ([ بر ۰ 
f (x) 6‏ 
uy 2-3 ۳ . .‏ 
ولتکن ) (u,‏ المتتالية العددية المعرفة على N‏ ب : 
u +1 -f (u,)‏ 
في الرسم المقابل »( ,ع) المنحنی الممثل f Allall‏ في المعلم الهتعامد والهتجانس (o:i.j)‏ و (A)‏ المستقیم ذي 
المعادلة y =x‏ 
ede‏ اا ds c m‏ مدن ا اض iig‏ 
حساب الحدود : ,لا » ,1 € U,‏ و ولا . 
ب — ضع تخمینا حول اتجاه تغير (,) وتقاربها. 
2 - برهن بالتراجع أن من أجل كل عدد طبيعي uU, > 3 : n‏ 


ب- استنتج اتجاه تغير (u,)‏ ۰ هل (u,)‏ متقارية ؟ برر 


y. E كمايلي:‎ D المعرفة على‎ (v, ) نعتبر المتتالية‎ .3 
U, < 


أ- برهن أن المتتالية ) (v,‏ حسابية يطلب تحديد أساسها 7 وحدها vo JAI‏ 


ب- اکتب عبارة ,۲ بدلالة n‏ ثم استنتج عبارة U,‏ ثم احسب lim u,‏ . 


X 0ج‎ 


ه- احسب بدلالة 7 المجموعین: S, —Vg tV, V,‏ و مراک( —V9XHg‏ ,$ 


التمرین الثاني : ( 05 نقاط) 
آذکر إن كانت الجمل التالية صحيحة أم خاطنة مبرّرا الاجابة . 


1( من أجل کل عدد طبيعي ‏ ۰ 3 يقسم العدد1- "22 . 

HI (2‏ كان laxe x‏ صحيحا مسن = عر 7 × فان o[6]‏ = × . 

3( إذا كان ]17[ =y’‏ ”× فان ]17[ zy‏ 

4( مجموعة حلول المعادلة 3= ر5 - 12x‏ المعرفة في Z^‏ ۰ هي مجموعة الثنائیات (x,y)‏ من الشكل 


( 241 +9: 4+101) مع keZ‏ . 
5( 1 و ۸۷ عددان طبیعیان کتابتهما في النظام العشري هي : abc‏ و bca‏ على الترتیب . 
إذا كان 74 يقبل القسمة على 27 فان M —N‏ يقبل القسمة على 27. 


3 
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التمرین الثالث : ) 04 نقاط) 
صندوق يحتوي على 7 كرية بیضاء حيث 2 <7 و آریع كرات حمراء و ثلاث كرات خضراء . نسحب في آن 
واحد کرتین من الصندوق . 

1 ما احتمال سحب کرتین بیضاوین 

2 نسمی P(n)‏ احتمال سحب کرتین من نفس اللون . 


n^ -n418 s s 
. أ بين أن سم -(مط‎ 
Mal m 


ب lim P(n) caus‏ ثم فسر النتيجة المحصل dele‏ . 
3 فيما يلي نأخذ ۸-5 و نعتبر اللعبة التالية : یدفع اللاعب 3012۸ ویسحب في آن واحد کرتان من الصندوق 
. عند سحب كرة بیضاء تتحصل على 40/2۸ وعند سحب كرة حمراء daag‏ على 10DA‏ و عند سحب 
كرة خضراء يخسر ما دفعه . × المتغير العشوائي الذي يمثل الریح الجبري للاعب . 
أ. عين قيم المتغير العشوائي X‏ . 
ب. عين قانون الاحتمال العشوائي للمتغير العشوائي × ثم أحسب أمله الرياضياتي. 
التمرين الرابع : ( 07 نقاط) 
(I‏ نعتبر الدالة بم المعرفة على R‏ ب : * 1+86+ -<() م . 
1) احسب نهايات الدالة g‏ عند —oo‏ وعند 0+ . 
2( ادرس اتجاه تغير الدالة بم على 17 ثم شكل جدول تغيراتها . 
3( بين ان المعادلة 20 (x)‏ بم تقبل حلا وحيد a‏ حيث 1.28 > 0 > 1.27 ثم استنتج اشارة gx)‏ على 
(II‏ نعتبر الدالة ۴ المعرفة على R‏ ب : (×-1()2- ۲(<)6۳) / 
و (م©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( ر:0:7) . 


. +0 عند مه وعند‎ f -احسب نهاية الدالة‎ (I 


2 أ- بين أن 2--[۶ f(x)-‏ ]سنا استنتج أن المنحني ) (C,‏ يقبل مستقيم مقارب مائل يطلب تعيين معادلته 
ب- ادرس الوضع النسبي نو C,‏ والمستقيم (A)‏ معادلته ۲-2 = y‏ 

3( بين ان () م. "6<( f‏ ثم استنتج اتجاه تغیر الدالة ‏ على R‏ و شکل جدول تغیراتها. 

4) بين ان هت > دروي f‏ ثم استتتج حصرا د )2( ۶ . 


5( ارسم )4( و 3 ١‏ 
انتهی الموضوع الثاني 
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تصحیح الموضوع الأول شعبة التقني رياضي البکالوریا التجريبية 2021 


التمرین الأول : ( 04 نقاط ) 
Au,‏ 
1+u‏ 


(u, )‏ المتتالية المعرفة ب 1= uy‏ من أجل کل عدد طبيعي 7 : 


4u, 4x2 8 "m 4ug E " "-— 1 
ln Ba و‎ 7 di 2 E EL d 


الهره ان بالتراجع أنه من أجل کل عدد طبيعي :0«u,«3:n‏ 


. ر1 >0 محققة‎ «3 Wal 


Ua E 


u, 


نفرض أن 3 > ,>0 صحيحة و QA)‏ أن 3 > ,1 >0 صحيحة 
4 


ü حلم حت ی‎ d ين يعني‎ = uu 
n+l l+u, يعدي ل‎ n+l l+u, - 
1 
بإضافة 1 نجد ۵ ,یه +1>1 بالقلب نجد م < — <1 بالضرب في 4 - نجد‎ 0>1, «3 
: u, 
-— 4 M 4 
باضافة 4 نجد 3> -0>4 إذن 3> ,0>1 محفقة‎ -4>- > -1 
lcu, 1+ u, 
O0<u, <3 : n ومنه من أجل کل عدد طبيعي‎ 
v, : طبيعي و«‎ ae کل‎ del منتالية المعرفة من‎ (v) لتکن‎ 2 
4 
3 1 d E 
£ £ = +u s s s 
RES ا 1 بدن‎ Spass altar أ اتان‎ 
4 


£ 7 4 — — — 
EEEN ism NN MU Vues dg cce T ce 
4 4 4u, 4\ u, 
أي 7-2 م۲‎ s حدها الأول‎ 
uo 


ب dd‏ ,لا ثم U,‏ بدلالة n‏ : "وراد Ív‏ 5-08 و لدينا v,‏ يعني 
d u‏ 


3 -21 يه و منه 12-2 v,‏ أي أن aduana, 2 - —— gi ol core‏ 
Vv, 71 ۲۷, -1 3 2 U, Un‏ 
با سبحت نان TER‏ 
2- ال ا JE‏ 
85 
كراب نهاية المتتالية (,) : و ها = limu,‏ . 
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: 3 
3 (,) الهتتالية المعرفة من أجل کل عدد طبيعي n‏ := ۷ نضع 


پر ...+ و ار ان ماح S,‏ . 


,۷ يعني 


£ £ 3 شخ 
On udi sede dai aad ai. 3‏ او فن aur woes‏ 259 
U, U, i‏ 
اکر الس ت اک اوی als‏ تس و بهن illi.‏ , 
u‏ 


n 


n+l 
S, مادم‎ Jones ب. اثبات أنه من أجل کل عدد‎ 


n+l 
a. 
)- vo] هو مجموعة متتالية هندسية و متتالية ثابتة إذن | سح‎ S, 


AS, =(n+1‏ آن 
كك | 


n+l 
m را ,)1+( مات‎ =1 : lim Pa رو‎ E 2 
n n 3n 4 noo n 1 ١ 


التمرين الثاني : ( 04 نقاط ) 
يحتوي كيس على ست كرات بيضاء تحمل الارقام 0 ۰ ۰0 ۰0 1 .2۰.1 و كرتين سوداوين تحملان الرقمين 0 
۰ 1 ( الكرات لانفرق بينها باللمس ) نسحب عشوائيا في آن واحد كرتين من الكيس 

1. أحسب احتمال الحوادث ۸ » 8 ؛ © حيث : 


" الکرتین المسحوبتین من نفس اللون " 8 " الكرتين تحملان رقمين جداؤهما معدوم‎ "A 
" جداهما معدوم‎ Qual) کرتین بلونین مختلفين و‎ " C 

2 2 2 1 1 
E 16 4‏ ريم و لب 2 ES‏ رهام و 
C 28 14 C 28 7‏ 

1 1 1 1 
باکت(‎ na 

8 


3. نعتبر المتغير العشوائي × الذي يرفق بكل سحب مجموع الرقمين المسحوبين 
أ. قانون الاحتمال للمتغير العشوائي : 
X 0 1 2 3‏ 
CXC; 3‏ | 7 _ وه +6۳6 | 12 x) Ci 6 |CixCj‏ 
C; 8 C; 28 C; 28 C 28‏ 


ب. حمراب الأمل آلرياضياتي للمتغیر العشوائي × : 
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E(X)-125 o3 px). uere een i 
( التمرین الثالث : ( 05 نقاط‎ 


1. تعن العددين المرکبید ث : — 4 يكافئ أن :6 +1- 24-4 بو 
cues‏ العددین المرکبین ,۵ و EI Cus f‏ 20-0 بوضع 


Xx =1 XxX =1‏ 
+× < ين نجد 6 +21 ۲-37 و منه إذن و منه 0-1-27 بالتعویض 
-3y =6‏ 2- < رز 


في معادلة من معادلتي الجملة نجد 1-= 1-2i f‏ إذن 2+21-= B‏ 
2. کک کوت الى المعلم المتعامد المتجانس | ۷ ,:0 نعتبر ll‏ 7 و ۸ و 8 لواحقها علی 
الترتيب 21 ,رج و 21-27 م2 و 2-2+2 وم 
أ-أنشاء Ja‏ 7 و ۸ و 8 
Ero‏ ,2 لاحقة النقطة w‏ مركز الدائرة 
(c)‏ ذات القطر [48]: المرکز هو منتصف 
القطعة ] [AB‏ أي أن 


z و ھگ‎ _1 
2 2 
gu uod نقطة لاحقتها‎ D .3 
44 2i 


: على شکل الجبري‎ z, äts 


1 _ 3+9: _ )3+9()4-2( _ 30+30 _ 3 3 
P 44+27 16+ 4 20 2 2 
5 


إثبات أن النقطة D‏ تنتمی إلى الدائرة i-7 :(C)‏ 


J3 ls - 
753 Zp-—-Z,|7 


Zr - ٩ رج‎ 1-e le. Cus z, لاحقتها‎ (C) من الدائرة‎ Aba E 4 
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1 v2 . 2 42. .X42 1 1 5 5 1 1 . 
«d +i ۳ 2 -i > (34 : أ کشت العدد +" على الشکل الاسي‎ 
m ا‎ Pa 2I GS A 0 Y 


ا2 
التمرين الرابع : ( 07 نقاط ) : 
-I‏ نعتبر الدالة ۸ المعرفة على اممب:0| ب : تما +1- ۸)x(=×”‏ . 
1 سراب النهايات الدالة Jp‏ عند 0 وعند 60+ 


lim ۸ (x)= lim b? -1+1n(x)]=— و‎ lim (x)= lim x? =+% النهایات‎ 
x——90 x——90 X—-90 X—-90 


دراسة اتجاه تغير الدالة h‏ على ]©+:0/] : + یره () ز موجبة إذن الدالة h‏ متزايدة على ]مه+ :0[ 
X‏ 


جدول تغیرات: 


2 حساب (7)1 : 0-(1+100- h()-?‏ 
استنشج اشارة h(x)‏ حسب قیم x‏ على المجال آمه + :10 : بما أن الدالة 7متزايدة على ]مه + :0[ و تنعدم 
عند 1 فان h(x)‏ موجبة على المجال ]ه+:1] و سالبة على المجال [0:1[ . 


fix)ex EN : المعرفة على |مم+:0[ ب‎ f نعتبر الدالة‎ .II 
X 
)0:1: [ تمثیلها البياني في المستوي المنسوب إلى الهعلم المتعامد والمتجانس‎ (C, ( و ليكن‎ 


1 صرب i mf GO‏ مب رو o‏ روز کن PED‏ ون ید لمقرن 


2 
X 


lim لان لكيه‎ lim :مدع(‎ lim f(x) و‎ lim f(x) حب‎ : limf (x) cb 
x—0 x x-——0 X90 بر‎ m 
. 2-0 يقبل مستقیم مقارب له معادلة من الشکل‎ (C, ) شري النتيجة بيانيا المنحنی‎ 
h 
: ۲ (< C cen من‎ X بين ازهمن اجل کل‎ 2 
2 x - In(x) 
محققة‎ (0) o و من ۳0ے( ر‎ pa 
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استندلج اتجاه تغير الدالة 7  :‏ متزايدة على المجال ]50+:1] و متناقصة على المجال [0:1[ 
جدول تغیرات الدالة ‏ : 


| Xx | 0 1 + مه‎ 
S) | +2 +o 
ln : "P di المستقیم الذي معادلته‎ (A) أ) إثبات أن‎ .3 


من الشکل y-x-1‏ مقارب للمنحنی 


I) o : (c;)‏ رون -]» -()/] تهنا و منه محققة. 


ب) دراسة وضعية ) (C,‏ بالنسبة للمستقيم (A)‏ ندرس إشارة الفرق | - tim‏ =[ -()/] 


X 
. على هذا المجال‎ (A) يقع فوق المستقیم‎ (C,) و هو موجب على المجال على المجال ]0:1[ اي أن‎ 
على هذا المجال.‎ (A) بقع تحت المستقیم‎ (C,) و سالب على المجال على المجال ] مه+:1[ إي أن‎ 
یمس المنحني(,0) في نقطة ۸ يطلب تعیین‎ y =× —1—e 1 ذو المعادلة‎ (d ثبات أن المستقيم(‎ 1 
یکافی أن‎ e(x) 2 2 يعني أن تکافی 89 يعني أن‎ f'(x)el احدائیها : معامل توجيهه هو‎ 
afe : i-i) أي آن‎ Ale; f(e)) یکافی: أن =× و منه ف‎ In(x)=1 
. و(4) و(6)‎ (A) اسم‎ -4 


5. ناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي 7 عدد حلول المعادلة 0000 ا 


X 


یعنی أن ERO‏ أي أن f(x) 2 x m‏ حلها هو إيجاد فواصل تقاط تقاطع (C,)‏ مع | xdi‏ 
s‏ 0 لمستقيم 
(A„)y=x+m‏ 


1 امن لاحظ أن (,>) و Y (An)‏ یتقاطعان و منه ليس للمعادلة حلول 
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لا m=-1-Ż‏ نلاحظ أن (,6) و (An)‏ یتقاطعان في نقطة واحدة و منه للمعادلة حل وحيد 
۲ 


m [-1;+0 | U‏ نلاحظ أن (c,)‏ 3 (,۸) پتقاطعان à‏ نقطة وحيدة و منه للمعادلة حل وحيد 
انتهی الموضوع الأول 


10 
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التصحیح المفصل للموضوع الثاني شعبة التقني ریاضیات 
التمرین الأول : ( 04 نقاط) 


نعتبر الدالة #المعرفة على |6 : مه ]| ب: 5 


6-x 


وب 
ولتكن ( (u,‏ المتتالية العددية المعرفة على N‏ ب : 
LT -f (u,)‏ 


Jf )۲(< 


ب = القخمین حول اتجاه تغير (,») وتقاريها :7 EG‏ 0 
(u,)‏ متتالية متزيدة و محدودة من الأعلى بالعدد | : EE‏ 
3 فاصلة نقطة تقاطع المستقیم ANY‏ 2 ۱ 
فهي متقارية d‏ 


2. - الپره ان بالتراجع أن من أجل کل عدد x‏ 
طبيعي 7 : 3 > ,1 : n‏ 


نفرض أن 3 > u,‏ صحيحة و نبرهن صحة 3 > U,‏ 


u, >3‏ بالضرب في (1-) نجد 3-< ,ه- بإضافة 6 نجد 3 سي عم بالقلب نجد 3 > ۱ - بالضرب في 
=u, :‏ 
9 4¿ ۲ 
9 نجد 3> ات 3> 4,4 صحیحة 
ومنه من أجل کل عدد طبيعي n‏ : 3 > ,1 
£ £ 2 سجن 
ب- استتسلج اتجاه تغیر Upa - 1, = B u, : (u,)‏ آي cst LL ol‏ یعنی أن 
6-u, 6-u,‏ 7 
dua 2 d « - ۱ t (3-u y‏ 
n‏ تن ,ا - ره بما أن 3 > u,‏ فان الفرق موجب إذن المتتالية( ,») متزايدة . 
—u,‏ 
(u, )‏ متتالية متزايدة و محدودة من الأعلى هي متقارية . 
1 
3. نعتبر المتتالية ) (v,‏ المعرفة على D‏ كمايلي: 2 ys‏ 
7 3- را 
11 
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6-u tog 1 1 


أ -الیره ان أن المتتالية ) (v,‏ حسابية : - = ۷ أى أن - ال و منه 
لهرهان ل u, -3 9 -3 ( n)‏ 1 ي ل 31 +9-18 "nd‏ و 
6-u,‏ 
6-u 1 6-u‏ 
i‏ = ,۷ یحساب الفرق نجد Iv y, = n‏ 
n+l 3u, —9‏ 7 لب لفرق 0 n 3u, —9 u,-3‏ + ی 
t. l, 6-u,-3 (3-u,)‏ 
v v = 1 =‏ ادن - - ۷ منه المتتالية (v‏ حسابية اسا 
(O n+l n 3u, —9 3(3- u, )‏ 5 + و " ( zr‏ سها 
1 1 
- و حدها الأول - Yo — Ex‏ 
ug — 3‏ 
p ۲ 8 -‏ 1 1 
ب اتة عبارة v,‏ بدلالة tnr: n‏ ملع v,‏ أي pcc‏ 
cesa‏ عبارة u Suh di u,—3 Laj ix: ۷ 1 : U‏ أى أن l‏ +3 ح u‏ 
ò 6‏ 3 — = — = — — = سس zz‏ 
n u,-3 n Dir‏ يعدي n y‏ و n v,‏ ي © 1 1_ n‏ 
3 6 
منه 234 u = 2-00 2 u‏ 
"o-1-2n "AX -1-2n ^‏ 


X 0ج‎ 


ه - حساب بدلالة n‏ المجموعین: 


imu, = lim 2۳-3 : limu, حاب‎ 
no nv — Zn 


a (n + 1)(v, +۷, ( 


n 2 أي‎ Sa =Vo FV, t.e tV, : المجموع الأول‎ 


s _ (n+) c 5 (n 1)(-1-n) 
6 


n s n 


^ I 1 ' BE 
3 1 ۱ LE ET m lal s, ملاح‎ XH +۷ XU +. +V, XU, : و المجموع الثاني‎ 


n 


Ais‏ '$ هو مجموع حدود متتابعة لمتتالیتین متتالية حسابية و متتالية ثابتة (ذن 23S, + (n1)‏ '$ أي أن 


$i --0-7(۸+۱( آو‎ s„=|- 2 إنن(1+ ا‎ A او‎ a41) 


التمرین الثاني : ( 05 نقاط) 

آذکر إن كانت الجمل التالية صحيحة أم خاطنة مبرّرا الاجابة . 
1( من أجل کل axe‏ طبيعي 7 ۰ 3 یقسم العدد1- ^27 لدینا[ 3] 22-1 بالرفع الى قوى7 نجد [3] 1< "2 و منه 
]3[ 120 "27 و منه صحيحة. 
2( 13 كان x‏ عددا صحیحا حلا للمعادلة[0]6< x^-x‏ فان Ux = [e]‏ 
]6[ | 5 | 34 در | 0 | xs‏ 
]6[ ۱ ۱2 ۱0 ۱0 2 ۱0 0 


= 

| 
= 
Ill 


12 
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3 إذا كان ]17[ x? 2 y?‏ فان [17] > x‏ 
x^ = y’ ]17[‏ يعني ان ]17[ 0= ”ر - x?‏ يكافئ أن x? — y?‏ مضاعف للعدد 17 و 17 عدد أو p‏ 
-yltyy‏ إذن 17 قاسم(ر +») أو 17 قاسم للعدد (x-y)‏ أي أن [7] xay‏ أو [17] x=-y‏ و 
منه خاطئة . 
4( مجموعة حلول المعادلة 3= ر5 - 12x‏ المعرفة في Z^‏ ۰ هي مجموعة الثنائیات ( (x, y‏ من الشکل 
10K ;9 +24 (‏ 4( مع (44-10k)-5 (9+24)=12x4+120k-5x9-120k: keZ‏ 12 و aia‏ 
(44-10k)—5 )9+24(-3‏ 12 إذن محققة و Ais‏ صحيحة 
M. (5‏ و ۸۷ عددان طبیعیان کتابتهما في النظام العشري هي : abc‏ و bca‏ على الترتیب . 
إذا كان 74 يقبل القسمة على 27 فاٍن M —N‏ يقبل القسمة على 27. 
إذا كان M.‏ يقبل القسمة على 27 يعني ]0[27= ۸ أي أن ]0[27= +c‏ 105+ 1000أي أن 
[27] ۸-۸-۸ أي أن ]27[ M-Ns-100b-10c-a‏ أي 
M-N =-a-100b-10c [27]‏ و ]27[ 999=0- أي أن و منه [1000-100]27-»1000-< M -N‏ 
أي .]27[ (ء+ 10+ 10)1004-= M-N‏ أي أن ]27[ M-Ns-10M‏ و [0]27= M‏ إذن 
M-N=0 [27]‏ صحيحة 
التمرین الثالث : ) 04 نقاط) 
صندوق يحتوي على « كرية بیضاء n22 Cus‏ و آریم كرات حمراء و ثلاث كرات خضراء . نسحب في آن 


واحد کرتین من الصندوق . 


n! 
C; 2(n - 2)! n(n-1) 0 
P(A)= بیضاوین : = دمب‎ C احتمال سحب‎ . 
(4) Ci,  (n+7)!  (n+7)(n+6) ل سحب کرتین بیضاوین‎ 1 
2 (n 5)! 
. احتمال سحب کرتین من نفس اللون‎ P(n) نسمی‎ 2 
n(n-1) 
E EE 2 10 o pee قلخ‎ pue | 
ب ال‎ 2 fae 5 (n4 7)(n46) 0 (n +7)(n + 6) ics 
2 
(n) n?-n418 
(n 7)(n«6) 


دشري النتيجة المحصل علیها : كلما كان عدد الکرات البیضاء أكبر فإن احتمال سحب كرتين من نفس 
اللون يقترب احتمالها من 1 . 
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3 فيما يلي نأخذ ۸-5 و نعتبر اللعبة التالية : یدفع اللاعب 3012۸ ویسحب في آن واحد کرتان من 
الصندوق . عند سحب كرة بیضاء تبحصل على 40DA‏ وعند سحب كرة حمراء dax‏ على 10DA‏ 
و عند سحب كرة خضراء يخسر ما دفعه ۰ × المتغير العشوائي الذي يمثل الریح الجبري للاعب . 
أ. قيم المتغير العشوائي X‏ هي 60- , 20-, 10- ,20,10 , 50 
« كرية بيضاء حيث 2 <, و أربع كرات حمراء و ثلاث كرات خضراء 
ب. عون قانون الاحتمال العشوائي للمتغير العشوائي X‏ : 


X, — 60 —20 —10 10 20 50 
p(x-x) 3 | 2 | 6 | 15 | 20 | m 
i 66 66 66 66 66 66 

_ —60x3-20x12-10x6+10x15+20x20+50x10 570 95 . 


حاب آمله الرياضياتي E(X)‏ 


11 66 66 
التمرين الرابع : ( 07 نقاط) 
ا - نعتبر الدالة ع المعرفة على 3R‏ : * 1+6+ -<() و . 
1. حساب نهايات الدالة م عند 0— وعند 0+ : ممب - lim g(x)- lim e™‏ بالتزايد المقارن 
5 مم (x)= lim(- x)=‏ ع lim‏ لأن 0= line‏ 
2. دراسة اتجاه تغير الدالة م : g(x)--I—e"‏ سالبة تماماً 
و منه الدالة م متناقصة على المجال 12 . 


جدول تغيرات 


3. إثبات أن المعادلة 20 (x)‏ ع تقبل حلا وحيد a‏ حيث 1.28« 0 > 1.27 : 0,010 -(0,27)عم و 
1 — )1,28( م بما أن الدالة م مستمرة و متناقصة تمامآ على R‏ حسب مبرهن القيم المتوسطة فان 
المعادلة0 = ( (x‏ م dë‏ حل وحيد a‏ حيث 1.28« 0 > 1.27 
استتسلج |شارة gx)‏ على AEC R‏ — 


اا - نعتبر الدالة f‏ المعرفة على 8 ب : -DQ-x)‏ *م) <() f‏ 
و (,6) تمثیلها لبياني في المستوي المنسوب إلى الهعلم الهتعامد والمتجانس (0:1:7) . 


1. حساب نهاية الدالة f‏ عند —oo‏ وعند 0+ : 


14 
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T 


lim f(x)= lim[-(2-x)|2 —9» و‎ lim f(x)= lim- xe" = —o 
لأن‎ dim[f()-x]- tim|e(2-3)-2]- -2 : راصنا‎ (3) -x]--2 أ-إثبات أن‎ 2 
. التزاید المقارن‎ lim[e".(2-x)|- 0 


lim[f (x)- x] --2 يقبل مستقیم مقارب مائل يطلب تعيين معادلته : بما أن‎ (C, ( أن المنحني‎ eal 
معادلة نصف مستقیم المقارب المائل جهة ه-.‎ y—x—2 فان‎ 

ب- دراسة الوضع النسبي بالنسبة ل ( (C,‏ والمستقیم (A)‏ معادلته 7-2 < ر 

x »2]-e )2-«(‏ -() ۶]لشارة الفرق من إشارة x)‏ -2) 


و المستقیم (۸)و ) (C,‏ المنحنی یتقاطعان في النقطة ذات الفاصلة 2 


٠‏ (©) و (A)‏ يتقاطعان لها 


3. اثبات إن fG)-(e -1(6- : f (x)=e*.g (x)‏ يعني آن )1- f£'G)2e* Q-3)- (e‏ أي 
أن إ[ل--0- ند - ۵*2( و منه | مب جر ]| f'(oe*‏ إذن f'(x)=e*g (x)‏ 
استندلج اتجاه تغير الدالة f‏ على R‏ : (<) م" f'(x)-e‏ إشارتها من إشارة g(x)‏ و منه / متزايدة 


على [ Hoo; a‏ و متزايدة على المجال ] [aeo‏ 


جدول تغيرات : 
2 
4 ثبات | لک - g(a)-0 : ۶ (a)‏ یعنی 0= *+1+- يعني آن e? - qul‏ أي 
s es‏ 
1 1 
duram‏ و f(a)-(e*-1) - a)‏ بالتعویض نجد T (=) dea)‏ 
—- — 2 = 
Ce-a)‏ رمم بن GET.‏ مم . 
a -1‏ - 
استندلج حصرا ل a «128 : f (æ)‏ > 1,27 و منه 0,28> 0-1 > 0,27 بالقلب نجد 
E nonsi (1)‏ « : < : 
027 1-« 028 
15 
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و 128« 0 > 1,27 بإضافة 2 - يعني 2 - > 2 - بم > 0,73 -بالترییع نجد 


072? « (a -2[* 0,732 مس‎ (2) 


2 m 2 2 
185« ۶ >(م)‎ 1,97 d اي‎ > (a-2) 073 


بضرب )1( و )2( نجد 


: )©,( و‎ )۵( e» 5 


« 
0,28 a -1 0,27 


16 
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احمهورية الجزائرية الدعقراطية الشعبية 
وزارة التريية الوطنية 


امتحان بکالوریا التعلیم الثانوي التجريي دورة1 202 
الشعبة : علوم جريبية 
اختبار في مادة الریاضیات المدة :3 سا و 30 د 
على المترشح أن یختار احد الموضوعین الاتیین: 
الموضوع الأول 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
1( نعتبر (UOI‏ المعرفة على R‏ بحدها الأول 0- u,‏ ومن أجل کل axe‏ طبيعي ير ؛ 2 dp eie‏ 
U + 5‏ 
أ. برهن بالتراجع أنه من أجل کل عدد طبيعي u, >1 « n‏ > 0 
ب. آدرس اتجاه تغير المتتالية (us)‏ ثم استنتج آنها متقارية واحسب نهایتها . 
2 نضع من أجل كل عدد طبيعي An‏ ل ,ر 
U + T‏ 
أ. أثبت أن المتتالیة(,«) هندسية أساشها > ثم أحسب حدها الأول v,‏ 
ب. عبر عن ,<ا و ,» بدلالة n‏ » و أحسب من جديد limu,‏ . 
3( أحسب بدلالة n‏ » المجموع S,‏ حيث رز ی ار« S,‏ ثم استنتج بدلالة م » 
۱ 1 1 1 
u,,*2 U, o1 t2 OE‏ 02 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
1) نسحب عشوائيا وفي آن واحد كريتان من الإناء . نرمز ب × إلى المتغير العشوائي الذي يمثل عدد الكريات 
EINEN‏ 
أ. تحقق أن 0-2 - p(X‏ ثم عين قانون احتمال × ثم آحسب الأمل الرياضي للمتغیر اي X‏ . 
تا أحست class‏ الحادكة كر " الکرشان المسعونتان من شن اون حب LE‏ 
: 0 
2( نسحب على التوالي کریتین من الاناء بالطريقة التالية : إذا كانت الكرية - . لت 
الس حمراء تعیدها إلى الاتاء » واذا كانت الكرية المسحوية خضراء لا تعیدها < 
إلى الإناء. نرمز إلى كرية خضراء بالرمز ۷ والی كرية حمراء بالرمز E Sí R‏ 
R £ £‏ 
آ. انقل ثم آکمل شجرة الاحتمالات المقابلة . TS M‏ 


ب. احسب احتمال الحادثتین: 8 :" الكرية المسحوية الأولی خضراء . © : " إحدى الكريتين المسحویتین خضراء " . 
ج. بين أن احتمال أن یوجد في الاناء 2 كرية خضراء Za‏ 
صفحة 1 من 4 
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اختبار في مادة الریاضیات// الشعبة: علوم تجريبية // بکالوریا جريبية 2021 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 
T. -45-i :‏ ۳ 


: حيث‎ z, عين العددین المرکبین, 2 و‎ (T 
رج - ,ج21‎ - ۰3 
نعتبر النقط ۰۸ 8 و 6 التي لاحقاتها على‎ .)0 uy) المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس‎ (TI 


الب حرا ا ير ur‏ 
a (1‏ بين أن النقط CB. A‏ تنتمي إلى الدائرة التي مركزها 


اک 


2( تحقق أن p EL.‏ 
و 

3( عين z,‏ لاحقة النقطة D‏ مرجح الجملة -2).(C;1))‏ :4:2).(8( 

4( عين (T,)‏ مجموعة النقط التي لاحفتها 2 حیث: 2 = 

5( = مجموعة النقط M‏ من المستوي التي لاحقتها 2 حيث : 2)=5+ arg(z‏ . 


تحقق أن النقطة 8 تنتمي إلى (,1) ثم عين المجموعة (,۲) . 


التمرین الوابع: )07 نقاط) 
نعتبر الدالة ثم المعرفة على 8 ب : f ) (<< +) -De*‏ 


وليكن ( (C,‏ تمثيلها البياني في المستوي المتسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (7:7: 0) . 


dim f(x) ثم أحسب‎ limf (x)-— بين أن‎ .1 

2. أ. أثبت أن المستقيم (A)‏ ذو المعادلة ×= y‏ مقارب للمنحني(,0) عند م . 

ب. آدرس الوضع النسبي للمنحني( (C,‏ والمستقیم (A)‏ . 4۸ 0 ا 
3. بين أن من أجل کل Ros x‏ ؛ f '(x) - 0 $ f'(x )=1+ (2x - De?‏ 


4. اليك جدول تغیرات الدالة ۰ الدالة المغتقة للدالة *oo fo‏ 1 ))۶ 
أ. برر أن( (C,‏ يقبل نقطة انعطاف 7 يطلب تعيين إحداثياها d‏ " 5 
ب.حدد حسب قيم × إشارة ( ×)' ۶ ثم شكل جدول تغيرات 
الدالة f‏ 
5. أثبت أن المعادلة 20 ) f (x‏ تقبل على R‏ حلا وحيدا © . برر أن 0,9 > بم > 0,8. 


6. بين أن (,©) يقبل مماسا (T)‏ يوازي (A)‏ ثم أكتب معادلة ل (T)‏ . أرسم (,©) ٠»‏ (۵) و (T)‏ . 
m 7‏ وسيط حقيقي » ناقش بيانيا حسب m añ‏ عدد حلول المعادلة 0 -1+ ر- 7 me‏ 


انتهى الموضوع الأول 
صفحة 2 من 4 
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اختبار في مادة الریاضیات// الشعبة: علوم تجريبية // بکالوریا تجريبية 2021 
الموضوع الثاني 
التمرین الأول: )04 نقاط) 
لتکن المتتالية (,) المعرفق على N‏ ب : 0,20 ومن أجل کل عدد طبيعي 7 ۰ 4+ =u,‏ 


1 برهن بالتراجع أنه من أجل کل عدد طبيعي ‏ ۰ 4< ,>0 . 


2 
geo ica A جو‎ utate أنه من الج كل‎ D 
au, -4 tu, i 


ب. استنتج اتجاه تغير ) (us‏ ثم برر لماذا(,») منقارية . 


ond .3‏ أنه من أجل كل عدد طبيعي :۰( ,24-۷ > ,,,::-4 . 
ب. استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي .054-u, > 2 )4- uy) » n‏ 
استنتج نهاية( (u,‏ 
التمرین الثاني: )04 نقاط) 
(I‏ يحتوي كيس على 10 قربصات متمائلة : 7 بیضاء تحمل الارقام 1 ۰ ۰1 1 » ۰3۰2۰2 3 و 3 سوداء تحمل 
الأرقام 4۰4۰1 . نسحب في آن واحد قربصتین من هذا الکیس و نعتبر الجوادث : 
۸ الحصول على قربصعن من نفس اللون " 
B‏ : " الحصول على قريصتين تحملان رقمین مختلفین " 
C‏ : " مجموع الرقمین اللذين تحملهما القربصتان المسحویتان يساوي 5 " 
أ - بين أن احتمال الحادثة 8 يساوي > ثم أحسب احتمال كل من الحادثة A‏ والحادثة C‏ . 
ب آحسب احتمال الحصول على قريصتين من نفس اللون و تحملان رقمين مختلفتين . 
3 استنتج احتمال الحصول على قريصتين من نفس اللون أو تحملان رقمين مختلفتين. 
(TI‏ نضيف إلى الكيس 2 قربصة حمراء. الكيس يحوي إذن 12 قريصة . نسحب الآن 3 قريصات في آن واحد وليكن 
6 المتغير العشوائي الذي يمثل عدد الألوان المحصل عليها . 
أ -برر أن قيم المتغير العشوائي X‏ هي : 1 € 2 ؛ 3 . 
ب -بين أن -(2- p(X‏ ثم عين قانون احتمال المتغير X‏ و احسب أمله الرباضي. 
التمرين الثالث: (05 نقاط) 
هذا التمرين هو استبيان متعدد الإجابات c‏ لكل سؤال 4 أحوبة مقترحة واحد منها صحیح ‏ المطلوب : تحديد الاجابة 
الصحيحة مع التبرير. المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 07, 07: 0) . 
۸ 8 و © نقط لاحقاتها £g et SEA Be”‏ 3 5+ ]سد z,‏ 
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اختبار في مادة الریاضیات// الشعبة: علوم تجريبية // بکالوریا جريبية 2021 


as. 1 X43. 3 43.4. ;‏ 3 ۹3 1 
1. الشکل الجبري للعدد z,‏ هو ۰ ( !5 3 ب) za" ( 2 EN‏ ا 
2 الشکل الاسي 1 az‏ : ا( * 2e‏ ب) —- (c‏ * مر د( ° De‏ 
3 لاحقة النقطة D‏ بحيث یکون 0 مرجح الجملة !(1(,):1-:۸:1(,)8)) : 

1 ۱ 1 ۱ 2 / 

bec (!‏ ب) )1-48( > +1- ج( 1+i‏ د( prs‏ : 
1. ليكن laxe n‏ طبيعياءالعدد ) (z,‏ حقيقي موجب معناه n‏ من الشکل : 

(ken) 8k (s 8k + ج)4‎ 4k +1 ب)‎ 4k (i 
: هي‎ (z +1-1:/3[)2 +1+1/3(=4 : حیث‎ z التي لاحقتها‎ M مجموعة النقط‎ .5 

(Í‏ دائرة ب) نقطة (c‏ مستقیم د) قطعة مستقيمة 


التمرین الرابع: )07 نقاط) 
لتکن الدالة م المعرفة على المجال ]مه +:0[ ب 
المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس [ : 7: 0) . 


1. أثبت أن : - إذا كان 1< × فإن: 0< x'-141nx‏ . 


Inx 


- «-(۰) ۶ ۰ ولیکن( ,©) تمثيلها البياني في المستوي 


- إذا كان 1« O«x‏ فإن: 0 > ×ص[+1- × . 


2. أ. آحسب limf (x)‏ وفسر النتيجة بيانيا ثم آحسب lim f (x)‏ . 
x20‏ ممدج X‏ 
ب. بين أنه من أجل كل عدد حقيقي × من المجال ]مه +:0[ E‏ 
s‏ " 


ج. شکل جدول تغیرات الدالة / . 
. أ. بين أن المستقیم (A)‏ ذو المعادلة ×= y‏ مقارب مائل للمنحني(,6) عنده+ . 

ب. أدرس وضعية المنحني ) , 0)بالنسبة إلى (A)‏ 

ج. بين أن المنحني( ,0)یقبل مماسا (T)‏ يوازي المستقیم (A)‏ يطلب تعيين معادلة له. 


o2 


4 آنشی المستقیمین (T) ۰ (A)‏ والمنحنی ) (C,‏ . 
5 ۾ الدالة المعرفة على }0{- 5 g(a) -E‏ 


أ. بين أن الدالة ع فردية ثم باستعمال المنحني ) (C,‏ ارسم المنحني (,6) 

111 وسیط حقيقي »> عين مجموعة قیم 7# حتی يكون للمعادلة g(x)2m‏ حلین متمایزین . 
— — 2 

7 0 ت كل ا iee mE‏ 


x -1 


بين أن 2 +(1- (x‏ ( ) :۰1 اشرح كيف یمکن ex)‏ المنحني ( (C,‏ انطلاقا من ) (C,‏ 


o 


انتهی الموضوع الثاني 


صفحة 4 من 4 
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الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة : الریاضیات / الشعبة علوم تجريبية / بکالوریا تجرييية 2021 


عناصر الاجابة ( الموضوع الأول ) 


التمرین الأول : 
1 البرهان بالتراجع 


-(u, -1( +2( 


acu, 0‏ بما أن 1> ,»>0 فان : 0< ous 7n,‏ (,) متزايدة 
تماما 


-استنتاج أن ) (u,‏ متقارية. 


TEE 

۱ 1 ; : 10 

rrr‏ 1 أي 1= 7 أو 12-2 . ويما أن 0= (u,) suy‏ متزايدة فان : 1= 7 أي 
+ 


. limu, =1 


(u, (‏ متقارية إذن 1= limu,‏ و 1= limu,‏ ومنه |[ حل للمعادلة 


(í 2‏ إثبات أن ( ,”) متتالية هندسية أساسها 8 y‏ 


حساب limu,‏ : لدينا >2 >1- إذن : 0 = LE‏ ومنه : 1= limu,‏ 


ies ed 5-6 56 5, حساب‎ .3 
1-4 65 5 


S= l + : Ted : : حيث‎ S) استنتاج حساب‎ 
Uu T 2 U وب‎ T 2 U, o21 * 2 
T NE. lies ( : لدينا‎ 
u +2 3 
3 -2)2021-5,( ون‎ cid xen. exo) 
: التمرين الثاني‎ 
p(X -0)-— التحقق أن‎ .1 
C? ۰ 0 6 

X z9)2—-z — X 2])2—————-—— :X قانون احتمال‎ 

ud‏ لجرك ل بو لك درك يم 

X, 0 1 
p(X =X,) 3 6 1 

. " 10 | 10 | 10 
الامل الرباضياتي : 7=) E(X‏ . 
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العلامة 


مجزاة 


0.505 


2x0.25 


0.25 


0.50 


0.50 


0.25 


0.25 


0.5 


0.25 


0.5 


المجموع 


: الشجرة‎ (Í 2 


2 3 3 2 2 
C 
MERI ا ار‎ 


التمرين الثالث : 
z,-43-i (I‏ و 22 رچ 
(II‏ 1. تبيين أن النقط A‏ ۰ 8 و © نتتمي إلى الداثرة التي مرکزها 0 ونصف قطرها 2 . dia‏ النقط 


Za e“ التحقق أن‎ 2 


- استنتاج طبيعة المثلث - مساحة المثلث تحقق أن S, = NB ua‏ 
3 2 
(T) 4‏ هي الدائرة التي مركزها (2-:0) D‏ ونصف قطرها 2. 


5. التحقق أن 8 تنتمي إلى arg(z, +21 (= 7 )٣,(‏ 


) أي > - ( 4:214) إذن (,1) هي نصف المستقيم‎ arg(z معناه > - (ى-‎ arg(z +2:( =٣ 
D باستثناء النقطة‎ 

التمرين الرابع : 

„limf (x) ثم حساب‎ limf (x)--o أن‎ oss .1 .3 


—oo عند‎ (C, ) مقارب للمنحني‎ (^ js y= x اثبات أن‎ 2 

(A) و‎ (C, e ب. الوضع‎ 

3. بين أن من أجل کل x‏ من8؛ f '(x)=1+(2x - De?‏ 

4) تبرير أن ( (C,‏ يقبل نقطة انعطاف 7 ( بأي طريقة ) 

تعيين احدائیا 7 : ((0) /:0) 7 أي (1-:0) I‏ 

ب. إشارة f (x)‏ € جدول التغيرات 

5. إثبات أن المعادلة 20 )  )‏ تقبل على R‏ حلا وحيدا © . تبرير أن 0,9 > 0 > 0,8 . 


(A) يوازي‎ (T) مماسا‎ dis (C, ( تبيين أن‎ .6 


-رسم (,©) ۰ (A)‏ و T)‏ 
7. المناقشة البيانية حسب قيم m‏ لعدد حلول المعادلة 1=0+ .me 2* —x‏ 
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[DB 


01 


2x0.5 


0.5 


2x0.5 


0.7541 


0.25 
0.25*0.5 


0.25 
0.50 


0.25 


0.25 


0.25*0.5 


0.5 


0.5 


0.5 


3 مر‎ 4120 e 


0.25 f (ES: +m me 
. ليس للمعادلة حلا‎ 7 me ۰ 


۰ << وه آو 1< ited gs‏ حل واحد 3x025‏ 


-S <m >1 e‏ حلین 


التمرين الأول(04 نقاط): 
1( لتكن المتتالية (,) المعرفق على لا ب : 0= ,» ومن أجل كل عدد طبيعي م ۰ 4+ u, = Du,‏ 

2. نبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي ‏ « 4< ,>0 . 

من أجل 0 = ۸ 0۰ = وله و 4 > ug‏ > 0 إذن الخاصية محققة من أجل 0 = RR n‏ 7 
. نفرض أن الخاصية صحيحة من أجل n‏ أي : 4 > رنه > 0 و نبرهن صحة الخاصية من أجل 1 + n‏ 
أي : 4 > و > 0 


لدینا :4 > O > u,‏ نضرب آطراف المتباينة في 3 نجد : » 12 > ,3 > 0 نضیف 4 نجد: 


16 > 4 + ,3 > 4 و منه 4 > 4 + 3u,‏ / > 2 > 0 و بالتالي 4 > بريه > 0 |f. ens‏ 


2 
2 نتحقق أنه من أجل كل ae‏ طبيعي :۰ سس = Un TU‏ : 


(yVBunt T4— up ( ) 3 + 4+un) _ 3uyct4-ug^ up?‏ ر 
Un+1 7 = J 3Un + 4 Un aah O (Bun Aus‏ نج 0.75 


E z‏ وروت 
لدینا ,)4— 3ugpt4—ug^ _  —(unct1)(un‏ _ 


Uni 77 Un SA Ere TT 
ما3‎ + 4 + u, > و0‎ -4 <u, - 4 > 0 بما أن 4 > با > 0 فان : 5 > 1 + بل >> 1 و‎ 
ES sd متزايدة تماما‎ (wu, ,( و منه المتتالية‎ Unti — إذن : 0 > ولا‎ 
2S es بماآن (,»)متزايدة تماما و محدودة من الأعلى فهي متقاربة‎ 
TC > 2)4- -u, )én من أجل کل عدد طبيعي‎ a آنبین‎ .4 
دبك ون ووه‎ Jud (4- B الهم مرن‎ 16-3۷4 _ 3(4—uj) EN 


3un +4 ^o 44 [3un+4 4+ /3ug 44 
M r م‎ Snc لدینا آیضا‎ 
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8 > 4 + ,44/30 > 6 إذن :2> سے سس > + و بما أن 0 < un‏ 4 إذن : 


3(4—un) 3(4—un) 
و443‎ 4 — 6 


ومنه (,4-۷)< > 4-u,,,‏ حت 03 


ت. التحقق أنه من أجل کل عدد طبيعي (4-u,) «on‏ سک :054-u,‏ 
لدينا Sz - uso) ۰ 4 Un Sz )4 un):‏ ولا - ۰4 Un-3)‏ - 4) 2 > يدولا = 4 ... 


up)‏ — 4) + > وله — 4 » بالضرب طرفا إلى طرف نجد؛ 
u0)‏ — 4204 (و ول - 4) 1-225 4) 105 4) 2 > )4714( )71,2 )ولا - u4‏ - 4( 


نختزل الأطراف المتشابهة نجد : co) 6 (4 — ug)‏ > 0 ...0.5 


1 " 3 n 1 n 5 
ii n>+ 2 2 
0.5 "..أة.........‎ im u, =4 Aa 


(T‏ يحتوي كيس على 10 قربصات متماثلة : 7 بیضاء تحمل الأرقام 1 » ۰1 ۰1 3۰3۰2۰2 و 3 سوداء تحمل 
الأرقام 4۰4۰1 . نسحب في آن واحد قربصتین من هذا الکیس و نعتبر الجوادث : 
۸ " الحصول على قريصيتين من نفس اللون " . 
B‏ : " الحصول على قربصتین تحملان رقمین مختلفین " 
:C‏ مجموع الرقمین اللذين تحملهما القربصتان المسحویتان يساوي 5 " . 
ت cus‏ أن احتمال الحادثة 8 يساوي $ ak‏ 8 : " الحصول على قربصتین تحملان رقمین متشابهین " 


1 ور‎ — 4 62 _ 36 _ 4 
0.5 ی‎ —— p(B)-1-p(B)-1 mE mra 


. حساب احتمال کل من الحادثة A‏ والحادثة C‏ : 


8 ر 24 _ 0+04 | 


DB ooi ل وك‎ a p(A) = 2 mE MET 
_ OCIXCIACIxC] | 12. 4 
DS uolet dias p(C) = LU d a um 


بح حساب احتمال الحصول على قربصتین من نفس اللون و تحملان رقمین مختلفتین . 


| 3۷+ ۷0203۷0۲02۷61 18 2 


Osis p(ANB) 23 =>‏ 
ج-استنتاج احتمال الحصول على قريصتين من نفس اللون أو تحملان رقمين مختلفتين: 
i-i‏ = )8 م U B) = p(4) + p(B) - p(A‏ شام Es‏ 
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(TI‏ نضیف إلى الکیس 2 قريصة حمراء . الکیس يحوي إذن 12 قريصة . نسحب الآن 3 قریصات في آن واحد ولیکن 
X‏ المتغیر العشوائي الذي یمثل عدد الالوان المحصل علیها . 

أ .تبرير أن قيم المتغیر العشوائي X‏ هي : 1 ؛ 2 ؛ 3 : 

قیم ×هي: 1 = X‏ في حالة ظهور 3 كرات بیضاء BBB‏ أو3 كرات سوداء X = 2 NNN‏ ظهور لونین آسود و 
آبیض NNB:‏ أو BBN‏ أو آبیض و آحمر BRR BBR:‏ أو أسود و آحمر X =3 NRR Àj NNR:‏ 


(۳ — BNR : أسود و آحمر‎ ¢ uaa ظهور 3 آلوان‎ 
71۰. < 
:p(X < 2( - - ب. بیان أن‎ 
7) ) 110 ب. بیان ان‎ 
uM c2 xcd TC xCd +C2 40 — 142 — 71 
3 وی‎ E p(X = 2( = UU CAN UN n 
- 3) — 07*03*09 42 2, 63 +610 _ 36 — 996" — 
p(X =3)= C3, — 290 110 LD'EPLI LE LES قانون احتمال المتغیر‎ . 
BS ce nd X 1 2 3 
pO E 2 2 
55 110 110 
.. 223 
O25 ا ع‎ E(X) - 1< + 2 x +3 x رت‎ EET = 2.027 راب آمله الرياضي:‎ 


التمرین اثالث (05 نقاط)۰ 


هذا التمرین هو استبیان متعدد الاجابات c‏ لكل سوال 4 أحوبة مقترحة واحد منها صحیح » المطلوب : تحدید الاجاية 
الصحيحة مع التبریر. المستوي المرکب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ) 07, 07: 0) . 
۸ ۶ و luc‏ لاحقاتها =e"‏ ,+ += ,2 و DEL‏ 


1 الشکل الجبري للعدد , 2 هو: 


دنا : 12 +2 = )12+ za = ۷3۵6 = V3 (cos? + isin £) = ۷3 (E‏ 2 035 
إذن الإجابة الصحيحة هي (c‏ دور م ل D.2B‏ 


2 الشکل الاسي ل ze‏ هو: 
لدینا : 1۷3 + 1- = م2 2 - 3 + N1‏ = |ع2| و 0 = arg(zc) = arg(—1 + iv3)‏ بحیث 


sing = 2‏ و 1 - = cos‏ إذن 25# + 7 = 0 و بالتالي : 2655 = مم اه وا ون ۰ 75 0) 

إذن الاجابة الصحيحة هي: corine T (Í‏ 025 

3. لاحقة النقطة 2 بحیث یکون 0 مرجح الجملة |(1(,)0:1-:۸:1(,)8)] هي: 

Zp - 3 إذن 1+ + + لاو‎ Zp = Zo — Z4 + Zg و منه‎ Zo = لدینا سس‎ 

ومنه )i (is cadi ERE e p = -1 +1 (Z):‏ ی us‏ قم 
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4 لیکن n‏ عددا طبيعياءالعدد ( , 2) حقيفي موجب معناه 7 من الشکل : 


1 


5 _ j 1_1 ۳ 1 ی‎ i E 5g n " 
|و2| بحیث:‎ = 2+2 = Z sarg(zc) = arg ($ + i2) = a «zg + هو : ز‎ ZgO الشکل الاسي‎ 


2 


۱ 1 ag : vZ ۱ ۷2 

و < ٩100‏ و = cosa‏ إذن 21 + 5 = o‏ و بالتالي 1ج = و2 و منه = (zg)"‏ 
m‏ 112 

Eo en 

2(۳) حقيقي موجب معناه 2)7 = وامنه : n = 8k‏ حيث ۸ عدد صحیح D.75 ues‏ 
إذن الإجابة الصحيحة هي: د) 8k‏ مفو ا ل (UE‏ 


5. مجموعة النقط 14 التي لاحقتها 2 حيث : 


: هي‎ (z &1-i 3)(z «1i ۷3| - 4 


(z +1-1۷3() +1 + iv3) = (z +1 — iv3) (z + 1 - ¥3) = |z + 1 - iv : دینا‎ 


| - C1 iS = -zcl - 4 


معناه 4 = MC?‏ و منه 2 = MC‏ إذن مجموعة النقط هي داثرة ذات المرکز C‏ و نصف القطر 2 


إذن الإجابة الصحيحة هي: آ) دائرة ی 


التمرين الرابع(07 نقاط): 
لتكن الدالة م المعرفة على المجال ] 


(z-1-iV3)(z*-1-4i/3) = 


Inx 


f (x)-x ANO [0+‏ . ولیکن (,0) تمثيلها البياني في 


المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ) ر: 7: 0) . 


4 آثبات آن : - إذا کان 1< ۶ فإن: 


. x’—1+lnx>0 


- إذا كان 1« ×>0 فإن: 0« ,ما 1- " د. 
نضع : Kos‏ الدالة المعرفة على المجال ]مه+:0[ ب: 12+ 1 - k(x) = x”‏ 


ندرس إتجاه تغير الدالة K'(x) = 2x + k‏ ۰ من أجل كل x‏ من المجال ]۰0+:0[ k'(x)‏ موجة و aia‏ 


källa‏ متزايدة تماما على ]مه+:0.25...[0 
إذن جدول تغیرات الدالة × : .....0.25 


إذن k(x)‏ موجبة على ]1 ;0] و سالبة على 


]+ ;1]و بالتالي : إذا كان 1< x‏ فاٍن: 1+10<0- ”× و إذا كان 1« >0 gà‏ 


x0 


lim k(x)-— +o و‎ limk(x) = مه‎ 
xToo x20 


-Foo 


|] - - | E 


۱ : lnx 
0.25 ues lim 7 (x )= pr FT 


X 
x0 
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-00 


التفسیر الهندسي :) (C,‏ يقبل حامل محور التراتیب مستقیم مقارب -......... 0.25 


حا : ۲ lnx‏ : 
E es Jim.-—-0 y ,lim/()--*9 imf] cui.‏ 
۳ £ "" ]4 * 
ب. هين أنه من أجل كل عدد حقيقي × من المجال ]۰0+:۰[0 f'a) I‏ 
lxx-ixInx 1-1 2-141‏ 
لينا ٠‏ لد کت 1 < سپس -*- 21 هم ۲ ss‏ اوح عع n.‏ 


إشارة f(x)‏ من إشارة (x? — 1 + In x)‏ إذن f‏ متناقصة تماما على المجال[1 :0[ و متزايدة تماما 


على ]00+ ;1[ ات دتم 0.25 
ج. dels‏ جدول تغيرات الدالة ess : f‏ تيا 
x 0 1 -Foo‏ 
fœ — 0 5‏ 


f (x) d حم‎ “ 


3 أ. زین أن المستقيم (A)‏ ذو المعادلة ×= y‏ مقارب مائل للمنحني(,0) عند + : 


5 he nx _ lim - hx _ ۱ 

VP سل م‎ .[f(x) - x] - lim [x— rm xe o 52 

و منه المستقیم (A)‏ ذو المعادلة ×= y‏ مقارب مائل للمنحني(,0) عند ه+. 

ب. Aa:‏ وضعية المنحني( ,6)بالنسبة إلى (0.5....۰.۰.۰.۰....:)۵ 

- In من إشارة‎ f(x) - x إذن إشارة‎ x < 0 بما أن‎ f(x) -x = -  : لدینا‎ 

x 0 1 -Foo 

f(x)-x + - 
فوق )^( الوه النسبي‎ (C,) (^) تحت‎ (C, ) 
(4) (C, )9 

ج. cab‏ أن المنحني( ,"©)يقبل مماسا (T)‏ يوازي المستقیم (A)‏ : معناه 1 = f'G‏ ... 5 و LM lau‏ 

1 

و بالتالي x^:‏ = 2م[ + 1 - 72 و منه 1 = 102 إذن © = × eos‏ .0:28 


كتابة معادلة المماس ( (T‏ 
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DS ل‎ (Ty = f'e)x - e) + f(e) = (x = e) + e = x —> 


4. إنشاء المستقيمين (T) (A)‏ والمنحنی ( (C,‏ 
5. م الدالة المعرفة عل(0) R-‏ ب 


Phl 
g(x)=x ۳ 


أ. نبين أن الدالة ‏ فردية: 


0 ذ‎ zal Buses — {0} 


In |-x| In |x 


g(-x) = که‎ 
: إذن‎ g(x) = - (x - *8D = 0ه‎ 


ع دالة فردية Sess‏ 


لدينا (Cz)‏ منطبق على (,6) على ]مه+:0[ و نظير 
(C, )‏ بالنسبة للمبدأ O‏ على ]0 ;95—] 


m .8‏ وسيط حقيقي » عين مجموعة قيم m‏ حتى يكون للمعادلة g(x)o m‏ حلين متمايزين . 
من التمثيل البياني (C,)4‏ يكون للمعادلة g(x)o m.‏ حلين متمايزين إذا كان ]60+ ;1] لا ]1- زمه-[ € 0.5...m‏ 


۲-1-1) zT) 


h(x) i الدالة المعرفة على ]مه +:1[ ب‎ 7 
x= 
:۸)×(=f (x -1(+2 إثبات أن‎ 
f(x 5 1) d es (x 5 1) _ Init) Nm (x—1)?-In (x -1)4-2(x —1) - x?—2x--1-1n (x -1) -2x +2 
2-1 x-1 x—1 
0.5... esee f(x - 1) + 2 = E887 - h(x) و منه‎ 


. شرح كيف يمكن رسم المنحني (,0)انطلاقا من ) (C,‏ : بما أن 1)*2- A (C,) olh(x)of (x‏ صورة 


)6,( 
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بالانسحاب الذي شعاعه eese ۳ i‏ (] 


انتهی حل الموضوع الثاني 
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الجمهورية الجزائرية الدیمقراطیه الشعبية 

مديرية التربية لولاية تيارت 

امتحان بكالوريا تجرببية ثانوية بن براهيم زهرة -تخمارت- 

الشعبة: تقني رياضي دورة: ماي 2021 

اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 04 ساعات ونصف 
على المترشح ان يختار أحد الموضوعين الآتيين: 


الموضوع الأول 
التمرين الأول: (05 نقاط) 


Aa = n ub n ومن أجل كل عدد طبيعي‎ Uo = 4 المتتالية المعرّفة بحدّها الأّل‎ (un) 
„U3 ولا و‎ U احسب كل من‎ 1 
ب/ أعط تخمینا حول اتجاه تغيّر المتتالية (,بلا).‎ 
حيث © عدد‎ Vp = Qus - 4)» + معرّفة من أجل کل عدد طبيعي ۸ ب:(1‎ (Vp) المتتالية العددية‎ (2 


- 


- ی ۰ 


z 


أ/ جد العدد الحقيقي © حتی تکون (Vp)‏ متتالية هندسية أساسها Z‏ ثم احسب JA is‏ 
(Ay "T‏ 16 
ب/ css‏ أنه من أجل کل عدد طبيعي n‏ () - گے = au,‏ 
- ادرس اتجاه تغیر المتتالية ai (un)‏ احسب lim Un‏ . 
من + TL‏ 


وزارة التريية الوطنية 


3( أكتب بدلالة n‏ المجموع Sp‏ حیث: "nm (5 Vy‏ 6 + روگ + dim Sp cual È Sp = Vo‏ . 
3 3 3 1314-00 
التمرین الثاني: )04 نقاط) 
يحتوي صندوق على 10 كربات متمائلة لا ثفرق بینها عند اللمس» منها أربع کربات بیضاء مرقمة ب:1؛ ]€ 2 2 
وثلاث کریات حمراء مرقمة ب:0؛ 1؛ 2 وکریتان خضراوان مرقمتان ب:00؛ 1 وكرية وسوداء مرقمة ب:0. 
نسحب عشوانیا وفي آن واحد آریع کریات من هذا الصندوق. 
نعتبر الأحداث :A‏ "الكريات المسحوبة من آلوان مختلفة" و :B‏ "الکربات المسحوية تحمل لونين فقط" و : 
cab SI"‏ المسحوبة تحمل على الأقل رقم زوجي". 
e(l‏ قح = P(B)‏ نع احسب P(C) 5 P(A)‏ 
2( ليكن X.‏ المتغیر العشوائي الذي يُرفق QS‏ نتيجة عملية سحب عدد الالوان المحصل علیها. 
- عرّف قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي X‏ واحسب آمله الرباضياتي E(X)‏ 
3( نسحب الآن عشوائیا على التوالي ودون ارجاع أريع کریات من هذا الصندوق. 
نعتبر الحدث :D‏ "الكريات المسحوبة تحمل الارقام والتي ثشکل العدد 2021 بهذا الترتیب"» أحسب ((2)1. 


اقلب الصفحة 


اا ی ا ی 
1 


BAC BLANC 1 1‏ 7 
التمرین الثالث: (04 نقاط) 
(T‏ ادرس حسب قیم العدد الطبيعي 1 بواقي قسمة العدد ”2 على 10. 
ب. استنتج رقم آحاد العدد ^1994141. 
2( *«ع,(0) المتتالية المعرّفة بحذها العام 2۳ = AL,‏ 
أء تعلق من factis dese Cb Js este T‏ 
نضع لكل عدد طبيعي غير معدوم Sn = 5 2! + 5 + 22 + ... + 5 + 27 in‏ 
ب. أوجد قيم ۸ الطبيعية التي يكون من أجلها S,‏ قابلا القسمة على 10. 
التمرين الرابع: )07 نقاط) 
-I‏ لتكن الدالة g‏ المعرّفة على 18 ب: 1 + × + e*‏ = (2) 0. 
(I‏ احسب نهايتي الذالة g‏ عند 00+ aie,‏ 00-. 
2( ادرس اتجاه تغيّر الدّالة و نع J&S‏ جدول تغيّراتها. 
3( أثبت أنّ المعادلة 0 = g(x)‏ تقبل حلا وحيدا © حيث 1,27— > © > 1,28—. 
4( استنتج إشارة g (x)‏ على R‏ 
-I‏ لتکن f AI‏ المعرفة على 18 ب: FE) = XE‏ 
(Cy)‏ تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس È J)‏ ;0(. (وحدة الطول cm‏ 4( 
1( آثبت 43 من أجل کل x‏ من f' = E R‏ 
-i(2‏ آثبت أنّ: 1 + f (a) = a‏ 
ب- استنتج حصرا للعدد f(a)‏ 
3- احسب .]im f(x); lim f(x)‏ 
ب- بيّن أنّ المستقیم (D)‏ الذي معادلته × = y‏ مستقیم مُقارب مائل للمنحنی (Cg)‏ 
ج- ادرس الوضع النسبي للمنحنی (م6) بالنسبة للمستقیم (D)‏ 
UE -4‏ جدول تغیّرات الدّالة f‏ 
ب- ارسم (D)‏ و (Cr)‏ 


انتهی الموضوع الأول 


اا را ی 


۳ اختبار في مادة الریاضیات/ الشعبة: تقني ریاضی/ بکالوریا تجريبية 2021 y$‏ 
الموضوع الناد 
التمرین الا : (05 نقاط) 
1) في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس È; J)‏ :۰)0 مثل المستقیم (D) 5 (A)‏ اللذین معادلتیهما على 
الترتیب: × = بز وم - بر = y‏ 
f T g‏ 1 1 
لتکن المتتالية (up)‏ المعرّفة على N‏ ب: 6 = Ug‏ ومن أجل axe US‏ طبيعي n1 = qa - < N‏ 
أ- متل على حامل محور الفواصل الحدود Uz Ug Uo‏ و وا (مُبرزا خطوط الانشاء دون حسابها). 
ج- أعط تخمینا حول اتجاه تغيّر المتتالية (Un)‏ وتقاریها. 
2( نعتبر المتتالية (Vp)‏ المعرّفة من أجل کل axe‏ طبيعي 1 بالعلاقة » + UU, = Un‏ حیث © Me‏ حقيقي. 
أ- جد العدد الحقيقی ‏ حتی تکون ),7( متتالية هندسية يُطلب تعیین آساسها وحذها الأوّل. 
T 55-5 wh y -ci 2 DE‏ ^ 
باك نضح MT‏ أكتب v,‏ بدلالة ۸ ثح استنتج عبارة Un‏ بدلالة m‏ 


ج- بین أنّ () 5- = cus‏ پوه ثم استنتج اتجاه تغيّر المتتالية (up)‏ واحسب ,رلا lim‏ 
د- احسب بدلالة ۸ المجموع Vo + V, + ۰۰۰ Vs‏ = مک ثم استنتج المجموع Un‏ ۰۰۰ + ولا + ولا = Sn‏ 
التمرین الثاني: )04 نقاط) 
يحتوي كيس على 8 کریات. آريعة منها تحمل الرقم 1 وثلاثة منها تحمل الرقم 2 وكرية واحدة تحمل الرقم 5. 
نسحب عشوائیا من هذا الکیس کریتین في أن واحد. 
1/ احسب احتمال سحب كريتين رقم کل منهما عدد آولي. 
2 احسب احتمال سحب کریتین مجموع رقمیهما عدد فردي. 
3 ليكن X‏ المتغیر العشوائي الذي يُرفق بکل عملية سحب العدد | - ×| حيث y 5 x‏ رقما الکریتین المسحویتین. 
أ) ما هي قيم المتغیّر العشوائي SX‏ 
ب) عرّف قانون احتمال المتغيّر العشوائي 6 ثمّ احسب آمله الرباضياتي E(X)‏ 
التمرین الثالث: (04 نقاط) 
نعتبر المعادلة: 1430y = 2002 ... (E)‏ - 48622 حیث ‏ ول عدادان صحیحان. 
1( أحسب القاسم المشترك الأكبر للأعداد: ۰4862 1430 و 2002. 
2أ. das (E) či cs‏ حلولا في Z?‏ 
ب. حل المعادلة (E)‏ 
bsa 3‏ عددان طبيعيان حيث (a; b)‏ حل للمعادلة (E)‏ نضع: .d = PGCD(a; b)‏ 
أ. عيّن القيم الممكنة ل0. 
ب. عيّن الثنائيات Ge (a; b)‏ 7 = 4. 


اقلب الصفحة 


RPM‏ ا 


BAC BLANC 1 1‏ 7 
التمرین الرایع: )07 نقاط) 
الجزء الأوّل: 
لتکن ‏ الذالة العددية المعرّفة على ]00+ :0[ ب: x? - lnx‏ - 1 = ()0. 
1( ادرس تغيّرات الذالة و على ]60+ ;0]. 
2( احسب g(1)‏ ثم استنتج» حسب ox edi‏ إشارة (>) „g‏ 
الجزء الثاني: 
نعتبر الدّالة العددية f‏ المعرّفة على ]00+ :10 ب: 2 + x‏ - كنا = f(x)‏ 
نسمي (C)‏ المنحنى المُمثل للدّالة f‏ في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (0:7:7) (وحدة الطول 
cm‏ 2(. 
1- احسب نهاية الدّالة f‏ عند ۰0 فشر هندسیا هذه النتيجة. 
ب- احسب نهاية الدّالة f‏ عند .-Foo‏ 
ج- بيّن أنّ المستقیم (D)‏ الذي معادلته 2 + - = y‏ هو مستقیم مُقارب مائل للمنحنی (C)‏ عند +٠٥١‏ . 
د- ادرس الوضعية النسبية للمنحنی (C)‏ بالنسبة للمستقیم (D)‏ 
02- آثبت أنه من أجل کل x‏ من ]مه+ ;0 ك = f'E)‏ 
ب- استنتج اتجاه تغيّر الذالة f‏ وشگل جدول تغيّراتها. 
3- عيّن إحداثيي النقطة A‏ من (C)‏ التي یکون المماس عندها مُوازیا للمستقیم (D)‏ 
ب- اکتب معادلة للمستقیم (T)‏ مماس المنحنی (C)‏ عند النقطة ذات الفاصلة 6. čj SX)‏ © هو العدد الذي 
یحفق 1 = (Ine‏ 
4( أثبت éj‏ المعادلة 0 = f(x)‏ تقبل حلا وحیدا © من المجال ]1 ;0]. 
5( ارسم المستقیمین (T) (D)‏ والمنحنی (C)‏ 


انتهى الموضوع الثاني 


ال ار 
4 


حل الموضوع الأول 
حل التمرين الأول: (05 نقاط) 
ug — 4 3‏ 
los x “Un + = =‏ 


1 حساب کل من “u‏ 12 وولا: 


: 13 4+و 3 
لدینا: p‏ - =+( 4 - 2 + ولگ = ولا 
.55 39+16 _ 4 13 4 =+ 3 ۳ 
4X3 3 4 3 12 127‏ ^ 1'3 4 2 
-229 165+64 4 55 4 3/55 4 3 
ERN —‏ کے کارت NEL‏ 
4X) 3 16 3 48 48 =‏ 3 4 


ب/ إعطاء تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (up)‏ 

نلاحظ us igl‏ > ولا > وا > uo‏ فتخميني حول اتجاه 

تغيّر المتتالية (un)‏ فهي متزايدة تماما 

2( المتتالية العددية (p)‏ معرّفة من أجل كل عدد طبيعي n‏ 

ب: )1 + 4(a‏ — لاه = = وء حيث ۾ عدد حفيقي. 

آ/ ایجاد E:‏ الحقيقى © حتى تکون_(,,) متتالية هندسية 

آساسها ái Š‏ حساب حدها الأوّل: 

)0( منتالية هندسية أساسها È‏ معناه: ,رناب = Vry‏ 
3 57 3 

Qun+1 - 4(a + 1) = 4 Un ہمت تكافئ:‎ = gln 

d Un + j- ات‎ icd (p ومنه:‎ 

2 aun + “a - 4a - 4 = qu, - 30 - 3 وعلیه:‎ 


ومنه: 3 - —3q‏ = ب4 - يو4 - “a‏ 

4a — 12a — 12 = —9a - 9 وعليه:‎ 

—8a + 9a = 12 - 9 ویکون:‎ 

وبالتالي: ]3 = [a‏ (بالتعویض نجد: 16 — (v, = 3u,‏ 
حساب MJ‏ الاوّل. 


V, = 3Un - 16 = 3(4) - 16 = 12-16 = -4‏ 
ب/ تبيان أنه من أجل كل عدد طبيعي en‏ 


«ms 37 
Jn = »ا‎ 4 = 4x (2 لدینا:‎ 
v, —3u, — 6 
vn +16 . 
Un = 3 ومنه.‎ 
smp 
3 3 
3 
_ 16 -ax(3) 
— 3 3 
16 37! (5) 
= — — — X|- 
3 47 4 


دراسة انجاه تغیر المتتالية (un)‏ نم حساب 1 lim‏ : 
ندرس إشارة Un GI‏ — 1+ما: ا 
ند( ا )سرد وی 

ROUEN 


3,71 Pus 3 "m 
(5) د سس زج‎ 


lim u — منه:‎ 
n rg 
Tn>+o 3 


(us المجموع ,ك‎ n كتابة بدلالة‎ (3 
T" 4 42 4۱۳ 
ثم‎ Sn = ونه‎ tivi + (2) vt ($) Un 


: lim حساب ,رد‎ 
2 up 
Sn = vo + 5v, + ($) ون‎ +... ($) Va لدينا:‎ 


va +t (3) m‏ (ج) + v‏ عه ا 
رت x) * x *O x0‏ راد 
17 + ...+ 12 + 11+ 4(19— = 
—A[1(n — 0 + 1)]‏ = 
—4n—4‏ = 
lim $, «t‏ : 


^no 
lim Sa = lim (—4n — 4) = +% 
n -oo 1-4 مو‎ 
حل التمرین الثانی: )04 نقاط)‎ 
يحتوي صندوق على 10 کریات متمائلة لا ثفرق بینها عند‎ 
2 اللمس» منها آربع کریات بیضاء مرقمة ب:1؛ 1؛ 2؛‎ 
و ثلاث کریات حمراء مرقمة ب:0؛ 1؛ 2 وکریتان خضراوان‎ 
مرقمتان ب:0؛ 1 وكرية وسوداء مرقمة ب:0.‎ 
عدد الحالات الممكنة لسحب آربع کریات في آن واحد من هذا‎ 


سدع ۳ 
نعتبر الأحداث 4: "الکریات المسحوبة من آلوان مختلفة 

و : "الکریات المسحوبة تحمل لونین فقط" و6: "الکریات 
المسحوبة على الاقل رقم زوجي". 

1 تبيان نت = P(B)‏ نع حساب :P(C) P(A)‏ 
لدینا: 


335. „ency-education. .com 


1ق Cox Cd e‏ + وع عاق +01 »21+03 »03 + و »03 +6301 + و0 »0 + 0103 


P(B) = ci, 
__ 41+61 3+ 423326» 1+ AX2-FAX153X1-1X21X1 
210 
_ 58 
210 
29 
105 
:P(C)5 P(A) حساب‎ 
62*032 ۷01۷01 4x3x2x1 24 
P(A) = ت ے‎ 1 - E لديا گے ے‎ 
Ci 210 210 35 —— 
CáxC?*CÀxc2-càxclecé ۱ 
P(C) = Ch 3 
_ 6x4+15x6+20x4+15 
210 
_ 205 
^. 201 


_ 41 


57 
2 لدينا: X‏ المتغير العشوائي الذي يُرفق JG‏ نتيجة عملية 
سحب aae‏ الالوان Cras all‏ ابيا 
تعريف قانون الاحتمال للمتغير العشوائى × وحساب أمله 
الریاضیاتی ;E(X)‏ 
© قیم المتغيّر العشواني X‏ هي: ۰1 ۰2 ۰3 4. 
2 1 = × معناه: "الكريات المسحوبة تحمل نفس اللون" 


dX = 2‏ معناه: "الکریات المسحوبة تحمل لونین فقط" 
ومنه: [MeSH‏ 
4 = » معناه؛ "الكريات المسحوبة من آلوان مختلفة 
à‏ 24 
ومنه: لك ران رك كي 


cX = 3‏ معناه؛ "الکریات المسحو بة تحمل ثلاث VN‏ 


- ( کے + کے - 1 = (3 = ۶0۲[ 


— 210 210 210 
E‏ نلخص النتائج فى الجدول التالی: 
Xi 1 2 3 4‏ 
PX X | 1 |58 | 17| 24‏ 
210 210 210 | 210 : 
حساب الامل الریاضیاتی ;EQO‏ 
24 127 
لدینا: aR‏ × 3 + کے × 2 + ل × 1 = E(X)‏ 
1+116+381+6 _ 
210 5 
594 
210 


EN 
E 35 . 
عدد الحالات الممكنة لسحب آربع کریات على التوالي‎ (3 
ودون إرجاع من هذا الصندوق هو‎ 
101 _ 101 


0 -- اد 


— (0-4) 6 


نعتبر الحدث 7: "الکریات المسحوبة تحمل الارقام والتي 

تشکل العدد 2021 بهذا الترتیب! 

iP (D) ca حساب‎ 

4X3X3X2 - 2 . 1 لدينا:‎ 
5040 5040 70 

حل التمرین النالث: )04 نقاط) 

1 دراسة حسب قیم العدد الطبیعی ۸ بواقی قسمة العدد 


|P(D) = 


"2 على 10: 
لدينا: [1]10 = 2ء 
]2[10 = 21. 
]4[10 = ?2 
]8[10 = ?2 
]6[10 = *2 
z 2[10]‏ ?2 
ومنه: بواقي قسمة 27 على 10 ثشکل متتالية دورية» دورها 5 
وبالتالي: 
6۳ م | 5+3 | 2 +54 | 5+۲1 | n= | 5k‏ 
]10[ 6 8 4 2 | < *2 


ب. استنتاج رقم أحاد العدد 1994141^4: 
لدینا: ]4[10 = 1994 آي: ]2?[10 = 1994 
ومنه: [22828]10 = 19941414 
وبمأن: 3 + (5)565 = 2828 فانْ: 
]6[10 = 19941414 
إذن: رقم آحاد العدد 19941414 هو 6. 
2( وع( (un‏ المتتالية المعرّفة بحذها العام ”2 = 
أ. التحقق من e Oi‏ ,)11( منتالية هندسية: 
لدینا: 2u‏ = ”2 × 2 = 2771 = بوا 
إذن: (un)‏ متتالية هندسية. 
ب. لدينا: من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم n‏ 
۴ + 5 ۰4 .+ 22 + 5 +214 + 5 = رگ 
يم 70 الطبيعية التى يكون من أجلها 5 Lol‏ 
علی 10: 
Y jl‏ نكتب_,رى بدلالة n‏ 
Sa = )5 + 21( + )5 + 22( + ... + (5027)‏ 
+u)‏ ++ ولا + ) + (1 +1 5(n—‏ = 


1 
= 5n + به‎ (——— — ) 


”1-2 
5n +2 (5)‏ = 
)1 — 20۳ + و5 — 
برى یقبل القسمة على ۰10 معناه: [0]10 = Sn‏ 
أي: [0/10 = )1 - ”2(2 + 5n‏ 


ایجاد $ 


n= | 5 | 5k+1 | 5k+2 | 5k+3 | ۴ 
2* < | 2 4 8 6 [10] 
5nzs| 5 0 5 0 [10] 
یگ‎ < | 7 [10] 


تن ا ت۲2 


ااا ی ی ی 
6 


حل التمرین الرابع: (07 نقاط) 
-I‏ و دالة معرّفة على R‏ ب: 1 + + *ع = ()0. 
1) حساب نهایتی الدالة g‏ عند oo‏ وعند مه-: 


im e* =0 


ND j; 5E 
PUN 9 (۴ «oo tias fa lim e + 1( = مم‎ => 
Jim. g(x) = +٥ | ا ۳ ومنه:‎ 


2 دراسة اتجاه تغیر الدالة و نم تشكيل جدول تغیراتها: 


0۳ (x) = 2م‎ + 1 < 0 


ومنه: الذالة و متزايدة تماما على R‏ ویکون جدول تغیراتها 


ولدينا: 


3 إثبات أن المعادلة 0 = g(x)‏ تقبل حلا وحيدا q‏ حيث 

:—1,28 < a < —1,27 

و مستمرة ومتزايدة تماما على المجال ]1,27- ;1,28— —] 
(لأنها: متزايدة تماما على (IR‏ 


g(=1,28) = —0,56 ,. 
m 
9)-1,28( x g(—1,27) > 0 أي:‎ ۳3 127) = +001: 


g(x) = 0 حسب مبرهنة القیم المتوسطة المعادلة‎ m 
.—1,28 > a > —1,27 à» q تقبل حلا وحیدا‎ 

4( استنناج إشارة g(x)‏ على :R‏ 

بمأنّ: و متزايدة تماما على g(a) = 05 R‏ فان: 


EI ا‎ = 
g(x) | - E. n 
f(x) = ب: كك‎ R معرّفة على‎ AS f TI 


e*+1 
تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم‎ )6( 
(4 cm (وحدة الطول‎ .)0: È J) المتعامد والمتجانس‎ 


e” g(x) 
= 3 | إثبا أنه‎ 

1) إثبات 4 من أجل كل ۾ من 8 f'o- (een?‏ 
usce eS‏ ; 

_ (axe*e*xx)(e*1)-e* (xe?) 

5 (e*41)? 

|  e*(x*1)(e*-1)-e* (xe?) 

5 (e*+12 

_ e*(xe*+x+e*+1-xe*) . e*g(x) 

5 (e*+12 2225 


2- اثبات أن 1 + f )( = a‏ : 
لدينا: من السؤال g(a) = 0 «(3-I‏ 

آي: 0 = 1 + بو + 6ج ومنه: 1 -ن- = “ع 
وبالتعویض نجد: 


= 0 + 1 


|  —a(a-1) 


_ &(-a-1) 
-a-1+1 
:f ب- استنتاج حصرا للعدد_()‎ 
—1,28 > a > —1,27 لدینا:‎ 
- 00,28 > æ + 1 < —0,27 ومنه:‎ 
.) -0,28 < f (a) > —0,27 | إذن:‎ 
ilim f(x)s lim f(x) حساب‎ -iB 
جع‎ + 00 
Jim. xe* < 0 
[E مه(9‎ i + = سط‎ 
: lim f(x) حساپ‎ 
م6 + ور‎ 
xe* x 
ا‎ - 
lim = 0 وبالتالي:‎ im e* = +0 ió نعلم‎ 


€ مه دجبعر 


: x EU 
Pu (4:)- oid gi Jim (1e 2) < 1:8; 


ب- تبیان أن المستقیم (D)‏ الذي_معادلته y = x‏ مستقیم 
مقارب قرب مائل للمنحنى (Cy)‏ 
ا میس - سس 


TE DC - e 
x X. x x 


e* 1‏ 
وبماأن: 0 << lim — = +03 lim‏ فان 
م + جر X‏ 00+ بر 


|۶ )( ES 


e%+1 


f(x) - 


Jim مرا‎ - x] 
,lim [f (x) 5 x] E ES. (5) NIU ولدینا:‎ 


ój giia‏ المستقیم (D)‏ الذي معادلنه y = x‏ مستقیم 
مُقارب مائل للمنحنی (C)‏ عند + 

ج دراسة الوضع النسبی للمنحنى (Cp)‏ بالنسية للمستقیم 
:(D)‏ 

ندرس إشارة الفرق f(x) - x‏ 

f(x) - x ومنه: إشارة الفرق‎ f (x) - x = لدينا: سح‎ 


من إشارة (-) على R‏ وعليه: 


eM‏ د 
7 


4- تشکیل جدول تغیرات الدالة af‏ 


حل الموضوع الثاني 
حل التمرین الأول: )05 نقاط) 
Mec OT‏ ات مه اند E‏ 
È J)‏ :۰)0 تمثیل المستقیم (A)‏ و() اللذين معادلتبهما 
xA,‏ تزور - + = لذ 


5 تمثيل على حامل محور الفواصل الحدود 0 U2‏ 
ووا (مُبرزا خطوط الانشاء دون حسابها): 
ب- تعيين احدائيى نقطة تقا 


:(D)3 (A) المستقيمين‎ 


4x = x — 2 ومنه:‎ » = Lx — < نحل المعادلة‎ 

وعليه: 2 - = بر 

3 

اذن: (A)‏ و(0) بتقاطعان في نقطة احدائییها )$ (75i‏ 
ج اعطاء تخمینا حول اتجاه تغیر المتتالیة (up)‏ وتقاربها: 
نلاحظ أنْ: us‏ < را < را < cuo‏ فتخميني حول اتجاه 
تغيّر المتتالية (up)‏ وتقاربها فهي متناقصه تماما وتتقارب 
نحو العدد 2 -. 
2 لدينا: (v)‏ متتالية معرّفة من أجل كل عدد طبيعي n‏ 
يع LR‏ اك واي ی 


- إيجاد العدد الحقيقي a‏ حتى تکون (Va)‏ متتالية هندسية 
و 


Vn+1 = Un+1 + 0 لدینا:‎ © 
Tiu 6 
=; (mn - 0( - 0 
= ۾ + بو ہن‎ 


2 
إذا وفقط إذا كان: 0 = م a+‏ 


- یم‎ — 2 + 4a = 0 ومنه:‎ 
3a = 2 hes 


ویالتالی: ا 2 = da‏ (بالتعويض نجد: (Vn =u +t‏ 
Za pi c‏ = »نون (pp)‏ متتاية هندسية ساسا 
وحذها الأول کے = 2 + 6 = + + ولا = وتا. 


Un استنتاج عبارة‎ ai n ANA Vn كتابة‎ DA= 2 قات نضع‎ 
m بدلالة‎ 


ج تبيان أن - ور ai‏ استنتاج اتجاه 


هه 


تغیر المتتالية (un)‏ وحساب lim u,‏ : 
و + جب 20 


شید |2 - EG‏ -9- (ن) دک مره 
4 )و( tQ‏ 
G- 1)‏ )بر 
06 
EC,‏ 
ستنتاج اتجاه تفر المتتالية (,10): 
بمأن: 0 > (2) 2-5 u,‏ 


‘Un+1 — 


فإنّ: (u)‏ متناقصه تماما. .]9 .8:3 - ed‏ 


|PX  0( = E 
—-oo 

X — 1 ۱ Ew em‏ معناه: که 

و QUU X)‏ والاخری تحمل الرقم 2" 

| ته یف = )1 = بوم‎ - ZEE: im C. yon 


EXTEEET‏ وجا مك cu‏ ی ق 
"S da M Bore‏ 


Sn = Vo + V1 ۰ 7 Pn المجموع‎ n دحساب بدلالة‎ 


لدینا: jp = 3( = SLE Sn = Vo + vq d v,‏ 
1-qn-0*1‏ 
) 1-0 و > m‏ "سحب كريتين إحداهما تحمل الرقم 1 
E‏ " والاخری تحمل الرقم 5" 
4— | ^= 
ic‏ )2 - نه: |2 = [Pa = 4) = ELSE‏ 
1111 
4401-0 
x | 0 11 3| 4 MES ho‏ 
1( _ 80[4 - 4 3 12 9 زم ا 
I TONES Ed es ae -9ü 0 )‏ 
ستنتاج المجموع Up‏ + ۰۰۰ + ريه + Sh = Uo‏ حساب الم الرياضياتى EO‏ 
Un es‏ +۰۰۰ + يلا + Sn = Uo‏ لدينا: — E(X) = 0 x 2 + 1 x 2+ 3< = + 4x‏ 
(v -( + (v -( +... (v E‏ - * 041249416 
HET ED 0 3 1 3 ۲ n 3‏ 
(vo + v +: +n) - 2 2 - 0 +1)‏ = = 
28 
(1 + )2 رک = حل التمرین الثالث: )04 نقاط) 
هه ,80 _ لدینا المعادلة: 4862x - 1430y = 2002 ... (E)‏ 
اج 6 تاو حيث × ور عدادان صحیحان. 
حل التمرين الثانى: (04 نقاط) (T‏ حساب القاسم المشترك الأكبر للأعداد ۰4862 1430 
يحتوي كيس على 8 کریات. أربعة منها تحمل الرقم 1 وثلاثة | 220023 
منها تحمل الرقم 2 وكرية واحدة تحمل الرقم 5. (4862222x11x13x17‏ | 
dpud E‏ لدينا: 13 × 11 × 5 × 2 = 1430 › ومنه: 
i j‏ 13 11< 7 كا 2 - 2002 
لکیس هو: |28 [PGCD(4862:1430; 2002) = 2 x 11 x 13 = 286 166 = zuo‏ 
1 حساب احتمال سحب كريتين رقم كل منهما عدد أولی: | 2)أ. تبیان أن (E)‏ تقبل حلولا فى :Z?‏ 
E‏ رجي (E) C‏ ثكافي: 7 = 17x - 5y‏ 
C ESE”‏ بمان: 17 اولي مع 5 
eas‏ ور dà doa‏ توجد ثنائية (x; y)‏ من 72 حقق 1 = 5y‏ - 17 


اس لس TI‏ جموع رشمیهما عدد فردی: ده = 7 - (Y 27y3X‏ 

ليكن الحدث 8: "سحب کریتین مجموع رقمیهما عند فردي (E) | ٠"‏ تقبل حلولا في 72 اعفد 
ال ۰ 3 5 

ug‏ 22 - فيك = رمم | ب. حل المعادلة (ظ): 

3/ لدينا: X‏ المتغير العشواني الذي يُرفق بكل عملية سحب ایجاد حل خاص (E)‏ 


S :‏ 8 : نلاحظ أنّ: 2 x‏ 5 - 11 × 17 = ۰7 إذن: الثنائية (2 :1 


أ) قيم المتغیّر العشوائي X‏ هي: ۰0 1« 23 و4. j‏ 
ر العشوائي X‏ هي: ' المعادلة (E)‏ 
ب) تعریف قانون احتمال aii‏ العشواني بن (ETUR uai‏ 


آمله الرياضياتى E(X)‏ 
2 0 = » معناه: "سحب كريتين تحملان 33 نفس الرقم" 
(الکریتین تحملان الرقم 1 أو تحملان الرقم 2) 


اا ا 


us —5yz7 ... (1) ded 
17(1) - 502( = 7 ... (2) — 
17(x - 1) - 50 - 2) = 0 a= (1) بطرح )2( من‎ 

17(x — 1) < 5(y - 2) ses 


ومنه: 5 یقسم )1 — )17 و5 أولي مع 17 
إذن: حسب مبرهنة غوص؛ 5 یقسم )1 — (x‏ 
أي: یوجد عدد صحیح k‏ حیث x - 1 = 5k‏ 
وبالتالي: [1 + [x = 5k‏ 
باتعويض نجد: 
:|5 +0176 +66 - ]مد ع + 
2 و عددان طبيعيان حيث (a; b)‏ حل للمعادلة (E)‏ 
نضع: .d = PGCD(a; b)‏ 
أ. تعيين القيم الممكنة ل0: 
لدينا: «d = PGCD(a; b)‏ ومنه: d|a‏ و d|b‏ 

d|17a - 5b وعلیه:‎ 
¿|7 آي:‎ 
d € D; úi وهذا يعني‎ 


ب. تعيين الثنائيات (a; b)‏ عندما 7 = :d‏ عندما 7 d‏ 


[(a; b) = (35k + 7: 119k + 14(‏ (حیث (k € N‏ 
حل التمرین الرابع: )07 نقاط) 
الجزء :J931‏ 
لدینا: g‏ ذالة مر ف على ]00+ ;0] يد 
x? - 6‏ - 1 = ()0. 
1 دراسة تغيّرات الدالة و على ]۰0+ :0[ : 


© النهایات: 
lim(1 — x?)=1‏ 
al‏ 0 /, و Aio‏ = 1 
—— امون = lim lnx‏ دم Too‏ ۳ 
2 3 
x0‏ 
im (1— x?) = —oo‏ 


ولدینا: 


li 
j ل ومند. حر‎ 2۵ 
|,lim. g GO بح سورد‎ | lim In x = +o 
x>+ مس‎ 
; اتجاه التغتر‎ © 
enc: 2 <o 
.]0; +00] ومنه: الذالة و متناقصة تماما على‎ 


g(1) etas 2‏ ثم استنتاج حسب «x aĵ‏ اشارة :g(x)‏ 
لدینا: 0 = 101 - ?)1( - 1 = «g(1)‏ 
ds‏ و متناقصة تماما على المجال ]00+ ;0 NU‏ 


3 
00+ 1 0 
- 0 + ))9 
الجزء الثانی: 
لدینا:  AS‏ عددية معرّفة على ]0+ ;0] ب: 
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| m2 
في المستوي المنسوب اال‎ f ISI المنحنی الْمثل‎ (0) 
(2 cm (وحدة الطول‎ )0: È f) المعلم المتعامد و المتجانس‎ 
1)أ- حساب نهاية الدالة  عند ۰0 وتفسیر هندسیا النتیجة:‎ 


lim In x 2 —oo 


|lim f(x) = —oo| لدینا. 79* ومنه.‎ 
ETUR sce t 


x0 
یقبل محور التر اتیب‎ (C) وتفسیرها الهندسی هو: المنحنی‎ 
A كمُقارب‎ 
:+ عند م0‎ f ب- حساب نهاية الذالة‎ 


Inx 


lim =0 
im X) = -00| مه+جیر » ومنه:‎ X لدينا:‎ 
E e ee 


ج تبيان أن المستقيم (D)‏ الذی معادلته 2 y--x-t‏ 

هو مستقيم مُقارب مائل للمنحنى (C)‏ عند 00 +: 

lim [fG) - )- + 2] = lim Inx - 0 لدینا:‎ 
2 ب‎ +۲ 00 xo 


+œ X ۳‏ 
نستنتج zi‏ المستقيم (D)‏ الذي معادلته 2 + y = —x‏ 
مستقیم مُقارب مائل ial‏ للمنحنی Me (C)‏ 00+ . 
د- دراسة الوضعية النسبية للمنحنی_ (C)‏ بالنسبة للمستقیم 
:(D)‏ 
ندرس (شارة الفرق )2 + fŒ) — Cox‏ 
لدينا: f(x) — )-× + 2) = TE‏ ومنه: اشارة الفرق 
3 + بو -) - f (x)‏ من اشارة In x‏ على ]+ ;0 


وعليه: 
X 0 1 +0‏ 
In x - +‏ 
f(x) - )- +2) +‏ 
9 الوضع النسبي 


يقع فوق (Cr)‏ 
(D) Da:‏ 97 
2- اثبات «e‏ من أجل كل x‏ من ]+ ;0]: 
)9 1 
:f (x) = P Er 3‏ 
f‏ معرّفة وقابلة للاشتقاق على ]00+ :0[» ولدینا: 


. 1-lnx 


1= 1-Inx-x? " g(x) 


ب- استنتاج اتجاه تغير الدالة f‏ وتشکیل جدول تغیراتها: 
على المجال ]۰0+ :۰[0 0 < x?‏ اذن: (شارة f'(x)‏ هي 
من إشارة البسط „g (x)‏ 

وبالتالي: f‏ متزايدة تماما على المجال ]1 :0[ ومتناقصة 
تماما على المجال ]00+ :۰]1 ویکون جدول تغیراتها 
کالتالی: 
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oo 
التى یکون المماس‎ (C) تعيين إحداثيى النقطة 4 من‎ -)3 


عندها موازیا للمستقيم (D)‏ 
نضع: 1- = f'(x)‏ نجد: ]— x2‏ 
ومنه: x? = —x?‏ - 182 - 1 
وعلیه: 0 = م[ - 1 
ومنه: 1 = lnx‏ 
وبالتالي: x = e‏ 
ویمان: م - 2 + - 2 + f(e )==_e‏ 
€" 1 
فإن: e)‏ - 2+ + :ه) ۸ 

ب- كتابة معادلة 
النقطة ذات الفاصلة :e‏ 
معادلة (T)‏ من الشكل y = f'(e)(x - e) + f (e)‏ 

y = =) - e) +2 +2- e ومنه:‎ 


نجد: |2 + 2 + -x‏ = در | 


1-Inx-x? _ 


(T‏ مماس المنحنی (C)‏ عند 


4( اثبات أن المعادلة 0 = f (x)‏ تقبل حلا وحیدا بو من 
المجال ]1 ر0[ : 
f‏ مستمرة ومتزايدة تماما على المجال ]1 ;0] 

lim f(x) = —% 
0 € ]-oo; 1] اي:‎ THE xo ولدینا:‎ 

۱ o= 

إذن: حسب مبرهنه القیم المتوسطه المعادلة 0 = f(x)‏ 
تقبل حلا وحیدا a‏ من المجال ]1 ;0]. 
(S‏ رسم المستقيمین_( )۰ (T)‏ والمنحنی_(,): 


-5 


انتهى_محبكم في الله استاذ الادة سس بالتوفیق في بکالوریا دورة جوان 2021. 


تمرین محلول 12 : ( 2007 Bac Métropole juin‏ ) 
نعتبر الدالة f‏ المعرفة على المجال ]م+ : 1-[ ب f(x)=x- ban,‏ 
(ع) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس T)‏ جر : 0) 
1( احسب ( f'(x‏ لكل x‏ من +٥]‏ :1 37 
2) من أجل کل x‏ من ]مه+:1-[ » نضع : (1 + )1 +1- g(x)- G1?‏ 
- تحقق أن الدالة ج متزايدة تماما على المجال ] مه+:1-[ . 
- احسب e(0)‏ . استنتج اتجاه تغير الدالة Sf‏ 
3( ادرس الوضع النسبي للمنحني (ع) بالنسبة للمستقیم (D)‏ الذي معادلته ×= ر . 
4( ارسم المستقيم (D)‏ والمنحني (c)‏ . 
الحل : 
ی م mæt),‏ .2 
و( سود رار 
من أجل كل x‏ من ]مه+:1-[ : 


[ln(x  1)] x (x +1)- (x +1) < In(x +1) 


f'e)-()' - m 
ra: (x+ إذن .)1 ع‎ 
:[-1 + التحقق أن الدالة ع متزايدة تماما على المجال] مه‎ )2 
g)- 39 + 1(+ = m : من ]مه+:1-[‎ x من أجل كل‎ 


3 کان ]+ ;1-[ xe‏ فان (x+1)>0‏ و 0< ۲+1(۴) 


2 2 
وبالتالي :0 1+ ا أي : 0 <() ع 


إذن : الدالة ع متزايدة تماما على المجال ]+ : 1-[ . 
۾ حساب g(0)‏ : 0-(0+1(2-1+12)0+1) -(0)ع 
۾ استنتاج اتجاه تغير الدالة ‏ : 
لدینا : الدالة م متزايدة تماما على المجال ] مه+ : 1-[ و g(0)20‏ 
نستنتج أن : [x20] AS [g(x)20]‏ 
g(x)>0]‏ ] یکافی [ ]مه+:0[ xe‏ ] 
[0 >( ] یکافی ][1;0-] [xe‏ 
ln(x 1) _ gE) ..‏ -1+ )رن 
(x «1f (xy e‏ فيك 
وبالتالي فان إشارة f'(x)‏ من إشارة g(x)‏ ومنه النتيجة التالية : 
الدالة f‏ متناقصة على المجال [1:0-[ ومتزايدة على المجال ]مه + :0] 
3( دراسة الوضع النسبي للمنحني (c)‏ بالنسبة للمستقیم (D)‏ : 


من أجل کل x‏ من ]مه +:1-[ fix)-x-- E,‏ 


إذا كان xe [-1: +٠]‏ فان 0 <(1+) وبالتالي فان إشارة الفرق f(x)- x‏ 
من اشارة )1 + ln(x‏ - . 
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In(x +1(- 121 : ومنه‎ ] In(x 41)20] یکافی‎ ]-12)+1(-0[ e 
x20 إذن:‎ (x41)21 : وبالتالي‎ 

في هذه الحالة : المستقيم (D)‏ يقطع المنحني (c)‏ في النقطة (0)0:0. 

In(x +1(> Inl : ومنه‎ ] In(x 4 1)«0] یکافی‎ ]-10)+1(<0[ e 
xe [-1:0] : اذن : 0 >« أي‎ (x+1)<1 : وبالتالي‎ 

في هذه الحالة : المنحني ( ©) يقع فوق المستقيم ( NB‏ 

] xe [0:+ یکافی [ ]مه‎ ]-10)*+1(>0[ e 

في هذه الحالة : المنحني (c)‏ يقع تحت المستقیم (D)‏ . 

4) رسم المستقیم (D)‏ والمنحني (c)‏ : 


تمرین محلول 13 : ( بکالوریا المغرب 2008 الشعبة : ریاضیات الدورة العادية ) 
لتکن f^‏ الدالة العددية للمتغیر الحقيقي x‏ المعرفة على المجال ]مه+ :0] ب : 
(c) ۰ f(x)- 2-6‏ تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم 
المتعامد والمتجانس DJA‏ 0). 

1( أ- احسب النهاية Lào lim(f(x)— 2x)‏ هذه النتيجة هندسیا . 

ب- احسب à f'(x)‏ ضع جدول تغیرات الدالة f‏ 

ج بيّن أن المعادلة 0 f(x)2‏ تقبل حلا Ius‏ 0 حیث 1> ,0 >0 . 

د- ادرس إشارة f(x)‏ على المجال [0:1] . 

2( أنشئ المنحني (c)‏ . ( نأخذ : 0.4 = ) 

الحل : 

2x)- lim (- e- «۶ (=0 : lim(f(x)- 2x) حساب‎ -i (1 

و التفسیر الهن 

تذكير lim[f(x) - (ax 4 b)]- E‏ فان المستقیم الذي معادلته 
ge 0+6‏ ای هوجو الممثل للدالة f‏ عند 0 
بما أن 0 = 2 lim(f(x)-‏ نستنتج أن المستقیم ) (D‏ الذي معادلته y 22x‏ 
fe ref‏ عند +œ‏ . 

ب- حساب f'(x)‏ : 
الدالة f‏ قابلة للاشتقاق على [Jua‏ :0[ و f'x)2242xe*‏ 
ومن أجل كل x‏ من Jal!‏ ]مه+:0[ ۰ f'(x)»0‏ 

۾ جدول تغیرات الدالة Df‏ 
(--(۶0 

lim f(x)=+ 


Xo 


: 0> 0, «1 تقبل حلا وحیدا ب حيث‎ f(x) 0 تبیان أن المعادلة‎ s 


lim(fG)- 


تذكير : إذا كان : f e‏ مستمرة على المجال [a;b]‏ ؛ 
ه f‏ رتيبة تماما على المجال [a;b]‏ ؛ 
f(a).f(b)«0 e‏ . 
فانه » حسب مبرهنة القیم المتوسطة c‏ المعادلة 0 f (x)=‏ تقبل حلا وحیدا ‏ من 
المجال ]4:5[ . 
- من جدول تغیرات All‏ ر نستنتج أنها مستمرة ومتزايدة تماما علی ]هه+ ;0[ 
وبالتالي فهي مستمرة ومتزايدة تماما على المجال [0:1] . 
- زيادة على ذلك » نتحقق بسهولة أن : f(0)xf()<o‏ . 
من هذه الحالات الثلاثة ( الاستمرارية » الرتابة والجداء سالب ) وحسب مبرهنة 
القیم المتوسطة نستنتج أن المعادلة 0 2 f(x)‏ و ده 0 مع 0,>1 >0. 
د- دراسة إشارة f(x)‏ على المجال [0:1] [f(x)20]:‏ يكافئ [ 0 ۲ ] 
f(x)>0]‏ ] یکافی [ [1: ۵[ ۲ AS ] f(x)«0]15t‏ [ ]/0:0] عند ] 
00+ 0 8 _ | 


5 0 " 


2( رسم المستقیم (D)‏ والمنحني (c)‏ : 
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x | —oo 1 3 +00 
Pol - O * O - 
aid b" A EM 
ES —oo 
xX 0 1 1 
Inx - O + 
TOO - )- + 2) - © " 
po TE (ey (0) 
x 0 1 1 
gx) * O : 
xX 0 1 معد‎ 
g'(x) L 
9G) TW .مجه‎ 
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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية : 2020 / 2021 
آرکان الجیش الوطني الشعبي دورة جوان 2021 
دائرة الاستعمال و التحضیر 
مديرية مدارس أشبال الأمة 
امتحان البكالوريا التجرهيبي 
الشعبة: رياضيات 
اختبار مادة الرياضيات المدة : 04 alelu‏ و نصف 
الموضوع الأول 


التمرين الأول: (04.5 نقاط) 
نعتبر v,‏ و g‏ عددان طبيعيان ٠‏ (,۲) هي المتتالية الهندسية التي أساسها ي و حدها الأول ,«. 
(I‏ عين vi‏ و g‏ علما أن ١‏ و q‏ أوليان فيما بينهما و و „2v? =v4‏ 
(I‏ نفرض أن: 3- إن و 4=2. 
1( أكتب عبارة الحد العام v,‏ بدلالة n‏ » ثم عين كل الحدود المحصورة بين العددين: 2020 و 1441. 
2( نضع: 2 نددا. جا هد S 2v?‏ و (,6)ماع -P‏ 
- آحسب كلا من S,‏ و ۶ بدلالة ” ۰ ثم أحسب: lim S,‏ و lim A,‏ . 
3 نعتبر © و 2 عددان طبیعیان حیث: م ۷> ‘Va‏ 
أ) Jh‏ العدد 2304 إلى جداء عوامل أولية. 
ب) عين کل الثنائيات الطبيعية (a)‏ بحیث یکون: ۲۸۳۳ uan‏ 
PGCD (a, B) - 2‏ 
ج) نسجل قیم الحدود السته الأولى للمتتالية (v)‏ على 6 بطاقات متمائلة ونخلطها جیدا ثم نسحب منها بصفة 
عشوائية بطاقتان في آن واحد. 
- ما هو احتمال سحب بطاقتین تحملان حدین رقمیهما آولیان فیما بینهما ؟ 


التمرین الثاني : )04 نقاط) 
(Í (1‏ آدرس حسب قیم العدد الطبيعي ” بواقي القسمة الاقليدية للعدد "5 على 7. 
۳ على 7. 
2( عين قیم العدد الطبيعي ” التي من أجلها یکون: [1(=3]7+...+ "5+ 2-"4)5. 
(í (3‏ تحقق أنه من أجل کل عدد طبيعي n‏ یکون: 6+ 6+ !4220 42+ .2C?‏ 
ب) عين قیم العدد الطبيعي 7 التي یکون من أجلها العدد: پ, ۸2+ 2٥2,‏ مضاعفا للعدد 7. 
Gi (4‏ يلي نفرض: .n=9‏ 
نعتبر × و y‏ عددین صحیحین ولتکن المعادلة (E)‏ حیث: (8)..... 215 «و۸- Cox‏ 
أ) عين (ی63:4) 560 ۰ ثم استنتج أن المعادلة (E)‏ تقبل على الأقل حلا (x,y)‏ 
ب) بين أنه إذا كانت الثنائية (x, y)‏ حلا للمعادلة (E)‏ فان: y=0[5]‏ ثم حل المعادلة (E)‏ 
5( أ) إذا كان د ودر عددین طبیعیین c‏ ما هي القیم الممكنة ل d‏ حیث: PGCD(x,y)‏ 2 4. 
ب) عين الثنائیات (x, y)‏ حلول المعادلة (E)‏ بحیث یکونا العددین ox‏ و y‏ آولیان فیما بینهما. 


ب) استنتج باقي قسمة العدد 
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325.00 0۷- 


المستوي منسوب إلى معلم متعامد متجانس ( 0,7/:7). نعتبر النقطتین M‏ و ۸/۱ التين لاحقتاهما 2 و "2 


۲ ۲۶ = 2 حیث  X'«y«*‏ و 


- 


على الترتیب . نضع ‏ ۸+ ×= 2 و y'‏ آعداد حقيقية . 

نذکر أن 2 هو مرافق العدد المرکب 2 و |z|‏ هي طويلة العدد المرکب 2 . 

1( بين أن الشعاعین OM‏ و ' 01 متعامدین إذا وفقط إذا كان 0-(2 2 . 

2( بين أن النقط ۰00 14 و ۸/۲ في استقامية إذا وفقط إذا كان IM (z'z)=0‏ . 

3 لتكن 77 النقطة ذات اللاحقة 22-1 . عين مجموعة النقط M‏ ذات اللاحقة 2 التي یکون من أجلها 
الشعاعین ON OM‏ متعامدین . 

4) لتكن P‏ الثقطة ذات اللاحقة l.i‏ حیث ۶0 < . 


۱ ERES : 


ب) عين مجموعة النقط M‏ ذات اللاحقة 2 التي تکون من أجلها النقط ۰0 N‏ و في استقامية . 


التمرین الرابع : (07.5 نقاط) 
1( نعتبر g‏ الدالة العددية المعرفة على US R'‏ يلي: (x)=x?-In(x?)‏ ع. 
1) آدرس اتجاه تغیر الدالة ۽ وشکل جدول تغيراتها. 
2( استنتج أنه من أجل کل عدد حقيقي غير معدوم x‏ یکون: ۲(<0) ۾ . 
11) نعتبر الدالة / المعرفة على R’‏ ب: (x) Sex PE‏ /. ولیکن (C)‏ تمثیلها البياني في المستوي 
المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( ز,:0). 
1( أ) أحسب: lim f (x)‏ و lim f (x)‏ . 
ب) لصب: dim f (x)5 Tim f (e)‏ ۰ ثم فسر النتائج بيانيا. 
2 ) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي × من "18 تكون: )€ J'G)-‏ 
ب) آدرس اتجاه تغير الدالة / وشکل جدول تغیراتها. 
ج) برهن أن المنحني(,)) یقبل مستقیم مقارب (A)‏ ذوالمعادلة ×= ey‏ ثم آدرس وضعية (C,)‏ بالنسبة ل(۸). 
3( أ) تحقق أنه من أجل کل x‏ من R'‏ » > »ب و (x)ef(—)-20‏ ۰ ماذا تستنتج ؟ فسر النتيجة بیانیا. 


ب) بين أن المعادلة 0 f(x)‏ تقبل حلا وحيدا a‏ حیث: 0,4> هج > 0,3 ۰ ثم استنتج آنها تقبل حلا آخر / 
يطلب تعيين حصر له. 
4) أ) بين أن المنحني (C,)‏ يقبل مماسین (,7) و (,7) یوازیان المستقیم (A)‏ يطلب كتابة معادلتیهما. 
ب) أنشئ كلا من: (,7) ۰ (A) » (T.)‏ و المنحني ) (C,‏ 


صفحة 2 مر 5 
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5) نعتبر الدالة ۸ المعرفة على ]ممد:1-[ب]1-:هم[ بالعبارة: دمجت بر م مشک | رمم 


وليكن (C,)‏ تمثيلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس ([,۰)0:7 
- بين أنه يوجد تحويل نقطي يحول المنحني ) (C,‏ إلى المنحني (,6). ( الإنشاء غير مطلوب ( 
6( أ) بين أن الدالة F‏ المعرفة على "1 ب: | ماخ FG)»‏ هي دالة أصلية ل f‏ على "1 . 
ب) عين دالة أصلية للدالة / والتي تنعدم من أجل 1= x‏ 


ج) نعتبر 2 عدد حقيقي Lil. 1 Cus‏ التکامل: =Íf (x) ax‏ 1 » ثم فسر النتيجة هندسیا. 
1 


انتهى الموضوع الأول 
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الموضوع الثاني 


التمرین الأول: )04 نقاط) 
يحتوي كيس على أربع کریات بیضاء تحمل الأرقام 1 ۰ 3۰2 ۰ 5 و ست کریات حمراء تحمل 
الأرقام ۰1 4۰3۰3۰2 4۰ . لا نفرق بينها عند اللمس . 
نسحب من الکیس کریتان على التوالي دون ارجاع . 
1) ما هو عدد الحالات الممكنة للسحب. 
2( أحسب احتمال سحب کریتان من نفس اللون . 
3( أحسب احتمال سحب کریتان تحملان رقمان زوجیان . 
4) نعتبر المتغیر العشوائي X‏ الذي يرفق بکل حالة سحب عدد الکریات البیضاء المسحوبة . 
أ) عين قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي X‏ . 
ب) آحسب الأمل الرياضي ( -E (X‏ 
التمرین الثاني : )04 نقاط) 
ABC ۰ 1‏ مثلث مباشر قائم في 4 حيث B4) - 7 + 2kz‏ :86 )و e‏ ۸( أنظر الشکل) 
A‏ 


A B 
. 8 إلى‎ C نظيرة 4 بالنسبة للنقطة . ليكن 5 التشابه المباشر الذي يحول ۸ إلى © و‎ 4" 
S 1)عين نسبة وزاوية التشابه‎ 
2)أنشئ2 صورة 4 بواسطة5.‎ 
.5 3)ليكن © مركز التشابه المباشر‎ 
متعامدان.‎ (BC) و‎ (QC) أ) أثبت أن المستقيمين‎ 
متعامدان.‎ (CA). و‎ (QA') ب) أثبت أن المستقيمين‎ 
.© ج) استنتج طريقة لإنشاء النقطة‎ 
.1 هي‎ B فيما يلي المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد و متجانس(«;٠;4) حيث لاحقة‎ . 1 
. A! عين لاحقة كل من © و‎ (1 
.© بين أن العبارة المركبة للتشابه المباشر .هي سکب( ول +۱ ثم استنتج لاحقة‎ (2 


45 


3) عين ثم أنشئ () مجموعة النقط M‏ ذات اللاحقة  Cus‏ + | نهیم . 
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التمرن الثالث: )05 نقاط) 
MM‏ 4 ^ 23 ود 71 y,‏ 
متتاليتا الأعداد الطببعية (y x.)‏ معر فتاه N‏ كما 

b r -2y, +3 4 E < 2 -l على يلي‎ 5 62 J (x,) - 7 - 


1( أثبت بالتراجم من أجل كل طبيعي ‏ أن 1+ 227 x,‏ 
(Í (2‏ احسب pged(x,:x,)‏ و (ندن:د) 0200 
ب) هل ,د و ,× آولیان فیما بینهما من أجل كل طبيعي ۸ . 
(Í (3‏ آثبت من أجل كل طبيعي n‏ أن 5= 2x, 7 y,‏ 
=( أكتب y,‏ بدلالةم. 
ج) آدرس حسب قیم الطبيعي n‏ بواقي قسمة "2 علی 5. 
4( نضع pged(x,;y,)‏ = ,4 . 
أ) ما هي القيم الممكنة ل ,4. 
ب) عين مجموعة قيم 7 التي يكون من x, lll‏ و y,‏ أوليين فيما بينهما. 
التمرين الرابع : (07 نقاط) 
1. لتكن + الدالة المعرفة على g(x)=e (x-1)+1: ——R‏ 
اريت تغيرات ۾ ثم jal‏ جدول تغیراتها. 
2) استنتج ج أن g(x)20‏ من أجل كل عدد حقيقي × . 
1. لتکن الدالة العددية 7 المعرفة على R‏ كما يلي dt‏ ۵(/-۲) | - ۵ 


1)أثبت بواسطة مکاملة بالتجزئة أن: (د+1)- I(x) e e'‏ 
2) ليكن sex‏ حقيقي موجب . أثبت من أجل كل / من [ox]‏ أن: asese‏ 


. Pu )( Ei ثم استنتج‎ 


3( ليكن عدد حقيقي سالب. أثبت من أجل كل t‏ من [x:0]‏ أن: |< تن > se‏ ثم i‏ استنتج آن: ‏ > (:) / > = 
e-(l+x) 1‏ . 

.lim ——ÀS——— 2- استتتج أن:‎ (4 

) استنتج آن: << مب im‏ 


f()- — ۲ ۶ 0‏ 
f(0)=1‏ 
و(,©) تمثیلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس ( ز :7 :0( 


1( آحسب نهایات الدالة/ عند 0+ و مب . 


1. لتكن / الدالة المعرفة على —R‏ : 


dum Lem d a 
. / استنتج تغیرات الدالة‎ à f'(x) أحسب‎ (3 
. 0 عند النقطة ذات الفاصلة‎ (C) للمنحنی‎ (T ( عين معادلة للمماس‎ (4 


(€,) و‎ (T) =d (5 
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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة السدفاع الوطني السنة الدراسية : 2020 / 2021 
آرکان الجیش الوطني الشعبي 
مديرية مدارس أشبال الأمة المستوی الثالثة ریاضیات 


التصحيح النمونجي للبكالوريا التجريبي مادة الریاضیات 
الموضوع الأول 


2۷۳ = vala? 
2 إذن: 4 یقسم‎ v, مع‎ ui 4 لدينا: ۾ يقسم ,2۷ و‎ ٠12 -0)42-1( ومنه:‎ 
.4)1,2( (حسب مبرهنة غوص) أي أن:‎ 
.) في حالة 1- ه يكون: 21-0 أي: ۲-0 ( مرفوض‎ - 
.« =3 يكون: 21-6 أي:‎ q=2 في حالة‎ - 
[n3] إذن نتحصل على: و‎ 
.4=2 نفرض أن: 3= ,ا و‎ (II 
:)۲,( كتابة عبارة الحد العام للمتتالية‎ 1 
„|v, 2327 ومنه:‎ v, —v xq آن:‎ alu 
:1441 تعيين كل الحدود المحصورة بين 2020 و‎ ۴ 
11481 > لدینا: 2020 > "3:2 > 1441 أي: 673 > "2 >481 أي نجد: 673 ما > -”2 م[‎ 


In 673 
In2 


ومنه: €10,39 9,9€ ۰ إذن: وبالتالي یوجد حد وحيد محصور بين العددین 2020 


i» 144 و‎ 


E -In(S,) 3 S, =v} +v tady i (2‏ 7 
المجموع S,‏ هو عبارة عن مجموع لمتتالية هندسية أساسها ”ي و حدها الأول « وعدد حدودها 


7 حدا. 


أي: ۱673 > 2صا(ا-م) > In481‏ و منه: 


8.9 > 7-1 > 9 أي:‎ LT €n-ls 
n 


أي يكون: جديا 
*) لنحسب lim S, = lim [3(4' -1) | - +6 : lim S,‏ لأن: += "4 lim‏ . 


Hx nex» 
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. lim S, =+% لان:‎ lim 7, = lim In(S,)=+% : lim P, لنحسب‎ )* 
Sv, > ١, لدینا: © و 2 عددان طبیعیان حیث:‎ (3 
.]2304-2*«3*[ تحلیل العدد 2304 إلى جداء عوامل أولية فنتحصل علی:‎ (Í 
:)©,/( ب) تعیین كل الثنائیات‎ 
Bru 7 mda 7 
PGCD(a,8)=2 "* |PGCD(aB)=2 ~ 
Fons x3 e 2x 
PGCD(a,f)-2 


guru [Rr‏ 8-2 و منه: 10= 20/425 أي نجد: 
a AZ = M 5 —— e 5 4‏ 23. 
PGCD(a. f) - 2 3‏ ینا: 5a-2a'‏ 3 $ 


ELEN 
.»' > /' متزايدة) ومنه یکون:‎ (v,) (المتتالية‎ v, «v, لکن لدینا: 8 > » لأن:‎ 
(2,8) 2 (2.3) أن هناك ثنائيتان تحقق: (8'(=)1,4,'») و‎ as أي‎ 
EAE + المطلوبة هي:‎ (af) SAAN نن‎ 
.96 ۰ 48 ۰ 24 ۰ 12 ۰ 6 ۰ 3 الأعداد المسجلة على البطاقات الست هي:‎ (4 
نلاحظ أنه توجد بطاقة وحيدة تحمل حدا رقميه أوليان فيما بینهما و هو ,«ا.‎ 
لكن السحب هنا يتم دفعة واحدة وفي هذا الأخير لا يوجد تكرار أي ليس باستطاعتنا سحب‎ 


البطاقة التي تحمل الحد v‏ مرتين في آن واحد إذن هذا حدث مستحيل واحتماله يساوي 0. 


(Í )1‏ بواقي قسمة العدد "5 على 7. 
نجد: [1]7= S^‏ » [5]7= '5 ۰ [4]7= 5 › [6]7= :5 › [2]7= '5 ۰ [3]7= 5 و 
[1]7= 5° 

و نلخصها في الجدول التالي: 


ناما 
ب) نعلم أن: ]5[7 14408 أي أن: ]7[ seo"?‏ = "144099 

*( لنعین باقي قسمة العدد "?2019 على 6: [3]6= 2019 أي: y"[6]‏ = "2019 
لكن نعلم أنه من أجل كل عدد طبيعي n‏ یکون: و منه: ]3[6 2 ?2019 أي: 
=6k +3‏ **2019. 

E 1440 ^" si s[7] إذن: ]7[ 2599 ^ 14409 أي:‎ 

و منه باقي قسمة العدد ”1440 على 7 هو 6. 
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2( لدینا: [1(=3]7+ (s «sr‏ 
هو مجموع حدود لمتتالية هندسية أساسها 5 عدد حدودها (7-1) حدا و منه: 
[3]7- | ×4)1 أي: s" ea[7] ul s -1e3[7]‏ 

ومنه یکون: 2+ 1=6۸-” إذن: مع (ke0)‏ 
os (Í (3‏ أن: 67+6+ 441,720 -2C‏ 

:2C2 As لجسب‎ í 

8 (n +1)! (n +3)! 
"3 ` (n+1-2)!x2! (n+3-2)! 
_ ("+1)xn x(n =1)! (n3)(*2)( +1)! 

5 (n -1)! (n +1)! 


و منه: 2C, 4 m(nl)n*(ne3)(n-2)2 m enm +2n+3n+6‏ 
z‏ هو المطلوب. 
ب) لنعین قیم n‏ بحیث یکون: ]80[7 4 + -2C‏ 
لدینا: [6<0]7+«6+ 2 أي: 2(n°+3n+3)=0[7]‏ بما أن 2 أولي مع 7 یکون: 
m +3۸+3<0]7[‏ آي: [3]7-<3۸+, و منه: [4]7< 37+ «. 
يمكن الاستعانة بالجدول التالي ( الموافقة بتردید 7 ): 
۲ کم 
s 0 1|422 4 7‏ 
147 31625 0| = 
i|‏ |5 |5 |0 |4| 4|3 |0| =+ 
وبالتالي يكون: n=1[7]‏ أو ne3[7]‏ أي: أو مع (ke0)‏ 
4( لدينا: (2 )..... 15= Ap y‏ د00 . 
أ) لنعين Ah)‏ :)500 : 
نعلم أن: وو I‏ 


إذن المعادلة (E)‏ تصبح: 15- 45x-132y‏ 

هذه الأخيرة تقبل على الاقل حلا في ?0 : 23 PGCD(45,132)‏ و 3 یقسم 15. 
ب) لدینا: .215 45x-132y‏ أي تصبح: ۱5-445 أي: 157-5 44y‏ أي: 
y 2 5(3x-1)‏ 44 


5 


CE +4 


2 2 ا‎ 2 
-PGCD (Cj, :41,)73 ومنه‎ 45 719 7192 5 Cu دو"‎ 


لدینا: 5 یقسم 4A y‏ و 5 أولي مع 44 حسب مبرهنة غوص فان: 5 یقسم y‏ 

وبالتالي یکون: y-5k‏ أي: هو المطلوب. 
°( لنحل المعادلة (E)‏ 

نبحث أولا عن الحل الخاص أي: 5-« و منه: 44x5=5(3x—1)‏ أي: 44-3x-1‏ إذن: 
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(39.9) 2 (5,15) ومنه:‎ . x 215 


15x-44y - 5 sik 
44 بما أن 15 أولي مع‎ 15(x-15)=44(y-5) بالطر ح نجد:‎ rE تن‎ 


5 7 - ۲-15 | 4 
وحسب مبرهنة غوص G id già‏ إذن: 4111ع و DEBES‏ 
منه: 15,15k  5)|‏ 444( 2 (بر,)| مع (keD)‏ 


5( أ) لدينا الثنائية (x, y)‏ حل للمعادلة (E)‏ أي یکون: 5= 15x-44y‏ و بما أن: 
PGCD(x,y)-d‏ فإن: e d‏ (۱5-44) و 4 یقسم 5 ۰ إذن قیم d‏ هي: ۰۱ 5. 
ب) لندرس حالة 4-5 أي: x=0[5]‏ أي: 44k+15=0[5]‏ أي: [0]5= 4k‏ و منه: 

k « o[5] 
(ae) أي یکون: مع‎ 
۸۶5۵ إذن: 4-5 لما ۸-50 و بالتالي یکون: 4-1 لما‎ 
.)4 5©( (بر,عد)| مع‎ 2 (44k 15,15k  5)| و منه:‎ 


. ×× '+ متعامدين معناه 0= ' بزبر‎ OM (x و (' ر‎ OM (x ;y ( : لدينا‎ (1 
. جاع‎ «(x ei y ').(x=i y ( - (xx yy ')+i (xy -yx '( 
. Re(z z [-0 ومنه : 0=' ۲+ ×× تكافئ‎ 
و (' :)0۸/۲ مرتبطان‎ uS ;y) و ۸/۲ في استقامية معناه‎ M ۰0 النقط‎ (2 
IM (z'z (=0 وهذا یکافی‎ xy + «۲-0 خطیا أي‎ 
(i-e =z e(x^ ey? )x +iy )-(x -iy ( : لدينا‎ 3 
=x (x° بخ + (1-*بر+‎ (x° برج‎ +1) 
أو‎ x 20 ومنه‎ x (x^ vy? -1( أي‎ Re((z* -1(2 [<0 متعامدین یکافی‎ ON و‎ OM 
اسر‎ 
1 ونصف قطرها‎ O هي اتحاد محور التراتيب مع الدائرة التي مركزها‎ M مجموعة النقط‎ 


. 2 ۶0 اللاحقة 1 حیث‎ cis النقطة‎ P oed )4 


رس 


(dee eene e 


ب) ۰0 #۷ و P‏ في استقامية تکافی 1)(7-1))=0-(( gl v‏ 


at 


y 20 d x آي0-‎ 2xy -0 au; IM )-< | - 0 .أي‎ m|- -z` i-i ۳ 


ومجموعة النقط M‏ هي اتحاد محور الفواصل مع محور التراتیب باستثناء المبداً O‏ . 
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.g(x)2 x («)صا-‎ m ][ * نعتبر الدالة جم المعرفة على‎ (T 

1( دراسة اتجاه تغير الدالة بم و تشکیل جدول تغيراتها: 

*) الدالة المشتقة: الدالة ج قابلة للاشتقاق على * [] و عبارة دالتها المشتقة هي: 2372 = 2 - 27 - ( g'(x‏ 
imd‏ إشارة gx)‏ من اشارة d = gis‏ و عليه نلخص الاشارة في الجدول التالي: إذن جدول التغیرات یکون: 


*) النهايات: 0+ lim g(x) - +o 3 lim g (x)=‏ و مه+ - lim g(x)‏ ۰ 
2) نلاحظ من جدول التغيرات أنه من أجل کل عدد حقيقي + غير معدوم تکون: g(x)»0‏ 


./ )»(= ye المعرفة على ^[ ب: ا‎ f نعتبر الدالة‎ (I 
حساب النهايات:‎ ) )1 


A و‎ lim 2-0 لآن:‎ lim f (x)= ima (3-187 (= — (° 


ب) حساب النهايات وتفسير النتائج بيانيا: 


°( + -[ 2 7 بوي 2( im f (x (<< Jim‏ و 


. lim f (x)= lim (2 ia 1 ۳ م‎ 
x وسست‎ )[ x——0V* 


°( التفسیر البياني: المنحني (C,)‏ يقبل مستقیما مقاربا عمودیا معادلته: 0-. 
(Í 2‏ بیان أنه من أجل كل xel”‏ یکون: f'(x)= ee)‏ . 
الدالة / قابلة للاشتقاق على "1 ودالتها المشتقة هي: 
nem‏ - 2ے 2286 مج( f()e EG) oy‏ و هو المطلوب. 
s (a‏ كا caos f Ml‏ برع وا aa‏ ماه c gs‏ فد مر 
متزايدة تماما على كل من المجالین [٥;0]‏ و ]0+:0[ وعلیه جدول تغیراتها یکون: 
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:)6,( مقارب للمنحني‎ (A) برهان أن المستقیم‎ (e 
هو مقارب‎ (A) ]و ۰ إذن: المستقيم‎ (e) J= أي نحسب: 0- | 22 + ]وإ‎ 
۰)6,( مائل للمنحني‎ 
.]/ (-:[- دراسة الوضع النسبي: أي ندرس إشارة الفرق لک‎ )* 
نلخص الاشارة في الجدول التالي:‎ 


3( أ) التحقق أنه من أجل كل exen”‏ * 17 - یکون: f(x) f (-x)=0‏ 


2 2 
S (x (+ (ox)2 دك‎ e )-2.—x -mE 0 لدینا:‎ 


إذن و بما أنه من أجل xen"‏ ۰ ۱۳ و 0-(-)/ر+(«)/ فان الدالة f‏ فردية و 
منحناها البياني (C,)‏ يقبل مبدأ المعلم 0 کمرکز التناظر. 
ب) باستعمال مبرهنة القیم المتوسطة نجد أن المعادلة 0 f(x)‏ تقبل حلا وحیدا ‏ حیث: 
4 > > 0,3. و بما أن الدالة / فردية اذن یوجد حل آخر 8 محصور بين 0,4- و 0,3- 


أي یکون: 0,3-«8 > 0,4-. 

4( ) المنحني (C,)‏ یقبل مماسین یوازیان المستقیم (A)‏ يعني آن: 91 f'(x)‏ » 
لنحل في *][ هذه الأخيرة. 

. - 10 2( sexo x-Inüo?) 9p x4 — int)... s. 

لدینا: Uo‏ أي: بو اي تصبح: 0= Jy‏ أي: 


0( )۱ - 
x” ۶0‏ 
هذا یکافی: 1= ”× أي: 1-+ أو 1--+ و منه فعلا المنحني (C,)‏ یقبل مماسین موازیان 


(A) للمستقيم‎ 


*) كتابة معادلة المماس (T)‏ عند 1= (T): y= f'(I)(x-1)+ S (1) 2x,‏ ومنه: 


(T):y=x+2 
ومنه:‎ (T,):y=f'(-1)(x+1)+/(-1) :x, =-1 كتابة معادلة المماس (,7) عند‎ )* 
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5( لدینا: (x edes‏ عمد h(x)=‏ أي یکون: 2+(1+<)/ =(×)۸. 


اذن: یوجد تحویل نقطي يحول المنحني (C,)‏ إلى (C,)‏ و هو الانسحاب الذي شعاعه )3 
6 أ) بیان أن الدالة 7 أصلية f AM‏ على ١‏ 


1 x? 
F'(x (=+ هک‎ eZ 1 RE لدینا: شب‎ 
x x 


*( إذا كان 0< × فان: F'(x)e Zoex 4 10D‏ ولذا كان x«0‏ فان: 
F(x jetar )‏ 
ب) الدالة الأصلية للدالة / والتي تنعدم من أجل 2-1 هي: 
20+[ مهب( 


:۸<1 مع‎ 1- [res حساب التکامل‎ (e 


لدینا: F(4)-F()‏ - ]در ۱ و منه: F(A)‏ 15 لأن: .F(1)20‏ 


(^) و المستقیم‎ (C, ) التفسیر الهندسي: / هي مساحة الحیز المستوي المحصور بالمنحني‎ i" 
. ۲-2۸ و المستقیمین اللذین معادلتهما: ۲-۱ و‎ 


صفحة 7 من 7 
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الجمهورية الجزائرية الدیمقراطية الشعبية 
السنة الدراسية : 2020 / 2021 


وزارة الدفاع الوطسني 
أركان الجيش الوطني الشعبي 
y‏ 5 ۳ الثالثة al J‏ یات 


مديرية مدارس أشبال الأمة 


التصحیح النموذجي للبکالوریا التجريبي مادة الریاضیات 
الموضوع الثاني 


عناصر الإجابة 
ase (1‏ الحالات الممكنة للسحب :290 ۸42 . 
2)لتكن A‏ حادثة سحب كريتان من نفس اللون: 


p(ayoO eec T 


15 90 
3( لتكن 8 حادثة سحب کریتان تحملان رقمان زوجیان : 


E2 
90 90 15 


4( نعتبر المتغير العشوائي X‏ الذي يرفق JS‏ حالة سحب aae‏ الكريات 


البيضاء المسحوبة . 


أ) قيم × الممكنة :[0:1:2)<(ه) X‏ . 


1 1 1 
. p(x =1) AE} 455 


H 90 15 


Brno اب‎ 2 
Ai 90 5 
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CB=k 6 
)76:68(-0+267 *" |s(c) 
b O i 


"AC AC sin Z ۱ 
6 ومنه‎ 


۵-22: 23( + - - +r 7 
3 3 

2) بما أن C‏ مصف ]44[ فان B‏ منتصف [CD]‏ 

CO? «CB? - هع )+ نو‎ 1 
- 266۳ +08? -4xQC «QC x} = 

و منه (669)یعامد(68) 
ب) )4+00( + 6-۸۱0 A'C? + A‏ 

= 24'0? +0C?-4xQ4' 0/4۵ - = QC? 

و منه (40)یعامد(46) 

ج) 2© هي نقاطع المستقیم الذي يعامد (BC)‏ في C‏ مع المستقیم 

الذي يعامد (4C)‏ في ۸4 


k 
6 


2( بما أن 4-2 و + + 60-2 فان عبارة 5 من الشکل 
b‏ [3ل + )د z‏ 


و بما أن S(A')=C‏ فان UKER‏ 


يعني 26 + = - - (1,411) و منه مجموعة النقط M.‏ هي نصف المستقیم 
صفحة 2 من 5 
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لنفرض أن 1+ "22 x,‏ 0 < م إذن 
x"! 22x, -122(2"! +1(-1- 2*2 + 2-1 - 22 +1‏ 
و مه من YEN‏ 1+ 2= × 
pged(x,:x,) 7 pged(7:17) -1(1 (2‏ 
pged(x,:x,)  pgcd(513:1025) =1‏ 
ب)1<1- ?"42-2 ^227 7x,‏ ,23 و منه حسب بیزو فإن x‏ و أولیان 
3( ) 26-125 ور - د لنفرض O‏ وك 2x, =j,‏ 
2x4 7 Y,4 = 2(2x, -1)-2y, -3 22(2x, - y,)-522x5-5-5‏ 
و منه من أجل US‏ طبيعي 2x, - y, =5 n‏ 
ب) 5- y, - 2x,‏ يعني 3- ."72 y,‏ 

[2]5 22 ]1[5= "2 
ج) لدينا [4]5< 2 curtis‏ لول کل و من D‏ [2]5 = 2*0 

2” < 4]5[ 2 a3[s] 

2*۳ <3]5[ 2" =1]5[ 

ad, - 5 05‏ أو 1 ره فان 5- ,بر (42x,‏ )بمناآن 


[ق[ ع1 ہے [0]5-:] يمس و ر 
aos] (27*-3a0[5]‏ `" 


0.5 1+م4 = ”يعني 


248 
أوليين فیما بینهما إذا و فقط إذا كان y,‏ و رو أخيرا یکون 
3+م4-رر و n=4p+2‏ أو n=4p‏ 


صفحة 3 من 5 
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7 . 1) من أجل کل: من لا g'(x)2xe'‏ 
g‏ متناقصة تماما على المجال [0:0-[ و متزايدة تماما على المجال ]مم+:0]. 


g(0) (2‏ قيمة حدية صغرى و بما أن 0(=0) ۾ نستنتج أن g‏ موجبة على D‏ 
١ 11‏ 1) حساب 1(x)- [(x-0)e dr‏ 


u'(t)= ۷ NU RU ۱ 


ا e‏ و حسب قانون التکامل بالتجزئة نجد 
v(t)=e v'(t)=e dt‏ 


1(x)=[(x-1)e' | + fe dt -| )-(۵ «e -e'-x-l-e'-(x41) 


2( ليكن: حقيقي موجب و /حقيقي من المجال [O;x]‏ معناه x‏ / > 0أي 
'» > » >1 وبعد الضرب في (/-)نجد (/-) "© > (/-۲) (x-()&e‏ واخیرا 


-( dt > je (x-1) dt > je (x—1) di بعد المرور إلى التکامل نصل إلى‎ 


]وم 


roS (3‏ حقيقي سالب و / حقيقي من المجال [x;0]‏ معناه 0> /> أي 
۱ > ام > "م وبعد الضرب في (/-۲)نجد (۲-0) (x-1)se (x-()se‏ 
لأن (/-۲) سالب واخیرا بعد المرور إلى التکامل نصل إلى 


as fe (x-1) dis [e (x-1) dt‏ دم لآن .حقيقي سالب يعني 
j 0 2v‏ 
٤ 2 J|‏ > () [- > ]| 7 

- ۳ xe 


4( لدینا مما سبق من أجل US‏ : موجب - 


3 x'e 
و منه‎ ccu 


من أجل TUS‏ موجب تماما DUUM‏ 


325 .000۷- 


e ال‎ 1 e-(I-x) e 
فار‎ im = تماما —-4——.——£-, يها أن‎ 
um dio ae "29 v 9 
fim e-(*x) 1 (2) 
X9 x ps 
من(ا) و (2) نستنتج أن ر‎ 
حساب النهايات‎ )1 . 7 
lim f(x) 0 
lim f (x)= lim -(1-e*) =+% 


Hen xA y 


e'-x-]1 | 
2 بل‎ 


Sj د‎ ۲ TW T 
lim E 2 3234 .]] من السوال‎ (2 
./)0( - و منه م قابلة للاشتقاق 0 عند و‎ 


كي 


x-0 


p :‏ 1 ۳ ; " 
من أجل xJS‏ من "1 فان )80 ,361 s f()‏ منه 0< 7 على 


pM. |‏ متزايدة تماما على []. 


1 
T)y:;v-—x-«l 
(T): 7" 
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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية : 2020 / 2021 
آرکان الجیش الوطني الشعبي دورة جوان 2021 
دائرة الاستعمال و التحضیر 
مديرية مدارس أشبال الأمة 
امتحان البكالوريا التجرهيبي 
الشعبة: رياضيات 
اختبار مادة الرياضيات المدة : 04 alelu‏ و نصف 
الموضوع الأول 


التمرين الأول: (04.5 نقاط) 
نعتبر v,‏ و g‏ عددان طبيعيان ٠‏ (,۲) هي المتتالية الهندسية التي أساسها ي و حدها الأول ,«. 
(I‏ عين vi‏ و g‏ علما أن ١‏ و q‏ أوليان فيما بينهما و و „2v? =v4‏ 
(I‏ نفرض أن: 3- إن و 4=2. 
1( أكتب عبارة الحد العام v,‏ بدلالة n‏ » ثم عين كل الحدود المحصورة بين العددين: 2020 و 1441. 
2( نضع: 2 نددا. جا هد S 2v?‏ و (,6)ماع -P‏ 
- آحسب كلا من S,‏ و ۶ بدلالة ” ۰ ثم أحسب: lim S,‏ و lim A,‏ . 
3 نعتبر © و 2 عددان طبیعیان حیث: م ۷> ‘Va‏ 
أ) Jh‏ العدد 2304 إلى جداء عوامل أولية. 
ب) عين کل الثنائيات الطبيعية (a)‏ بحیث یکون: ۲۸۳۳ uan‏ 
PGCD (a, B) - 2‏ 
ج) نسجل قیم الحدود السته الأولى للمتتالية (v)‏ على 6 بطاقات متمائلة ونخلطها جیدا ثم نسحب منها بصفة 
عشوائية بطاقتان في آن واحد. 
- ما هو احتمال سحب بطاقتین تحملان حدین رقمیهما آولیان فیما بینهما ؟ 


التمرین الثاني : )04 نقاط) 
(Í (1‏ آدرس حسب قیم العدد الطبيعي ” بواقي القسمة الاقليدية للعدد "5 على 7. 
۳ على 7. 
2( عين قیم العدد الطبيعي ” التي من أجلها یکون: [1(=3]7+...+ "5+ 2-"4)5. 
(í (3‏ تحقق أنه من أجل کل عدد طبيعي n‏ یکون: 6+ 6+ !4220 42+ .2C?‏ 
ب) عين قیم العدد الطبيعي 7 التي یکون من أجلها العدد: پ, ۸2+ 2٥2,‏ مضاعفا للعدد 7. 
Gi (4‏ يلي نفرض: .n=9‏ 
نعتبر × و y‏ عددین صحیحین ولتکن المعادلة (E)‏ حیث: (8)..... 215 «و۸- Cox‏ 
أ) عين (ی63:4) 560 ۰ ثم استنتج أن المعادلة (E)‏ تقبل على الأقل حلا (x,y)‏ 
ب) بين أنه إذا كانت الثنائية (x, y)‏ حلا للمعادلة (E)‏ فان: y=0[5]‏ ثم حل المعادلة (E)‏ 
5( أ) إذا كان د ودر عددین طبیعیین c‏ ما هي القیم الممكنة ل d‏ حیث: PGCD(x,y)‏ 2 4. 
ب) عين الثنائیات (x, y)‏ حلول المعادلة (E)‏ بحیث یکونا العددین ox‏ و y‏ آولیان فیما بینهما. 


ب) استنتج باقي قسمة العدد 


5 
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المستوي منسوب إلى معلم متعامد متجانس ( 0,7/:7). نعتبر النقطتین M‏ و ۸/۱ التين لاحقتاهما 2 و "2 


۲ ۲۶ = 2 حیث  X'«y«*‏ و 


- 


على الترتیب . نضع ‏ ۸+ ×= 2 و y'‏ آعداد حقيقية . 

نذکر أن 2 هو مرافق العدد المرکب 2 و |z|‏ هي طويلة العدد المرکب 2 . 

1( بين أن الشعاعین OM‏ و ' 01 متعامدین إذا وفقط إذا كان 0-(2 2 . 

2( بين أن النقط ۰00 14 و ۸/۲ في استقامية إذا وفقط إذا كان IM (z'z)=0‏ . 

3 لتكن 77 النقطة ذات اللاحقة 22-1 . عين مجموعة النقط M‏ ذات اللاحقة 2 التي یکون من أجلها 
الشعاعین ON OM‏ متعامدین . 

4) لتكن P‏ الثقطة ذات اللاحقة l.i‏ حیث ۶0 < . 


۱ ERES : 


ب) عين مجموعة النقط M‏ ذات اللاحقة 2 التي تکون من أجلها النقط ۰0 N‏ و في استقامية . 


التمرین الرابع : (07.5 نقاط) 
1( نعتبر g‏ الدالة العددية المعرفة على US R'‏ يلي: (x)=x?-In(x?)‏ ع. 
1) آدرس اتجاه تغیر الدالة ۽ وشکل جدول تغيراتها. 
2( استنتج أنه من أجل کل عدد حقيقي غير معدوم x‏ یکون: ۲(<0) ۾ . 
11) نعتبر الدالة / المعرفة على R’‏ ب: (x) Sex PE‏ /. ولیکن (C)‏ تمثیلها البياني في المستوي 
المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( ز,:0). 
1( أ) أحسب: lim f (x)‏ و lim f (x)‏ . 
ب) لصب: dim f (x)5 Tim f (e)‏ ۰ ثم فسر النتائج بيانيا. 
2 ) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي × من "18 تكون: )€ J'G)-‏ 
ب) آدرس اتجاه تغير الدالة / وشکل جدول تغیراتها. 
ج) برهن أن المنحني(,)) یقبل مستقیم مقارب (A)‏ ذوالمعادلة ×= ey‏ ثم آدرس وضعية (C,)‏ بالنسبة ل(۸). 
3( أ) تحقق أنه من أجل کل x‏ من R'‏ » > »ب و (x)ef(—)-20‏ ۰ ماذا تستنتج ؟ فسر النتيجة بیانیا. 


ب) بين أن المعادلة 0 f(x)‏ تقبل حلا وحيدا a‏ حیث: 0,4> هج > 0,3 ۰ ثم استنتج آنها تقبل حلا آخر / 
يطلب تعيين حصر له. 
4) أ) بين أن المنحني (C,)‏ يقبل مماسین (,7) و (,7) یوازیان المستقیم (A)‏ يطلب كتابة معادلتیهما. 
ب) أنشئ كلا من: (,7) ۰ (A) » (T.)‏ و المنحني ) (C,‏ 


صفحة 2 مر 5 


353 
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5) نعتبر الدالة ۸ المعرفة على ]ممد:1-[ب]1-:هم[ بالعبارة: دمجت بر م مشک | رمم 


وليكن (C,)‏ تمثيلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس ([,۰)0:7 
- بين أنه يوجد تحويل نقطي يحول المنحني ) (C,‏ إلى المنحني (,6). ( الإنشاء غير مطلوب ( 
6( أ) بين أن الدالة F‏ المعرفة على "1 ب: | ماخ FG)»‏ هي دالة أصلية ل f‏ على "1 . 
ب) عين دالة أصلية للدالة / والتي تنعدم من أجل 1= x‏ 


ج) نعتبر 2 عدد حقيقي Lil. 1 Cus‏ التکامل: =Íf (x) ax‏ 1 » ثم فسر النتيجة هندسیا. 
1 


انتهى الموضوع الأول 


صفحة 3 من 5 
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الموضوع الثاني 


التمرین الأول: )04 نقاط) 
يحتوي كيس على أربع کریات بیضاء تحمل الأرقام 1 ۰ 3۰2 ۰ 5 و ست کریات حمراء تحمل 
الأرقام ۰1 4۰3۰3۰2 4۰ . لا نفرق بينها عند اللمس . 
نسحب من الکیس کریتان على التوالي دون ارجاع . 
1) ما هو عدد الحالات الممكنة للسحب. 
2( أحسب احتمال سحب کریتان من نفس اللون . 
3( أحسب احتمال سحب کریتان تحملان رقمان زوجیان . 
4) نعتبر المتغیر العشوائي X‏ الذي يرفق بکل حالة سحب عدد الکریات البیضاء المسحوبة . 
أ) عين قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي X‏ . 
ب) آحسب الأمل الرياضي ( -E (X‏ 
التمرین الثاني : )04 نقاط) 
ABC ۰ 1‏ مثلث مباشر قائم في 4 حيث B4) - 7 + 2kz‏ :86 )و e‏ ۸( أنظر الشکل) 
A‏ 


A B 
. 8 إلى‎ C نظيرة 4 بالنسبة للنقطة . ليكن 5 التشابه المباشر الذي يحول ۸ إلى © و‎ 4" 
S 1)عين نسبة وزاوية التشابه‎ 
2)أنشئ2 صورة 4 بواسطة5.‎ 
.5 3)ليكن © مركز التشابه المباشر‎ 
متعامدان.‎ (BC) و‎ (QC) أ) أثبت أن المستقيمين‎ 
متعامدان.‎ (CA). و‎ (QA') ب) أثبت أن المستقيمين‎ 
.© ج) استنتج طريقة لإنشاء النقطة‎ 
.1 هي‎ B فيما يلي المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد و متجانس(«;٠;4) حيث لاحقة‎ . 1 
. A! عين لاحقة كل من © و‎ (1 
.© بين أن العبارة المركبة للتشابه المباشر .هي سکب( ول +۱ ثم استنتج لاحقة‎ (2 


45 


3) عين ثم أنشئ () مجموعة النقط M‏ ذات اللاحقة  Cus‏ + | نهیم . 
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التمرن الثالث: )05 نقاط) 
MM‏ 4 ^ 23 ود 71 y,‏ 
متتاليتا الأعداد الطببعية (y x.)‏ معر فتاه N‏ كما 

b r -2y, +3 4 E < 2 -l على يلي‎ 5 62 J (x,) - 7 - 


1( أثبت بالتراجم من أجل كل طبيعي ‏ أن 1+ 227 x,‏ 
(Í (2‏ احسب pged(x,:x,)‏ و (ندن:د) 0200 
ب) هل ,د و ,× آولیان فیما بینهما من أجل كل طبيعي ۸ . 
(Í (3‏ آثبت من أجل كل طبيعي n‏ أن 5= 2x, 7 y,‏ 
=( أكتب y,‏ بدلالةم. 
ج) آدرس حسب قیم الطبيعي n‏ بواقي قسمة "2 علی 5. 
4( نضع pged(x,;y,)‏ = ,4 . 
أ) ما هي القيم الممكنة ل ,4. 
ب) عين مجموعة قيم 7 التي يكون من x, lll‏ و y,‏ أوليين فيما بينهما. 
التمرين الرابع : (07 نقاط) 
1. لتكن + الدالة المعرفة على g(x)=e (x-1)+1: ——R‏ 
اريت تغيرات ۾ ثم jal‏ جدول تغیراتها. 
2) استنتج ج أن g(x)20‏ من أجل كل عدد حقيقي × . 
1. لتکن الدالة العددية 7 المعرفة على R‏ كما يلي dt‏ ۵(/-۲) | - ۵ 


1)أثبت بواسطة مکاملة بالتجزئة أن: (د+1)- I(x) e e'‏ 
2) ليكن sex‏ حقيقي موجب . أثبت من أجل كل / من [ox]‏ أن: asese‏ 


. Pu )( Ei ثم استنتج‎ 


3( ليكن عدد حقيقي سالب. أثبت من أجل كل t‏ من [x:0]‏ أن: |< تن > se‏ ثم i‏ استنتج آن: ‏ > (:) / > = 
e-(l+x) 1‏ . 

.lim ——ÀS——— 2- استتتج أن:‎ (4 

) استنتج آن: << مب im‏ 


f()- — ۲ ۶ 0‏ 
f(0)=1‏ 
و(,©) تمثیلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس ( ز :7 :0( 


1( آحسب نهایات الدالة/ عند 0+ و مب . 


1. لتكن / الدالة المعرفة على —R‏ : 


dum Lem d a 
. / استنتج تغیرات الدالة‎ à f'(x) أحسب‎ (3 
. 0 عند النقطة ذات الفاصلة‎ (C) للمنحنی‎ (T ( عين معادلة للمماس‎ (4 


(€,) و‎ (T) =d (5 
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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة السدفاع الوطني السنة الدراسية : 2020 / 2021 
آرکان الجیش الوطني الشعبي 
مديرية مدارس أشبال الأمة المستوی الثالثة ریاضیات 


التصحيح النمونجي للبكالوريا التجريبي مادة الریاضیات 
الموضوع الأول 


2۷۳ = vala? 
2 إذن: 4 یقسم‎ v, مع‎ ui 4 لدينا: ۾ يقسم ,2۷ و‎ ٠12 -0)42-1( ومنه:‎ 
.4)1,2( (حسب مبرهنة غوص) أي أن:‎ 
.) في حالة 1- ه يكون: 21-0 أي: ۲-0 ( مرفوض‎ - 
.« =3 يكون: 21-6 أي:‎ q=2 في حالة‎ - 
[n3] إذن نتحصل على: و‎ 
.4=2 نفرض أن: 3= ,ا و‎ (II 
:)۲,( كتابة عبارة الحد العام للمتتالية‎ 1 
„|v, 2327 ومنه:‎ v, —v xq آن:‎ alu 
:1441 تعيين كل الحدود المحصورة بين 2020 و‎ ۴ 
11481 > لدینا: 2020 > "3:2 > 1441 أي: 673 > "2 >481 أي نجد: 673 ما > -”2 م[‎ 


In 673 
In2 


ومنه: €10,39 9,9€ ۰ إذن: وبالتالي یوجد حد وحيد محصور بين العددین 2020 


i» 144 و‎ 


E -In(S,) 3 S, =v} +v tady i (2‏ 7 
المجموع S,‏ هو عبارة عن مجموع لمتتالية هندسية أساسها ”ي و حدها الأول « وعدد حدودها 


7 حدا. 


أي: ۱673 > 2صا(ا-م) > In481‏ و منه: 


8.9 > 7-1 > 9 أي:‎ LT €n-ls 
n 


أي يكون: جديا 
*) لنحسب lim S, = lim [3(4' -1) | - +6 : lim S,‏ لأن: += "4 lim‏ . 


Hx nex» 


صفحة [ من 7 
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. lim S, =+% لان:‎ lim 7, = lim In(S,)=+% : lim P, لنحسب‎ )* 
Sv, > ١, لدینا: © و 2 عددان طبیعیان حیث:‎ (3 
.]2304-2*«3*[ تحلیل العدد 2304 إلى جداء عوامل أولية فنتحصل علی:‎ (Í 
:)©,/( ب) تعیین كل الثنائیات‎ 
Bru 7 mda 7 
PGCD(a,8)=2 "* |PGCD(aB)=2 ~ 
Fons x3 e 2x 
PGCD(a,f)-2 


guru [Rr‏ 8-2 و منه: 10= 20/425 أي نجد: 
a AZ = M 5 —— e 5 4‏ 23. 
PGCD(a. f) - 2 3‏ ینا: 5a-2a'‏ 3 $ 


ELEN 
.»' > /' متزايدة) ومنه یکون:‎ (v,) (المتتالية‎ v, «v, لکن لدینا: 8 > » لأن:‎ 
(2,8) 2 (2.3) أن هناك ثنائيتان تحقق: (8'(=)1,4,'») و‎ as أي‎ 
EAE + المطلوبة هي:‎ (af) SAAN نن‎ 
.96 ۰ 48 ۰ 24 ۰ 12 ۰ 6 ۰ 3 الأعداد المسجلة على البطاقات الست هي:‎ (4 
نلاحظ أنه توجد بطاقة وحيدة تحمل حدا رقميه أوليان فيما بینهما و هو ,«ا.‎ 
لكن السحب هنا يتم دفعة واحدة وفي هذا الأخير لا يوجد تكرار أي ليس باستطاعتنا سحب‎ 


البطاقة التي تحمل الحد v‏ مرتين في آن واحد إذن هذا حدث مستحيل واحتماله يساوي 0. 


(Í )1‏ بواقي قسمة العدد "5 على 7. 
نجد: [1]7= S^‏ » [5]7= '5 ۰ [4]7= 5 › [6]7= :5 › [2]7= '5 ۰ [3]7= 5 و 
[1]7= 5° 

و نلخصها في الجدول التالي: 


ناما 
ب) نعلم أن: ]5[7 14408 أي أن: ]7[ seo"?‏ = "144099 

*( لنعین باقي قسمة العدد "?2019 على 6: [3]6= 2019 أي: y"[6]‏ = "2019 
لكن نعلم أنه من أجل كل عدد طبيعي n‏ یکون: و منه: ]3[6 2 ?2019 أي: 
=6k +3‏ **2019. 

E 1440 ^" si s[7] إذن: ]7[ 2599 ^ 14409 أي:‎ 

و منه باقي قسمة العدد ”1440 على 7 هو 6. 
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2( لدینا: [1(=3]7+ (s «sr‏ 
هو مجموع حدود لمتتالية هندسية أساسها 5 عدد حدودها (7-1) حدا و منه: 
[3]7- | ×4)1 أي: s" ea[7] ul s -1e3[7]‏ 

ومنه یکون: 2+ 1=6۸-” إذن: مع (ke0)‏ 
os (Í (3‏ أن: 67+6+ 441,720 -2C‏ 

:2C2 As لجسب‎ í 

8 (n +1)! (n +3)! 
"3 ` (n+1-2)!x2! (n+3-2)! 
_ ("+1)xn x(n =1)! (n3)(*2)( +1)! 

5 (n -1)! (n +1)! 


و منه: 2C, 4 m(nl)n*(ne3)(n-2)2 m enm +2n+3n+6‏ 
z‏ هو المطلوب. 
ب) لنعین قیم n‏ بحیث یکون: ]80[7 4 + -2C‏ 
لدینا: [6<0]7+«6+ 2 أي: 2(n°+3n+3)=0[7]‏ بما أن 2 أولي مع 7 یکون: 
m +3۸+3<0]7[‏ آي: [3]7-<3۸+, و منه: [4]7< 37+ «. 
يمكن الاستعانة بالجدول التالي ( الموافقة بتردید 7 ): 
۲ کم 
s 0 1|422 4 7‏ 
147 31625 0| = 
i|‏ |5 |5 |0 |4| 4|3 |0| =+ 
وبالتالي يكون: n=1[7]‏ أو ne3[7]‏ أي: أو مع (ke0)‏ 
4( لدينا: (2 )..... 15= Ap y‏ د00 . 
أ) لنعين Ah)‏ :)500 : 
نعلم أن: وو I‏ 


إذن المعادلة (E)‏ تصبح: 15- 45x-132y‏ 

هذه الأخيرة تقبل على الاقل حلا في ?0 : 23 PGCD(45,132)‏ و 3 یقسم 15. 
ب) لدینا: .215 45x-132y‏ أي تصبح: ۱5-445 أي: 157-5 44y‏ أي: 
y 2 5(3x-1)‏ 44 


5 


CE +4 


2 2 ا‎ 2 
-PGCD (Cj, :41,)73 ومنه‎ 45 719 7192 5 Cu دو"‎ 


لدینا: 5 یقسم 4A y‏ و 5 أولي مع 44 حسب مبرهنة غوص فان: 5 یقسم y‏ 

وبالتالي یکون: y-5k‏ أي: هو المطلوب. 
°( لنحل المعادلة (E)‏ 

نبحث أولا عن الحل الخاص أي: 5-« و منه: 44x5=5(3x—1)‏ أي: 44-3x-1‏ إذن: 


صفحة 3 من 7 
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(39.9) 2 (5,15) ومنه:‎ . x 215 


15x-44y - 5 sik 
44 بما أن 15 أولي مع‎ 15(x-15)=44(y-5) بالطر ح نجد:‎ rE تن‎ 


5 7 - ۲-15 | 4 
وحسب مبرهنة غوص G id già‏ إذن: 4111ع و DEBES‏ 
منه: 15,15k  5)|‏ 444( 2 (بر,)| مع (keD)‏ 


5( أ) لدينا الثنائية (x, y)‏ حل للمعادلة (E)‏ أي یکون: 5= 15x-44y‏ و بما أن: 
PGCD(x,y)-d‏ فإن: e d‏ (۱5-44) و 4 یقسم 5 ۰ إذن قیم d‏ هي: ۰۱ 5. 
ب) لندرس حالة 4-5 أي: x=0[5]‏ أي: 44k+15=0[5]‏ أي: [0]5= 4k‏ و منه: 

k « o[5] 
(ae) أي یکون: مع‎ 
۸۶5۵ إذن: 4-5 لما ۸-50 و بالتالي یکون: 4-1 لما‎ 
.)4 5©( (بر,عد)| مع‎ 2 (44k 15,15k  5)| و منه:‎ 


. ×× '+ متعامدين معناه 0= ' بزبر‎ OM (x و (' ر‎ OM (x ;y ( : لدينا‎ (1 
. جاع‎ «(x ei y ').(x=i y ( - (xx yy ')+i (xy -yx '( 
. Re(z z [-0 ومنه : 0=' ۲+ ×× تكافئ‎ 
و (' :)0۸/۲ مرتبطان‎ uS ;y) و ۸/۲ في استقامية معناه‎ M ۰0 النقط‎ (2 
IM (z'z (=0 وهذا یکافی‎ xy + «۲-0 خطیا أي‎ 
(i-e =z e(x^ ey? )x +iy )-(x -iy ( : لدينا‎ 3 
=x (x° بخ + (1-*بر+‎ (x° برج‎ +1) 
أو‎ x 20 ومنه‎ x (x^ vy? -1( أي‎ Re((z* -1(2 [<0 متعامدین یکافی‎ ON و‎ OM 
اسر‎ 
1 ونصف قطرها‎ O هي اتحاد محور التراتيب مع الدائرة التي مركزها‎ M مجموعة النقط‎ 


. 2 ۶0 اللاحقة 1 حیث‎ cis النقطة‎ P oed )4 


رس 


(dee eene e 


ب) ۰0 #۷ و P‏ في استقامية تکافی 1)(7-1))=0-(( gl v‏ 


at 


y 20 d x آي0-‎ 2xy -0 au; IM )-< | - 0 .أي‎ m|- -z` i-i ۳ 


ومجموعة النقط M‏ هي اتحاد محور الفواصل مع محور التراتیب باستثناء المبداً O‏ . 


صفحة 4 من 7 
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.g(x)2 x («)صا-‎ m ][ * نعتبر الدالة جم المعرفة على‎ (T 

1( دراسة اتجاه تغير الدالة بم و تشکیل جدول تغيراتها: 

*) الدالة المشتقة: الدالة ج قابلة للاشتقاق على * [] و عبارة دالتها المشتقة هي: 2372 = 2 - 27 - ( g'(x‏ 
imd‏ إشارة gx)‏ من اشارة d = gis‏ و عليه نلخص الاشارة في الجدول التالي: إذن جدول التغیرات یکون: 


*) النهايات: 0+ lim g(x) - +o 3 lim g (x)=‏ و مه+ - lim g(x)‏ ۰ 
2) نلاحظ من جدول التغيرات أنه من أجل کل عدد حقيقي + غير معدوم تکون: g(x)»0‏ 


./ )»(= ye المعرفة على ^[ ب: ا‎ f نعتبر الدالة‎ (I 
حساب النهايات:‎ ) )1 


A و‎ lim 2-0 لآن:‎ lim f (x)= ima (3-187 (= — (° 


ب) حساب النهايات وتفسير النتائج بيانيا: 


°( + -[ 2 7 بوي 2( im f (x (<< Jim‏ و 


. lim f (x)= lim (2 ia 1 ۳ م‎ 
x وسست‎ )[ x——0V* 


°( التفسیر البياني: المنحني (C,)‏ يقبل مستقیما مقاربا عمودیا معادلته: 0-. 
(Í 2‏ بیان أنه من أجل كل xel”‏ یکون: f'(x)= ee)‏ . 
الدالة / قابلة للاشتقاق على "1 ودالتها المشتقة هي: 
nem‏ - 2ے 2286 مج( f()e EG) oy‏ و هو المطلوب. 
s (a‏ كا caos f Ml‏ برع وا aa‏ ماه c gs‏ فد مر 
متزايدة تماما على كل من المجالین [٥;0]‏ و ]0+:0[ وعلیه جدول تغیراتها یکون: 


صفحة 5 من 7 


325.00۷ - 


:)6,( مقارب للمنحني‎ (A) برهان أن المستقیم‎ (e 
هو مقارب‎ (A) ]و ۰ إذن: المستقيم‎ (e) J= أي نحسب: 0- | 22 + ]وإ‎ 
۰)6,( مائل للمنحني‎ 
.]/ (-:[- دراسة الوضع النسبي: أي ندرس إشارة الفرق لک‎ )* 
نلخص الاشارة في الجدول التالي:‎ 


3( أ) التحقق أنه من أجل كل exen”‏ * 17 - یکون: f(x) f (-x)=0‏ 


2 2 
S (x (+ (ox)2 دك‎ e )-2.—x -mE 0 لدینا:‎ 


إذن و بما أنه من أجل xen"‏ ۰ ۱۳ و 0-(-)/ر+(«)/ فان الدالة f‏ فردية و 
منحناها البياني (C,)‏ يقبل مبدأ المعلم 0 کمرکز التناظر. 
ب) باستعمال مبرهنة القیم المتوسطة نجد أن المعادلة 0 f(x)‏ تقبل حلا وحیدا ‏ حیث: 
4 > > 0,3. و بما أن الدالة / فردية اذن یوجد حل آخر 8 محصور بين 0,4- و 0,3- 


أي یکون: 0,3-«8 > 0,4-. 

4( ) المنحني (C,)‏ یقبل مماسین یوازیان المستقیم (A)‏ يعني آن: 91 f'(x)‏ » 
لنحل في *][ هذه الأخيرة. 

. - 10 2( sexo x-Inüo?) 9p x4 — int)... s. 

لدینا: Uo‏ أي: بو اي تصبح: 0= Jy‏ أي: 


0( )۱ - 
x” ۶0‏ 
هذا یکافی: 1= ”× أي: 1-+ أو 1--+ و منه فعلا المنحني (C,)‏ یقبل مماسین موازیان 


(A) للمستقيم‎ 


*) كتابة معادلة المماس (T)‏ عند 1= (T): y= f'(I)(x-1)+ S (1) 2x,‏ ومنه: 


(T):y=x+2 
ومنه:‎ (T,):y=f'(-1)(x+1)+/(-1) :x, =-1 كتابة معادلة المماس (,7) عند‎ )* 
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5( لدینا: (x edes‏ عمد h(x)=‏ أي یکون: 2+(1+<)/ =(×)۸. 


اذن: یوجد تحویل نقطي يحول المنحني (C,)‏ إلى (C,)‏ و هو الانسحاب الذي شعاعه )3 
6 أ) بیان أن الدالة 7 أصلية f AM‏ على ١‏ 


1 x? 
F'(x (=+ هک‎ eZ 1 RE لدینا: شب‎ 
x x 


*( إذا كان 0< × فان: F'(x)e Zoex 4 10D‏ ولذا كان x«0‏ فان: 
F(x jetar )‏ 
ب) الدالة الأصلية للدالة / والتي تنعدم من أجل 2-1 هي: 
20+[ مهب( 


:۸<1 مع‎ 1- [res حساب التکامل‎ (e 


لدینا: F(4)-F()‏ - ]در ۱ و منه: F(A)‏ 15 لأن: .F(1)20‏ 


(^) و المستقیم‎ (C, ) التفسیر الهندسي: / هي مساحة الحیز المستوي المحصور بالمنحني‎ i" 
. ۲-2۸ و المستقیمین اللذین معادلتهما: ۲-۱ و‎ 


صفحة 7 من 7 
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الجمهورية الجزائرية الدیمقراطية الشعبية 
السنة الدراسية : 2020 / 2021 


وزارة الدفاع الوطسني 
أركان الجيش الوطني الشعبي 
y‏ 5 ۳ الثالثة al J‏ یات 


مديرية مدارس أشبال الأمة 


التصحیح النموذجي للبکالوریا التجريبي مادة الریاضیات 
الموضوع الثاني 


عناصر الإجابة 
ase (1‏ الحالات الممكنة للسحب :290 ۸42 . 
2)لتكن A‏ حادثة سحب كريتان من نفس اللون: 


p(ayoO eec T 


15 90 
3( لتكن 8 حادثة سحب کریتان تحملان رقمان زوجیان : 


E2 
90 90 15 


4( نعتبر المتغير العشوائي X‏ الذي يرفق JS‏ حالة سحب aae‏ الكريات 


البيضاء المسحوبة . 


أ) قيم × الممكنة :[0:1:2)<(ه) X‏ . 


1 1 1 
. p(x =1) AE} 455 


H 90 15 


Brno اب‎ 2 
Ai 90 5 
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CB=k 6 
)76:68(-0+267 *" |s(c) 
b O i 


"AC AC sin Z ۱ 
6 ومنه‎ 


۵-22: 23( + - - +r 7 
3 3 

2) بما أن C‏ مصف ]44[ فان B‏ منتصف [CD]‏ 

CO? «CB? - هع )+ نو‎ 1 
- 266۳ +08? -4xQC «QC x} = 

و منه (669)یعامد(68) 
ب) )4+00( + 6-۸۱0 A'C? + A‏ 

= 24'0? +0C?-4xQ4' 0/4۵ - = QC? 

و منه (40)یعامد(46) 

ج) 2© هي نقاطع المستقیم الذي يعامد (BC)‏ في C‏ مع المستقیم 

الذي يعامد (4C)‏ في ۸4 


k 
6 


2( بما أن 4-2 و + + 60-2 فان عبارة 5 من الشکل 
b‏ [3ل + )د z‏ 


و بما أن S(A')=C‏ فان UKER‏ 


يعني 26 + = - - (1,411) و منه مجموعة النقط M.‏ هي نصف المستقیم 
صفحة 2 من 5 


325 .000۷- 


لنفرض أن 1+ "22 x,‏ 0 < م إذن 
x"! 22x, -122(2"! +1(-1- 2*2 + 2-1 - 22 +1‏ 
و مه من YEN‏ 1+ 2= × 
pged(x,:x,) 7 pged(7:17) -1(1 (2‏ 
pged(x,:x,)  pgcd(513:1025) =1‏ 
ب)1<1- ?"42-2 ^227 7x,‏ ,23 و منه حسب بیزو فإن x‏ و أولیان 
3( ) 26-125 ور - د لنفرض O‏ وك 2x, =j,‏ 
2x4 7 Y,4 = 2(2x, -1)-2y, -3 22(2x, - y,)-522x5-5-5‏ 
و منه من أجل US‏ طبيعي 2x, - y, =5 n‏ 
ب) 5- y, - 2x,‏ يعني 3- ."72 y,‏ 

[2]5 22 ]1[5= "2 
ج) لدينا [4]5< 2 curtis‏ لول کل و من D‏ [2]5 = 2*0 

2” < 4]5[ 2 a3[s] 

2*۳ <3]5[ 2" =1]5[ 

ad, - 5 05‏ أو 1 ره فان 5- ,بر (42x,‏ )بمناآن 


[ق[ ع1 ہے [0]5-:] يمس و ر 
aos] (27*-3a0[5]‏ `" 


0.5 1+م4 = ”يعني 


248 
أوليين فیما بینهما إذا و فقط إذا كان y,‏ و رو أخيرا یکون 
3+م4-رر و n=4p+2‏ أو n=4p‏ 


صفحة 3 من 5 
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7 . 1) من أجل کل: من لا g'(x)2xe'‏ 
g‏ متناقصة تماما على المجال [0:0-[ و متزايدة تماما على المجال ]مم+:0]. 


g(0) (2‏ قيمة حدية صغرى و بما أن 0(=0) ۾ نستنتج أن g‏ موجبة على D‏ 
١ 11‏ 1) حساب 1(x)- [(x-0)e dr‏ 


u'(t)= ۷ NU RU ۱ 


ا e‏ و حسب قانون التکامل بالتجزئة نجد 
v(t)=e v'(t)=e dt‏ 


1(x)=[(x-1)e' | + fe dt -| )-(۵ «e -e'-x-l-e'-(x41) 


2( ليكن: حقيقي موجب و /حقيقي من المجال [O;x]‏ معناه x‏ / > 0أي 
'» > » >1 وبعد الضرب في (/-)نجد (/-) "© > (/-۲) (x-()&e‏ واخیرا 


-( dt > je (x-1) dt > je (x—1) di بعد المرور إلى التکامل نصل إلى‎ 


]وم 


roS (3‏ حقيقي سالب و / حقيقي من المجال [x;0]‏ معناه 0> /> أي 
۱ > ام > "م وبعد الضرب في (/-۲)نجد (۲-0) (x-1)se (x-()se‏ 
لأن (/-۲) سالب واخیرا بعد المرور إلى التکامل نصل إلى 


as fe (x-1) dis [e (x-1) dt‏ دم لآن .حقيقي سالب يعني 
j 0 2v‏ 
٤ 2 J|‏ > () [- > ]| 7 

- ۳ xe 


4( لدینا مما سبق من أجل US‏ : موجب - 


3 x'e 
و منه‎ ccu 


من أجل TUS‏ موجب تماما DUUM‏ 
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e ال‎ 1 e-(I-x) e 
فار‎ im = تماما —-4——.——£-, يها أن‎ 
um dio ae "29 v 9 
fim e-(*x) 1 (2) 
X9 x ps 
من(ا) و (2) نستنتج أن ر‎ 
حساب النهايات‎ )1 . 7 
lim f(x) 0 
lim f (x)= lim -(1-e*) =+% 


Hen xA y 


e'-x-]1 | 
2 بل‎ 


Sj د‎ ۲ TW T 
lim E 2 3234 .]] من السوال‎ (2 
./)0( - و منه م قابلة للاشتقاق 0 عند و‎ 


كي 


x-0 


p :‏ 1 ۳ ; " 
من أجل xJS‏ من "1 فان )80 ,361 s f()‏ منه 0< 7 على 


pM. |‏ متزايدة تماما على []. 


1 
T)y:;v-—x-«l 
(T): 7" 


صفحة 5 من 5 
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الجمهوريت الجزائرية الد یم قراطین الشعبيت 


وزارة التربيتّ الوطنيت مديرية التربية لولايت باتنة 
امتحان البكالوريا التجربيبي دورة: ماي 2021 
شعبة: العلوم التجريبية agi‏ عياش مقلاتي الحاسي 
اختبارفي مادة: الرياضيات المدة: 03 سا و30 د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين: 
الموض وعلأول 
التمرين الأول:04 نقاط 


نعتبرالمتتالية العددية ( (u,‏ المعرفت بحدها الأول 1 = 1 ومن أجل كل عدد طبيعي N‏ -4 


ucl 


n 


U 


nH 


4 
في الوثيقة المرفقة ) (C,‏ هو التمثيل البياني للدالت ‏ المعرفت على الجال [0:3] ب (A) sf (x)=4-‏ الستقیم 


x +‏ 
ذا العادلی ×= . 
1. باستعمال الوثيقة IB A‏ مثل على حامل محور الفواصل الحدود و 14 Uj‏ ر11 و ,1 دون حسابها مبرزا خطوط الرسم ثم 
ضع تخمینا حول اتجاه تغير المتتاليت ( (u,‏ و تقاریها. 
2. أ برهن بالتراجع أنه من أجل کل عدد طبيعي 6 3< JS.‏ 
ب بين أن التتالین ( (u,‏ متزايدة تماما ثم استنتح آنها متقاربن. 
TERM‏ 1 
3. أ بين أنه من أجل کل عدد طبيعي .0€3-u, , > 8-u,) N‏ 


0ج 7 


۱ ۱ 1 T" 
. imu, ثم أحسب‎ 0 > 3-1, B (3—1,) N ب) استنتج أنه من أجل کل عدد طبيعي‎ 


التمرین الثاني:04 نتقاط 
يحتوي كيس على خمس کریات لا نفرق بینها باللمس منها ثلاث کریات بیضاء و کریتین خضراوین. نسحب عشوائیا 
کریتین على التوالي دون ارجاع ونعتبر الحادثتين ۸ و 8 حيث 4 : سحب كريتين من نفس اللون و 8 : سحب کرییم 
بیضاء على الأقل. 
1. أحسب P(A)‏ و( 2)8 احتمالي الحادثتين 4 و B‏ على الترتيب: 
2 أحسب ) P(A OB‏ ثماستنتج ( UB‏ ل ) 2. 
3 ليكن ۲ المتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملي سحب عدد الكريات البيضاء التبقين في الكيس. 
v‏ عرف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي × ثم أحسب أمله الرياضياتي ( E (X‏ 

التمرين الثالث:05 نقاط 

ا. ‏ حل في مجموعة الأعداد AA CASA‏ الجهول 7 التالیم: 1)=0+ 72 - 3(2 - (z‏ 


صفحت 1 من 5 
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اا نعتبرفي الستوي الرکب النسوب إلى العلم التعامد والتجانس ) ۷ :0] النقط A‏ ۰8 © و D‏ التي لاحقاتها 


em 2 4 ك‎ 


43 


Zp 2/3 9 2 =Z; 2 g BU» 


1 بين أن النقطىّ 4 صورة النقط3ّ B‏ بالانسحاب الذي شعاعه 00 ثم استنتج تنتج أن الرباعي ABCD‏ متوازي أضلاع. 


2 


3 ليكن / التحویل النقطي الذي يحول النقطة3 ( 2) M‏ إلى النقطت (' M '(z‏ حیث: BÀ -i‏ 


d 
(2 


.4 


2021 
"T n 9 x ۴ PAE‏ 1141 2 
اکتب کلامن ر ۰2 , 2 و 2 على الشكل الأسي.ثم بين أن 1 = . uis x(z5) x(ze)‏ 


S 


2-2 


عين طبيعة التحويل النقطي f‏ محددا عناصره المميزة. 

بين أن النقطت 8 صورة النقطي D‏ بالتحويل النقطي / ثم استنتج طبيع كلا من المثلث BCD‏ والرباعي ABCD‏ 
عين طبيعة المجموعة ( E‏ مجموعتة النقط من المستوي ذات اللاحقة 2 التي تحقق 

.k EZ حيث‎ Arg (z -Z p )=4rg (z -2 (+7 


التمرين الرایع:07 تقاط 


.1 
.2 


f‏ الدالت المعرفت على الجال ]50+ :1-| ب: 


نعتبر الدالن ع cant!‏ على المجال |0+:1-] بالعبارة: )1+ )410 +3- ×=( „g(x‏ 
أدرس تغيرات الدالن > . 
d‏ بين أن العادلن 0 = ) (x‏ ع تقبل حلا وحيدا » في المجال |50+:1-| ثم تحقق أن 0,76 > æ‏ > 0,74. 


ب) استنتج حسب فيم X‏ اشارة ) (x‏ 8. 


4In(x +1) 


لخي لسر )ها - ( (x‏ زو ( (C,‏ تمثيلها البياني في 


الستوي النسوب إلى العلم التعامد وللتجانس 40:57 
1 أ بين أن مه+ =( lim f (x‏ ثم احسب ) lim f (x‏ . 


X 0ج‎ 
x 2-1 


g(x) 


ب بين أنه من أجل دیا[ f. (x (= zx‏ ثم شکل جدول تغيرات الدالت f‏ 


(x +1(‏ 
ر )3-«(— 
مح سي لقا a‏ ثم فسرالنتیجن بيانيا. 


xa X س‎ 0 


. نعتبر الدال 7 العرفن على الجال |00+:1-[ ب. )1+ In(x‏ 2 ) ×) ۸ و ( (C,‏ تمثیلها البياني في العلم السابق. 


d‏ احسب | ( ×) ۸-( ×) lim [f£‏ ثم فسرالنتيجة بيانيا. 


ب) آدرس الوضع النسبي ل ( (C,‏ و (C)‏ 


(C , mensus‏ مع حاملي محوري الاحداثیات. 


f (a) 2 -0,72 isb. PAn e (C ) ثم ارسم‎ (C, ) ب أرسم‎ 
انتیسسسی الوضوع الأول‎ 


صفحت 2 من 5 
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۷ T 
التمرین الأول: 04 نقاط‎ 
. 3 2 1 و ثلاث کریات سوداء مرقمت ب:‎ 2.2 1.1 Ud ya يحتوي كيس على أربع کریات حمراء‎ 
نسحب عشوانیا وفي آن واحد ثلاث کریات من الکیس.‎ 
UII آحسب احتمال كلا من الحوادث‎ 1 
ك : سحب ثلاث کریات من نفس اللون.‎ v 


۷ : سحب ثلاث كريات مجموع أرقامها عدد فردي. 
7 ): سحب ثلاث كريات جداء أرقامها عدد زوجي. 

2 ليكن ۶ المتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملينّ سحب جداء أرقام الكريات المسحوبي. 
< عرف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي × ثم أحسب آمله الرياضياتي ( E (X‏ 


التمرين الثاني:04 نقاط 


(u, )‏ و ) (v,‏ التتالیتان العددیتان العرفتان على N‏ بد ر 2 1 و"م v =u‏ 


= gn + 3* 


n 


: 1 : "P 
يطلب حساب حدها الأول.‎ q Gi متتالین‌هندسين آساسها‎ (V, ( بين أن‎ -1 


ب) آکتب , ۷ بدلالت 7 ثم استنتج , 1 بدلالن N‏ 
ج آحسب WYL‏ 7 الجموع ,7 حيث Ta EV T ..... +۷ ١‏ 


2 نعتبر التتالین العدديت ( , (w‏ العرفی من أجل کل عدد طبيعي ب: ( , ۷- w, 2 In(u,‏ 
d‏ تحقق أنه من أجل =n :7 EN‏ , ۰۷ 
ب) بين أن ( , (Ww‏ متتاليج حسابین يطلب تعبین أساسها و حدها الأول 
x ۰‏ 2 2 2 
ج لین الجموع , 5 حيث twi + .... tW,‏ ون S, =W‏ 
n (n +1()27 +1)‏ 


5, 
6 


:7 EN برهن بالتراجع أنه من أجل‎ Y 
الثالث:05 نقاط‎ * æ 


نعتير في الستوي الرکب النسوب إلى العلم التعامد والتجانس ) ۷ :0) النقط A‏ 8 و C‏ لاحقاتها 27 - Z4‏ 


زع اک ENT aZ‏ بت 2 


1 أكتب كلا من , ۰2 , 2 و 2 على الشكل الثلثي ثم استنتج أن النقط ۰۸ 8 و ) تنتمي إلى نفس الدائرة يطلب 
تعيين مرکزها و نصف قطرها. 


ب) عین قيم العدد الطبيعي 7 التي یکون من أجلها ۾ 2 حقيقي سالب تماما. 


صفحي 3من 5 
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2 


3 


4 عين طبیعن الجموعن ( (S‏ مجموعن النقط M‏ ذات اللاحقة 


2 e 
أى آکتب العدد الرحب ك على الشکل الجبري ثم على الشکل المثلثي.‎ 
Z 
B 


sin COS Jab | نت اسننت:«۱‎ 
6 6 E 


/ التحویل النقطي الذي يحول النقطة ( 2) M‏ إلى النقطن )' 2)' M‏ حیث: 21 +4 + 22 <! 2. 
v‏ بین أن f‏ تشابه مباشر يطلب تعيين عناصره المميزة. 
+i |=‏ له [E‏ 


التمرين الرایع: 07 نقاط 


„g (x )=e™ - 4x -1 بالعبارة.‎ IR. نعتبرالدالت ع العرفی على‎ 


1 أدرس تغیرات الدالت 2. 


n 


. أ أرسم کلامن (T ) (A)‏ و ) (C,‏ نقبل أن 


0,62 > 0, > 0,64 ع تقبل حلین آحدهما معدوم والأخر 0 حیث‎ (x ( = 0 أ بين أن المعادلة‎ ٠ 


ب) استنتج حسب فيم × اشارة ) -g (x‏ 


/ الدالن العرفن على 8 ب: 1- ×+ (x (-] 2« zx‏ و ) (C,‏ تمثيلها البياني في الستوي النسوب إلى 


العلم التعامد والتجانس (oi)‏ 


. lim f (x ) و‎ lim f (x ) ل أحسب‎ ۰ 


ب بين أنه من أجل )2e g (x ( :× > R‏ ×)' / ثم شکل جدول تغيرات الدالت f‏ 


D]. 3‏ 
. بین أن النقطن [12e 2 zl‏ نقطة انعطاف ل ) (C,‏ 


(^) (C, ) عند ۵0+ ثم آدرس الوضع النسبي ل‎ (C, ( مقارب‌مائل ل‎ y =× - 1 ذوالمعادلت‎ (A) أ بين أن الستقیم‎ ٠ 


بب بين أن ( (C,‏ يقبل مماسا ( (T‏ موازیا د (A)‏ يطلب تعبین معادلت له. 
feines Ja (x ')= {(-0,5:0)}‏ 
(a)=0‏ 


ب) عين بیانیا قيم الوسيط الحقيقي 7 التي تقبل من أجلها العادلن 77 + ×=( f. (x‏ حلین مختلفين في الاشارة. 


انتوسسی الوضوع الثاني 
صفحي 4 من 5 
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الوتیقم المرفقي 


صفحي 5 من 5 
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الجمهوريت الجزائرية الد یم قراطین الشعبيت 


وزارة التربيتّ الوطنيت مديرية التربية لولايت باتنت 
امتحان البكالوريا التجربيبي دورة: ماي 2021 
شعبة: التقني رياضي ثانويت عياش مقلاتي الحاسي 
اختبارفي مادة: الرياضيات المدة: 04 سا و30 د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين 


الموخ ال 
التمرين الأول:04 نقاط 
ا. ١‏ الدالی العرفت على الجال [0;1] = 41 (x )-xe"*‏ و ( (C,‏ تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم 


متعامد و متجانس 25.8( 
1 بين أنالدالق / متزايدة على الجال L‏ 
2 بين أنه من أجل 7 © × فان f (x Jel‏ 
1 , 
n‏ نعتبر التتالین‌العددين (u,)‏ العرفت بحدها الأول > = ,ا و من أجل کل عدد طبيعي 7: A, ua mf (u,)‏ 


في الوثيقة المرفقة ( (C,‏ هو التمثيل البياني للدالت / و (A)‏ الستقیم ذا للعادلن ×= . 

1 باستعمال الوثيقة المرفقة مثل على حامل محور الفواصل الحدود Ug‏ 11 10 و U‏ دون حسابها مبرزا خطوط الرسم ثم 
ضع تخمینا حول اتجاه تغير المتتاليت ( (U,‏ و تقاربها. 

2 ) برهن بالتراجع أنه من أجل کل عدد طبيعي 7: 1 > ,1> 0. 
ب بين أن التتالین ( (u,‏ متزايدة تماما ثم استنتح آنها متقارین. 
ج آحسب , lim u,‏ . 


دج ور 
التمرين الثاني:04 نقاط 


يحتوي كيس على 8 کریات لا نفرق بینها باللمس منها ثلاث کریات بیضاء مرقمن ب: 42:2 و ثلاث کریات حمراء مرقمت 
E]‏ 0 2 2 و حریتسن خضراوین مرقمتين ب: 0 1. 


نسحب عشوائيا وفي آن واحد ثلاث کریات من الکیس و نعتبر الحادثتين 4 و 8 حيث 4 : سحب ثلاث کریات مختلفمٌ 
اللون مثنی مثنی و 6 : سحب ثلاث کریات مجموع آرقامها يساوي 4. 


1. أحسب P(A)‏ و( 2)8 احتمالي الحادثتین 4 و B‏ على الترتيب: 
2 بين أن ج =( 08 4) ۴ نماستنتع OB ( e‏ 4) . 


3 ليكن ۶ المتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملي سحب جداء آرقام الكريات السحوین. 
v‏ عرف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي × ثم أحسب آمله الرياضياتي ( ٤ (X‏ . 


صفحت 1 من 5 
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تمرین الثالث:05 نقاط 
1. أ آدرس حسب قیم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمٌّ الاقليديم للعدد ”2 على العدد 9. 
ب بين أن العدد 8۳7 + 1441157 + !27 5x‏ مضاعف للعدد 9. 
ج عين قيم العدد الطبيعي 7 التي يكون من أجلها [0]9 = 3 + 2,7 + 20186”74. 


2 من أجل كل عدد طبيعي 7 نعتبر العدد الطبيعي ,0 حيث "2 +... +4 +2 +1- ,0. 
-ln eN dalada d‏ 2*1 ,0 ثم عين الأعداد الطبیعيّ 7 التي من جلها یکون: o[9]‏ = ,4 
ب بين أنه من أجل a, < 2a, +1 7 eN‏ ثم استنتج أن ,90 ,0,4 آولیان قیما بینهما. 


التمرين الرایع:07 تقاط 


X 
جدول تغيراتها القابل.‎ g (x (= 


ا. © الدال المعرفج على الجال |۰0+:1- بالعبارة: )1+ In(2) - In(x‏ + 


x +1 


1 بين آن العادل 0=( (x‏ ع تقبل حلين 0 و b‏ حيث 
«a > 6‏ 0,7- و 3,4 > > 3,2 . 
2 استنتج حسب‌قیم X‏ اشارة ) (x‏ 8. 


M‏ الدالی العرفت علی الجال |0-+:1-| ب: (1+ )10 (2 + ) - (x (= Q-1n2)x‏ و ) (C,‏ تمثيلها البياني 
في الستوي النسوب الی العلم التعامد والتجانس )40 
1 بين أن = ( (x‏ 7 نم أحسب ) -lim f (x‏ 
SE X —> +0‏ 
ب بين أنه من أجل (x ) ix > llo]‏ ع =( f (x‏ ثم شکل جدول تغيرات الدالت f‏ 
f‏ 1 
2 نآ 1 8-2m(2)-1*-5‏ -)8( ثم اعط حصراد Jf (B)‏ 
3- أ بين أن ( (C,‏ یقبل az‏ انعطاف O‏ يطلب تعبین احدانییها. 
ب»أكتب معادلن للمماس (A)‏ ل ( (C,‏ في النقطن .Q‏ 
4 أرسم كلامن (A)‏ و ) (C,‏ یعطی ])1(0:0),(7,26:0),(—0,88:0 = )' (C, ) (xx‏ و 
3 - ين 1 - 8 
|f )86(- 1,16 | (a) - -3‏ 
ب عين بيانيا قيم الوسيط الحقيقي 77 التي تقبل من أجلها المعادلت ×| f. (x ( - [m‏ ثلاث حلول متمايزة. 
ج وضح كيف يمكن رسم ) (C,‏ التمثيل البياني للدالت h‏ المعرفت على المجال ]00+ :1-[ ب: ( h(x (=f (x‏ 
انطلاقا من ( ,)) ثم أرسمه في نفس المعلم السابق. 
انتهسسی الوضوع الأول 
صفحت 2 من 5 
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D i‏ عالثاذ 
التمرین الاول: 04 نقاط 
نعتبر في الجموعن “7 المعادلة ( (E‏ التاليت: 13= (7- 5x‏ حيث ۲ و عددان صحیحان. 


1 بين أنه إذا كان العدد الطبيعي 7 هو القاسم الشترك الأكبر للعددین × و y‏ فان 1 - d‏ أو 13— d‏ 
2. أ جد الحل الخاص ( ر (x; y‏ للمعادلی (E)‏ حیث 13= Xo 7 yo‏ 
بع حل في Z?‏ المعادلت ( (E‏ 
3. عین الشنائیات ( (x;y‏ حلول العادلن ( (E‏ التي تحقق 13- ) .PGCD (x;y‏ 
4 ليكن ۸۷ عددا طبیعیا يكتب 56/5 في النظام ذي الأساس 7 و یکتب 3100/1 في النظام ذي الأساس 5 حيث 
0 و / عددان طبیعیان. 
v‏ العددین 0 و / ثم أكتب العدد ١‏ في النظام العشري. 


التمرين الثاني:04 نقاط 


uy =0‏ 
JUL (u, (‏ العدديخ العرفن على N‏ ب. ۱ 
U, =U, +2n 1‏ 
1. برهن بالتراجع آنه من جل U, -n^ineN‏ 
2 ليكن الجموع , ۵ حيث ,11 .... + S, —Ug TU,‏ 
n(n+l1)(2n+1 . .‏ 
3. عين قيم العدد الطبيعي 7 التي تحقق ]5 , 2۷ U,‏ 
u —u‏ 
4 نعتبرالتتالی العدديت ) (v,‏ العرفن‌علی SN‏ ۳ "" €= ,۷ 
d‏ بين آن المتتاليت ( (V,‏ متتالین‌هندسین آساسها e?‏ يطلب حساب حدها الأول ثم آکتب , ۷ بدلالی N‏ 


ب) أحسب بدلالت 7 الجموع S,‏ حیث , S, - [810 , + Inv, + ....+ Inv,‏ ثم استنتج مرة أخرى أن U, - n^‏ 
الت * الثالث: 05 تقاط 
2a -./38 2345 - i‏ 


ا. عين العددین الرکبین ‏ و / حیث . 
ai - 6 =0‏ 


آل نعتبرفي الستوي الرکب التسوب إلى العلم التعامد والتجانس ) (Ou.v‏ النقط B A‏ و 0 التي لاحقاتها على 


jz 
Zo seliyi 3 - 2 02 Zi eue الترتیب:‎ 


1. أكتب كلا من ر 2 ۾ 2و ہ2 على الشكل الأسي ثم عين قیم العدد الطبيعي 7 التي يكون من آجلها ر 2 حقيقي 
سالب تماما. 


. Sr Sr 
و‎ COS م 2 على الشكل المثلثي و الجبري ثم استنتج القيم المضبوطم ل‎ ES 2 


صفحي 3من 5 
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3. أ بين أن 2- C‏ وحدد طبیعت الثلث OAC‏ ثم عين A‏ النقطىّ 7 مركزالدائرة المحيطة بالثلث € 04. 
م2 


ب) استنتج طبيعة التحويل النقطي الذي يحول Cai‏ 4 إلى النقطي C.‏ محددا عناصره المميزة. 


ج بين أن النقطت D‏ هي صورة النقَطمّ 4 بالانسحاب الذي شعاعه OC‏ ثم استنتج تنتج أن الرباعي BC‏ 04 مربع. 
4 عين طبيعة المجموعت ( (S‏ مجموعم النقط 11 ذات‌اللاحقة 2 حیث: مسب | | k‏ 
Zec 2-2‏ 
عدد (Qu‏ 
ابع: 07 نقاط 


.£ (x )22e* -ex -e بالعبارة:‎ IR. نعتبرالدالت ع المعرفت على‎ 

1 أدرس تغیرات الدالن © . 

2 أ بين أن العادلن 0 = ( (x‏ ع تقبل حلین أحدهما 1 والأخر 0 حیث 0,58- > æ‏ > 0,6-. 
ب) استنتج حسب فيم × اشارة ) (x‏ 8. 


addi f‏ العرفن على IR‏ ب: (x ( - -2e ^ + -ex‏ و ) (C,‏ تمثيلها البياني في الستوي النسوب إلى 
العلم التعامد والتجانس )031.7( 
1. احسب ) lim f (x‏ و ) lim f (x‏ 
2 بين أنه من أجل Wf (x)-g )-< ):x eR‏ 
بب استنتج أن الدالت /متزايدة على المجالين [1-:0-[ و |00+::0- ]| ومتناقصة على المجال | [-1;-a‏ ثم شکل 
جدول تغيراتها. 
f (x)-f (7a)‏ 


X + 0 


4. 7 الدالت‌المعرفتعلى R‏ ب: h(x )= ex -ex‏ و ( , (C‏ تمثیلها البياني في العلم السابق. 


3 عین‌دون حساب lim‏ ثم فسرالنتيجة بيانيا. 


i‏ احسب | ( )/-( lim |] (x‏ ثم فسرالنتيجت بيانيا. 
ب. أدرس الوضع النسبي ل ( (C,‏ و (C)‏ 
C.)N(xx')=(2,10‏ 
4,- - 0۱ 


(ea‏ عين بيانيا قیم الوسيط الحقيقي 7 التي تقبل من أجلها العادل f (x ( - m‏ حلین موجبین و حل سالب. 


انتوسسی الوضوع الثاني 
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và A الوثيقي‎ 
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3 (e 2 ب)‎ 1 ) | 
| 


, هو‎ 7 —sin0 ticos © الشکل الاسي للعدد المرکب‎ - 2 
ei-8) (z 200 *2 3 "5 ۱ ش‎ 
يساوي‎ )1 + DIE : العدد‎ - 
211 t i) (z || 12771 ب)‎ 2721 (١ 
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پیت یس جیسب 
التمرین الثالث ( 4.5 نقاط) 


٠ |‏ 1 نعتبر في 22 المعادلة (E)‏ ذات المجهول ....(E) A43 (x, y)‏ 5 = 2020 - 20212 
!( بين ان العددين 2020 و 2021 اوليان فیما بینهما و استنتج ان المعادلة (E)‏ تقبل حلولا 

ب) بين انه اذا كانت الثنائية (x, y)‏ حلا للمعادلة (E)‏ فان [0]5 = x‏ 

(E) ثم حل المعادلة‎ 2022 €x, > 2027 (x, yo) استنتج حلا خاصا‎ (z 


۲ < 5 ]2020[ 
a = 0 [2021] ۱ 


ب) بین انه من اجل کل عدد طبيعي 14421440n+12 + 4 = 0]9[ n‏ + 20211962211954 ۱ 
(e‏ عين الثنائيات (x,y)‏ من N × N‏ حلول المعادلة (E)‏ بحیث : g[9]‏ = *-57 


cue. 72‏ الا عداد الصحيحة النسبية dg‏ بحیث : 


التمرين الرابع (7 نقاط) 


۲- و الدالة المعرفة على ]مه+ : 0[ كما يلي : g 2x -1- (2x Diny‏ 
| 1 ) احسب g'(x)‏ ثم ادرس اتجاه تغير الدالة "و 
| . ب) بين انه من اجل کل x‏ من ]۰0+ ;0] g(x)«0‏ 

ج) احسب نهايتي الدالة و عند كل من 00+ و 0 ثم شکل جدول تغیراتها 
2 بين ان المعادلة 0 = g(x)‏ تقبل حلا وحیدا سن »^ 1.84 > © > 1.83 
3 حدد (شارة g(x)‏ حسب قیم X‏ 


fG) = 22 : الدالة المعرفة على ]+ : 0[ب‎ f -I 


+262 
(6) تمثیلها البياني في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد المتجانس (0.7:7) وحدة الطول ۱ 
( على محور الفواصل 177 و على محور التراتیب (4cm‏ 
Hm f(x) s‏ » ری ina‏ وش تن wee‏ 


/ — 29g(x) : : zo AS. 
f'(x) = m1 [0 : +] من‎ x بين انه من اجل كل‎ ) 2 
۱ و شكل جدول تغیراتها‎ f ب) استنتج اتجاه تغير الدالة‎ 
BUE UNS = 
Jt) و اسح و‎ fra) a(2a*1) 
1 اکتب معادلة المماس (7) عند النقطة ذات الفاصلة‎ /4 ۱ 
(Cp) و المنحنى‎ (T) آنشی المماس‎ 5 
f(x) 2mx-m عدد حلول المعادلة‎ m ناقش بیانیا حسب قیم الوسیط الحقيقي‎ 6 ۱ 
h(x) = [fCGO]?^ : نعتبر الدالة  المعرفة على ]۵0+ , 0[ ب‎ 7 | 
ادرس اتجاه تغير الدالة 7 و شکل جدول تغیر اتها‎ i | 


3 بين ان 


۱ 
۱ 
| 
۱ 
1 


| | انتهى الموضوع الأول _ | 


— 


الصفحة 2 من 4 


الل 5 ا ع Aa a‏ 


ثانوية بن عليوي صالح ‏ 2021-2020 | الموضوع الثاني باك تجريبي - الریاضیات- ‏ السنة الثالثة هندسة ] 


ين الأول ( 4,5 ن ): 


ر الدالة العددية المعرفة و المتزايدة تماما على ]مه - :0 بالعبارة : 


) 0:7, j) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس‎ (C) 


و المستقيم (۸) ذا المعادلة I . y= x‏ 
سن عدد حقيقي موجب . (,)المتتالية العددية المعرفة بحدها الأول iw, i id 1 u,‏ و جا سن ۱ 
حيث بے = يبه ومن أجل كل IIT — «f(W)tneeeim‏ 
Gedor as a‏ 
(T‏ عين قيمة or‏ حتی تکون المنتالية (,:) ثابتة M‏ 
(a‏ نضع فى كل نب EMEN‏ 
1 ) انقل الشكل المقابل ثم مثل على حامل محور الفواصل الحدود ERS FI‏ 
U, $ U, < 4° o‏ ( دون حساب الحدود ( Pa‏ — 

ب) ضع تخمینا حول اتجاه تغیر المتتالية (,) و تقاربها EP‏ 
2 أ) برهن انه من أجل کل عدد طبيعي :n‏ 1> ,: > 0 

ب) بين أن المتتالية (,:) متزايدة تماما » ثم برر تقاربها 
3( (,«) المتتالية العددية المعرفة على N‏ بالعبارة : ni‏ 0 

u, t 
هندسية يطلب تحدید أساسها و حدها الأول‎ (y) برهن أن المتتالية‎ (I 
lim u,  بسحا‎ . n ثم استنتج  ,بدلالة‎ ٠ v, ب) عبر بدلالة عن‎ 
بو‎ +00 
S, -14 ay uc rans. حيث:‎ S, احسب بدلالة م المجموع‎ )4 
2020 2020 

۱ T = In (v, |) - ها‎ ([v;. |) + ..... + المجموع 7 حيث: (|ورمیب,ت) ها‎ n احسب بدلالة‎ (S 
E 4 3M ۰ at 


5 کریات حمراء مرقمة كما پلي: 0 «2:2:1«1 


نسحب عشوانیا من الکیس 4 کریات في آن واحد 


1( أحسب احتمال كلا من الأحداث التالية : 


A‏ : الحصول على 4 کریات من نفس اللون 
B‏ : الحصول على 4 کریات آرقامها يمكن أن تشکل العدد 2020 
C‏ : الحصول على 4 کریات مجموع آرقامها يساوي 4 


يحتوي كيس على 10 کریات متماثلة لا نفرق بينها باللمس موزعة كما يلي : 


و 5 کریات خضراء مرقمة كما يلي : 2۰2۰1۰0۰0 


2) ليكن × المتغير العشواني الذي برفق بکل سحب 4 کریات الرقم الأكبر من بين الارقام الاربعة 


أ) عين قیم X‏ الممكنة ۰ ثم عرف قانون احتماله 
ب) احسب الأمل الرياضياتي للمتغير العشواني . X‏ 
(c‏ احسب احتمال الحدث : 1|=1- ×| i‏ 


الصفحة - 03 -- 
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۱ :) لتمرین الثالث( 4,5 ن‎ "m 
5 ادرس حسب قيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الاقليدية للعدد "2 على‎ )1 
5 على‎ )2017*۳*3 22016” + 201477*1[ sat عين باقي القسمة الاقليدية‎ (2 
بين أن العدد 131 أولي‎ (3 
d = PGCD(a,b) و‎ m= PPCM (a,b) عددان طبیعیان حیث‎ b sa (4 


أ) عين الأعداد الطبيعية 7 التي تحقق : 3m -- 7d — 2" —48 Ds‏ 
axb= 5m‏ 


35 e ere 


ب) استنتج قيمة ri‏ بحيث یکون 15> :> 7 ؛ ثم عين الثنائیات (a,b)‏ 


التمرين الرابع( 7 ن ): 
(T‏ ج الدالة العددية المعرفة على 1 بالعبارة : ۱ gx 1 — (1 ES 2x]‏ 


1( آحسب نهايتي الدالة ع عند كل من 00— و -Foo‏ 
2( آدرس اتجاه تغير الدالة ع و شکل جدول تغیراتها 
3( آحسب g(0)‏ ثم استنتج حسب قیم x‏ إشارة g(x)‏ على R‏ 


i 1‏ الدالة العددية المعرفة R‏ بالعبارة : x)= x + 3 — xe?*‏ 
و علی 


(C, )‏ تمثيا ا البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس )0:57( 


1( آحسب نهايتي الدالة f‏ عند کل من 00— و 00+ 
2 - بين أن المنحني (C)‏ یقبل مستقیما مقاربا مائلا (A)‏ عند —oo‏ يطلب تعيين معادلة له 
ب - آدرس الوضع النسبي للمنحني (,0) و المستقیم (A)‏ 
3 أ- بين أن من أجل کل عدد حقيقي x‏ لدينا: f'(x)9 g(x)‏ 
ب- استنتج اتجاه تغير الدالة f‏ و شكل جدول تغيراتها 
| 4) أ- بين أن المنحني (C)‏ يقطع حامل محور الفواصل في نقطتين فاصلتاهما على الترتيب 0١‏ و ۵ حيث: 
«o > —3‏ 3,05— و 0,8 « B‏ > 0,75 
ب- بين أن المنحني (,0) یقبل مماسا (T)‏ يوازي المستقیم (A)‏ يطلب تعيين معادلة له 
ع- (T) à‏ ؛ (A)‏ و (C,)‏ 
(S‏ ناقش بیانیا و حسب قیم الوسیط الحقيقي +7 عدد و إشارة حلول المعادلة ذات المجهول f(x) xm : x‏ 
| ; ۱ 
x‏ 
h(x)— —‏ 


hi) f 


ب- أحسن h'(x)‏ ثم استنتج اتجاه تغير الدالة 7 و شکل جدول تغيراتها ‏ (دون حساب عبارة الدالة (h'‏ 


6) 7 الدالة العددية المعرفة على R‏ بالعبارة : 


أ- بين أن من أجل كل عدد حقيقي غير معدوم x‏ لدينا: 


الصفحه - 04 - 
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